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CONICA: 

Methodo  Nova  Uluftrata,  &  Succin&e 

Demonstrata. 


VerlSAAGVM  BARROW, 

Ex-profefTorem  Lucafianum  Cantab.  &  Soc.  Regix  Soc* 


LOZLDIZCI, 
Excudebat  Guil.  Godbid,  voeneunt  apud  Rebertum  Scett , 

in  vico  Mtie*&#tain«  1*7  j; 


T)e  Apollonio  Pergdt,  ex  Vojffie  de  Scriptoribtis  Mathemiiticis : 

Proximac  poft  Ettclidem  anticjuit3tis,  exiis  qui  extantefr.  Apollonius 
perga?us,  Claruit  enira  fub  Pce!orB?eo  Evergete. 

NAtm  eft  Pergt,  civitate  PamphilU.  De  cttate  autemejus*  pag  ,. 
cjiiod  dixi  auttor  eft  Heraclius  in  Archimedis  vita,  &  exinde 
Eutocius  Afcalonita  initio  commentariorum  in  Conica  Apol- 
Jonii.  Z)bi  ex  Gemini  Afathematicarum  praceptionum  li~ 
bro  fexto  refert ,  ut  ob  sonicam  hanc  fcientiam  k  fm  atatis  hominibm 
nuncupatus  fit  magnus  Geometra  ,  Euclidis  difcipulos  ,  quod&ipfum 
atatem  mdicat ,  AlexandriiE  audivit,  aquibus  cummulta  accepijfet% 
,  non  difficile  adeo  fuit  cjnatuor  conicorum  Euciidis  libros  commentario 
illuftrare ,  ac  totidem  alios  adjungere :  ut  in  nniverfum  conicorum 
cjfent  libri  viij  :  ficut  autlor  eft  Pappm  Alexandrinus  librovij  Ma- 
thematica  Col,'etlioms. 

^tcjue  eodem  libro  alia  cjuoque  ejufdcm  Apollonii  memorat ,  vide-  Pag.  ffl 
licet  libros  dues  <&.  *'oy*  6V7n[oy.n< ,  de  proportionis  lettione  :  toti- 
dem  iftt  #'ei*  ewrejopj?,  de  fpatii  fec^ione :  etiam  duos  S^tueitr^ivm 
•n^»*,  determinatse  fecVionis:  ac  totidem  imqmv  ,  taelionum  :  duos 
qttoque  vdJat.»v ,  inclinationum  :  ac  fimiliter  duos  tottuv  cmnrifrav , 
planorum  locorum.  fffuorum  Pappus  alios  vocat  ef&t^mfc,  in  fe 
foiis  conlllV  ntes :  alios  <r,/e£o</'/xaj ,  extra  (eie  tendentes. 

Caterum  fuere  olim ,  qui  Conica  mn  e(fe  Apollonii  Pergaei ,  fed  Pag.  434^ 
Archimedis  putarent.  Exiftimavit  hoc  Heradius  ille ,  qui  Archimedis 
vitam  retulit.  Ejtss  verba  inde  adducit  Eutocius,  qnibm  ait  Archi- 
medeoi  primum  omnium  confignaffe  Elementa  Conica :  Apollonium 
autem  ,  cum  ea  fciret  necdum  edita  effe  ab  autlore ,  invo/ajfe  in  illa , 
proque  fuis  edidiffe.  oAc  videtur  id  poffe  ipfius  Archimedis  verbis 
comprobari.  Nam  ipfe  operis  de  Conicis  Elementis  meminit  fartim 
libro  tf>l  KuvoMJtwv  >  £  crfeu?.u<Movt  ante propofitionem  ejuartam.  ZJ- 
trobique  enim  ait,  idt  de  o\m  locjuitur  demonftratum  effe  in  libris  Co~ 
nicis.  Nifiquis  cenfeat,  refpici  Euclidi9  quatuor  Conicorum  libros : 
qnorum  Pappus  mentionemfacit  infeptimo  Mathematicarum  Collettio- 
num  libro.  Verum,  fi  alienum  opus  fignaret  Archimedes  nonfic  loqM* 
rttur.  Solet  enim  tum  dicere ,  prioresid  demonftraffe.  Et  faneAr- 
chimedi  nonfuiffe  ignotum  conos  fecari  pojfe  planis ,  qu&  ad  latus  Coni 
habeant  inclinationem  differentem ,  fatis  comprobat  contra  Eutocium, 
&  alios  y  Guido  Ubaldus  initio  Commentarii  infecundum  /Veppo  jn>c»f> 
Archimedis.  ^ua  cltm  confidero  ,  nolim  de  auBore  mnltitm  conten- 
dere.  Et  fortaffe  rudiores  Archimedis  chartas  nattus  fuit  Apollonius, 
atque  eai  perfecit.  Vtcun^ue  efl ,  ante  hac  de  Conicis  edita  ab  Apol- 
lonio ,  imperfcfta  erat  torum  notitia  :  ut  tradh  Eutocius  Afcalonita 
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imtlo  Commentarii  fui  in  Conica  Apollonii.    Atquet  Ari/tei judiciof 
Pappi  eademmensfuit. 

jguatuor  priores  librosprimm  tranftulit  Joan.  Baptifta  Memmius .' 
fed  infeliciter ,  eo  quod  Argumcntum  eperis  non  intelligeret :  unde , 
non  vidit  fat  manifeftas  Gr<eci  codicis  mendas ,  ac  fepe  pueriliter  hallu- 
cinatur  :  ficut  monitum  Francifco  Maurolyco,  prafatione  in  Cofmo- 
graphiam  fuam.  Opera  igitur  fecit  Federicus  Commandinus  j  qui 
denm  Latine  vertit,  Bononiaque  edidit  anno  i  %  66.  Nec  tamen  omnia 
in  to  virtendo  potuit  Commandinus.  Vfque  adeo  corruptus  erat 
Gracns  codex,  quare  inLatinis  vitiofum  fequi  codicem  eft  ceatlm  .  - 
jit ipfe  agnofcit. 

Alia  quoque  Apollonii  hujus  citant  Proclus  in  Euclidem ,  ubi  lau. 
datur  'AsroMiep/©-  o  rUf>«u©-  e*  tw  SlKvTofcba.     Fortajfe  refcriben- 
dum  t£  £lxv0by,     Jgua  vox  fuerat  k  gon  fignifcante  pugnam  :  ut 
Jape  apud  Homerum :  CLkvPox*,  Tt*.yuud%u.     JEt  qu<zdam  recenfet 
Eutocius  Afcalonita  libro  de  dimenfione  Circuli ,  Eutocius  hic  etiam 
in  Conica  Apollonii  commentatm  fuit.     Enm  quoque  commenta- 
*Anno  i6$o.  riHm  Latitie 'vertit  Commandinus.     Vtcunque  vero  nunc* quatmr 
antequuam       duntaxat  Conicorum  libros  habeamm ,   Arabice  tamen  tres  praterea  ex 
X BoreufoSe-   ^rime  e&  na^m  Clariftmm  Jacobus  Golius,  antehac,  in  Atademia 
rentur.  Leidenfi,  collega  conjuntliffimus.     Cui  multum  Arabka  debent  litera, 

ac  Mathefis  univerja :  plura  vero  propediem  debebttnt ;  prejertim 
ubi  trcs  illi  Conicorum  libri  viderint  lucem.     ^uarat  aliqnis  quid 
fatlum  Jit  de  libro  ottavo ,  Cognofcimm  de  hoc  ex  Codice  Goliano :  ubi 
ad  Caleem  erat  adfcriptum  eo  nonfuiffe  Arabice  tranftatum  }  quia 
etiam  liber  ille  defideraretur  in  Codicibm  Gracis,  unde  Arabes  catera 
tranftnliffent.     Sed  dobliffimus  Merfennius ,  prafatione  in  Apollonii 
Conica ;  quafunt  in  ejm  "Lvvb^n  Mathematica ;  Arabice  iilum  extare 
ait :  imo  omnes  Apoilonii  libres  ea  lingua  legi ;  fane  plures  etiam , 
quam  enumerarit  Pappus.     Atquehorum  teftem  citat  Aben  Nedin  5 
qui  librum  contexuit  de  Philojophis  Arabibm,  omniumque  eorumfcri- 
pta  mcmoravit,  quifuere  a  quadringentefimo  poft  Muhammedem  anno. 
Interim  (utidemMerknniusaddit)  Claudii  Mydorgii ,  patricii  Pa- 
rifini  ,  ea  eft  fufpicio  tres  illos  Conicorum  libros ,  qui  ab  Arabibut 
Apollonii  creduntur  non  effe  genuinos^  verhm  ab  ahquo  fuppojitos ,  qui 
fub  Apollonii  nomine facere  voluerit  fucum.     Atque  hoc  inde  colligit  • 
quod  libro  quinto  prima  Propofit.  invj.  Apollonii  non  tantummodoin 
Cono  retto,  Jed  in  Scaleno  etiam  quolibet ,  &  portionibm  quibnfvis  , 
demonftret  pojfibilia qu&qne.  Meminit  aubtoris  quoque  Viiruvius,  lib.i. 
cap.  i.  Cardanus  in  16  de  Subtilitatcji  feptimnm  inter  fubtiliaorbis 
ingenia  tribuit  locum.  A  P  O  L- 
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DEFINITIONES. 
I. 

SI  ab  aliquo  pun&o  ( A)  ad  circumferentiam  Circuli  (  B  H  C,)  Fig. 
qui  non  fit  in  eodem  ptano,  in  quo  pun<5tum,  conjuncta  re&a 
linea  (A  B)in  utramque  partem  producatur,  &  manente  pun- 
dto  ( A)  convertatur  circa  circuli  circumferentiam,quoufque  ad 
eum  locura  redeat,  a  quo  ccepit  moveri ;  fuperficiem  (DAEFG)a 
re cta  linea defcriptam, conftante^mq-  ex duabus  fuperficiebus  (D  A  G, 
E  A  F)  ad  verticem  (A)  inter  fe  aptatis,  quarum  utraque  in  infinitum 
augetur,  ntmirum  re&a  Iinea  (EABD)  quae  eam  defcribit  in  infini- 
tum  aufra ,  voco  Comcamfuperficient. 
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Verticem  ipfius,  manens  punCtum  (A). 
III  &  VI. 

Axemiredi.-xm  lineam  (AG)  ,  quae  per  pun£lum  (A) ,  6c  circuli 
centrum  (G)  ducitur. 

IV. 

Conum  autem  voco  figuifam  (A  B  C) ,  contentam  circulo  (B  H  C) , 
&  conica  fuperficie  (B  A  C)  ,  quae  inter  verticem,  &  circuli  circum- 
ferentiam  interjicitur; 

B  V. 
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V  &  V  1 1. 

Bafim ,  circulum  ipfum  (B  H  G  )  . 

VIII. 

Conornm  reUos  voco,qui  axes  habent  ad  rec"los  angulos  ipfis  bafibus.'. 

IX. 

Scalems,  qui  noo  ad  reftos  angulos  ipfis  bafibtis  axes  habent. 

X. 

Fia.  £•  Omnis  curvx  lineae  (A  B  C)  in  uno  plano  cxiftentis  Diametrum 

voco,  reclam  lineam  (B  D,)  quae  quidem  dufta  a  linea  curva ,  omnes 
lineas(AC),  quae  in  ipfa  ducuntur  cuidam  linex  (AC)  aequidi- 
ftantes,  bifariam  dividit. 

XI. 

Verticem  linear  recla?  terminum  (  A,)  qui  eft  in  ipfa  linea  (  A  B  C.) 

XII. 

Ordittatim  ad  diametrum  appficari  dicitur,  unaquxque  sequidiftan» 
tium  linearum  (A  C.) 

XIII. 

Fig,  9  Similiter,  &  duarum  curvarum  linearum  (C.AD,  EBF)  inuno-. 

plano  exiftentium,  diametrum  quidem  tranfverfamvoco,  re&am  line- 
ara(AB),  quae  omnes  (C  D,  E  F)  in  utraque  ipfarum  du&as,  rec^tae 
cuidam  (C  D,  vel  E.  F)  xquidiftantes  bifariam  dividit  (in  X*) 

XIV. 

Fertkes,  diametti  terroinos  (A,  B)  qui  funt  in  ipfis  lineis  (C  A  IX 
EBF.) 

XV. 

Retiamyttb  diamtrnm(Z  Y)  voco,  quac  inter  duas  lineas  (C  A  D5 

EBF) 


A  P OLLONII  Conicorurn  L i b.  I.  « 

E  B  FJ  pofita,  lineas  omnes  (C  E,  D  F)  duftas  reftce  cuidam  ( A  B) 
sequidifrantes,  &  inter  ipfas  interjeftas,  bifariam  fecat  (in  Z  vel  Y.) 

XVI. 

Ordinatim  ad  diametrum  applicari  dickur  unaquaeque  linearum 
scquidiftantium  (C  D,  vel  E  F  ad  A  B }  &  C  E, vei  D  F  ad  Z  Y.) 

XVII. 

Conjugatat  diametros  voco  curvae  lineae  (AZBY),  &  duarum      Fig.  4, 
curvarum  (C  A  D,  E  B  F)  rectas  lineas  ( A  B,  Z  Y) ,  cjuarum  utraque 
diaraeter  eft,  &  rectas  lineas  (C  D,  C  E)  bifariam  dividit. 

XVIII. 

Axem  vero  curvae  linex,  &  duarum  curvarum,  re&am  lineam,  quae 
ciim  fit  diameter  curvae  lineae,  vel  duarum  curvarum,  aequidiftantes 
ad  rcttos  fecat  angulos. 

XIX. 

Axes  conjugatos  curvae  lineae,  ocduarum  curvarum,  reclas  lineas, 
quae  ciim  fint  diametri  conjugatse,  ipfis  acquidiftantes  ad  rettos  angulos 
iecanr. 

Nihilo  differunt  axes  a  diametris,  nifi  quod  indifferenter  illae,  hi  ad 
re&os  tantum  fecenr. 
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ApUonim  Eudemo. 
S.  D. 

rI  &corpore  vales5  &  alise  tua»  resex  animi  tui  fententia 
fe  babent5bene  eft  5   nos  quidem  fatis  belle  habemus. 
Qyo  tempore  tecum  Pergami  fni5  animadverti  te  cupidum 
intelligendi  Conica5  quae  a  nobis  confcripta  funt.     Itaque 
mifi  ad  Te  primum  Jibrum  emendatum,  reliquos  deinceps 
mifiurus,  cum  animo  ero  tranquilliori  5  non  enim  arbitror 
te  oblitum  quod  a  roe  accepifti5  quid  fciiicet  caufa?  fuerit 
cur  ego  ha?c  fcribere  aggreflus  fim  5  rogatus  a  Naucrate 
Geometra,  quo  tempore  Alexandriam  veniens  apud  nos 
fuit  5  &  cur  nos3cum  de  illis  octo  libris  egiflemus5majorem 
ftatim  in  his  diligentiam  adhibuimus.    Nam  cum  ipfe  Nau- 
crates  quamprimum  eflet  navigaturus5nos  ea  non  emenda- 
vimus,  fed  qua?cunque  (efe  nobis  obtulerunt  confcripfi- 
mus,  utpote  qui  ea  poftremo  eflemus  percurfuri.    Quam- 
obrem  nunc  tempus  na£ti5  ut  quasque  emendamus,  ita  edi- 
mus.  Et  quoniamaccidit  nonnullos  alios  ex  iis5  quinobilr 
eum  fuerant5  habuifle  primum  ck  fecundum  librum  ante- 
quam  emendaretur5  noli  mirari5  G  in  qusedam  incidas5  qu» 
aliter  fe  habeant.  Ex  oclo  autem  Jibris5  quatuor  primi  hu- 
jus  difciplina?  continent  Elementa:  quorum  primus  comple- 
cTitur  generationes  trium  Coni  fec~tionum5&earum  quaeop- 
pofirsdicuntur^itemq^principaliaipfarum  accidentia5a  no- 
bis  ck  uberius  &  univerfalius,  quam  ab  iis  qui  de  ea  re  fcri- 
pfei  unt  elaborata.     Secundus  Liber  tra&at  ea  quas  attinet 
►eV{/fi«]«wj.ad  Diametros5&  ad  Axes  Se&ionum5 fck ad  illas  lineas*quae 
cum  feclione  non  conveniunt  5  tum  dealiisdiflerit^qnae  8c 
generalem  &  neceflariam  utilitaiera  ad  determinationes 
afferunt.     *  Tertius  liber  continet  muka  &  admirabilia 

Theo- 
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Theoremata  ,  quse  utilia  erunt  &  ad  folidorum  locorum 
compofitioneSj  &  ad  determinatiooes  5  quorum  complura 
&  pulcherrima,  &  nova  funt.  Efcec  nos  perpendentes  ahi  • 
madvertimus,  non  pofitam  efie  ab  Euclide  rationera  com- 
ponendi  loci  ad  tres  &  quatuor  lineas,  verum  ipfius  tan- 
tummodopartieulam  quandam,  atque  hanc  non  fatis  feii- 
citer.  Neque  enim  fieri  poterat ,  ut  ea  compofitio  recle 
perficeretur  abfque  iis,  quse  a  nobis  inventa  funt.  Quar- 
tusliber  traditquot  modis  Conorum  fe&iones  inter  fefe, 
&  circuli  circumferentia?  occurrere  poffint,  ck  multa  alia 
ad  pleniorem  doctrinam,  quorum  nihil  ab  iis,  qui  ante  nos 
fuerunt^memorieE  proditum  eft$  conife&io,  &  circuli 
circumferentia,  &c  oppofitaH  fedtiones  ad  quot  pun&a  op- 
pofitis  fecYionibus  occurrant.  Reliqui  autem  4  Libri  ad 
abundantiorem  fcientiam  pertinent.  Etenim  Quintus  de 
Minimis  &  Maximis  magna  ex  parte  agit.  Sextus  de  JE- 
qualibus,  &  fimiiibus  Coni  fectionibus.  Septimus  continet 
Theoremata  3  quas  determinandi  vim  habent.  Ofravus 
Problemata  Conica  determinata.  At  vero  omnibus  his 
edit»:,  licet  unicuique3  quiin  ea  legendo  inciderit,  ex.ani- 
mi  fui  (ententia  judicare.   Vale. 


LIB.  I. 

RE&ae  lineae  (A  G)  quae  a  vertice  (A)  fuperficiei  Conioe  ad  pun~      p* 
c*la  (G)  quae  in  fuperficie  funt,  ducuntur,in  ipfa  fuperficie  erunr.         °'  *.. " 

Cum  enim  puntta  A  G  fint  in  fuperficie  conica,  (a)  re&a  ipfam  de^  a  r  ^c  x  ^, 
fcribens  per  pun&a  A,  G  tranfibi^  Itaque  liquet  tunc  reilam  A  G  m     jm, 
fuperficie  conica  exiftere. 

CorolL  1 .  Hinc  conftat,  fi  a  vertice  ad  aliquod  punttum  eorum  quae 
funt  intra  fuperficiem,  recla  linea  ducatur,  intra,&  fi  ad  ali^uod  eorum 
quxfuntextra,extrafuperficiemcadere.  CV. 
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Coroll.  2.    Reftae  a  vertice  ad  pun&a,  quae  in  fupcrficie,  dutta», 
bafis  ciicumferentiae  occurrent,fi  opus  cft,  protraflae. 

iVo/\  //. 

Siinalterutrafuperficierum,  quaefunt  ad  verricem,  fumantur  duo 
£ig-  6.      punfta  (D,E)  ,&quae  puncla  conjungit  recla  linea(D  E)  ad  verti- 
cem  nonp  nineat>  intrafuperficiemcadit,  quae  vero  eft  in  direclam 
(E  F)  cadet  extra. 

a  zCor.  i.  x       Conjungantur  reifcc  AD,  A  E  2occurrcntes  bafis  circumferentiae 
bujus.  punclis  H,Cj5  quxconneclat  recta  B  G ;  harcbintra  circulum  cadet,  ac 

*>  s-  h  proindeintra  fuperficiem  conicam  ;  ergocplanum  trianguli  ABG 

c  z.  ii.        eflintrafupeificiem  conicani;  ergo  recla  D  E •  in  ipfo  fita  c  eft  intra 
d  io   5.        eandem.  Porro  refta  A  F d  cadit  in  B  G  protra&am  extra  circulum- 
e  uCor.  1  bu-  & e  proindc  extra  fuperficiem  conicam}   crgo  puntlum  F  eft  etiara 
jus.  extra  ipfam. 

Ptop.  III. 

Si  conus  (  A  B  C)  plano  per  verticem  (A)  fecetur,  fedio  (A  B  C) 

F]g'7*      trianaulum  eait. 


»  *■ **&>  Nam  A  B  &  A C>  tc^x  funt :  item  B C b  eft  retta.  ■  ergo  ABC 
c  .ai.  dlf.  1.   eft  triangulum. 

Vrop.  IV. 

Si  alterutra  fuperficierum,  quae  funt  ad  verticem  ,  fecetur  plano 
Fig.  %.  (D  H  E)  xquidiftante  circulo  (  B  K  C) ,  per  quem  fertur  re£ta  linea 
fnperficiem  defcribens,  planum  (D  H  E)  quod  fuperficieconcluditur, 
civculuserit,babenscentrum  (G)  inaxe(A  FJ  ;  figuravero  (ADE) 
contenta  circulo  (D  H  E)  &  ea  parte  fuperficiei  conica? ,  quae  inter 
•fccans  planum  (D  H  E) ,  &  verticem  (A)  interjicitur,  conus  erir. 

a  3.  hnjns.  Planum  per  axem  A  F  faciat  a  trigonum  A  B  C ;   communifque 

b  3.  i^  fe^i0  ejus  cum  p]ano  D  H  £  b  $  YCfa  D  F.  In  fettione  D  H  E  fuma- 
C  hu)usl  tur  Pun&um  utcunque  H,  ducaturque  retta  A  H  K  c  circumferentiae 
S2g$t?i£.ii.  bafis  occurrens  in  K,  &  connettantur  GH,  F  K.  Atq-,  ob  D  E,B  C,ac 
c  4./.  GH,  FKdparallelas,  erit  FB.GDe::  (AF.  AGe::)  FK.GH. 

li$  a  15>  p«de  cum  F  B  FK  farquentur.  §  erunt  etiam  G  D  ,  GH  aeqnales. 
g  i4.2J.         "Jdemquc  de  reliouis  a  G  ad  ftaionem  dnftis  retfis  oftendi  poterir,  Un- 

de 
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de  fectio  D  H  E  ft  circulus  erit,  cujus  centrum  G,  &  fc  proinde  figura  h  t$.  def.  r. 
A  D  E  conus.  &  4  defbujuu 

C&roll.  1 .    ReCte  D  E  eft  diaraeter  circuli  D  H  E.  1 

2.    Conus  A  D  E  mfimilis  eft cono  A  B  C  (ob  A  G.  G  D  ••  m  ***#  *  *• 
AF.F  B.) 

Si  conus  Scalenus  fecetur  plano  (  A  B  C)  per  axem  ad  rectos  angu-      »-. 
los  ipfi  bafi  (B  C),  feceturque  altero  plano  (GHK)  ad  triangulum      ri^*  9* 
peraxem  recto,  quod  ex  parte  verticis  (A)  abfcindat  triangulum 
( A  G  K)  fimile  (ei  A  B  C)  quod  per  axem,  *  fubcontrarie  vero  pofi- 
tam  5  fedtio  (G  H  K)  circulus  erit.  Vocetur  autem  Seftio  fubcdhtraria. 

In  fe&ioneG  H  K  accipiatur  punctum  H  utcunque  ;  a  qno  a  duca-  a  xt.i  1. 
tur  H  F  re&a  plano  A  B  C,  quse b  in  reclam  G  K  cadet,  &  quidem  h  38.  1,1. 
cperpendiculariter,putain  F.  perF  ducatur  DE  ad  BC  parallela ;  J  -?"^-  IT* 
eftque planum  per  D E,  H F  dparallelum  baii  B C  j  'efficitque fefti-  *  4T yjJ-u 
onem  D  H  Ecirculum,  in  quo  F  D  *  F  E f  5=  F  Hq.    Quia  vero  ang.  f\l  i*  ■■ 
ADE  6'=  (ang.  A  B  Ch=)  ang.  A  K  G,&ang.  KF£  k= GFDig  19.  r. 
aequiangula  crunt  trigona  K  F  E,  D  F  G.  unde  E  F.  F  K  l : :  G  F.  F  D. h  hh 
ergoFK*GF  m  =  (EF*FDn:=)  HFq.  •  quare  feftio  G  HK}k  Y*'  r* 
eftcirculus.Q.E.D.  m  \6'^ 

n  pius,-   o  conv.si.  3*. 

Trop.  VI. 

Si  conus  plano/A  B  C)  per  axem  fecetur,  fumatur  autera  aliquod1 
pun&um(D)iniuperficie  coni,  quod  non  fit  in  latere  trianguli  per  Fig.  icv. 
axem^  &  ab  ipfo  ducatur  reda  linea  (DE).-aequidiftans  cuidam  re- 
&x  (M  N) ,  quas  perpendicularis  eft  a  circumferemia  circuli  (BMC) 
adtnangulibatin(BC);  triangulo  per  axem  occurret,  &  ulterius 
produ&a  ufque  ad  alteram  fuperficiei  partem,  bifariam  abipfo  trian- 
gulo  fecabitur. 

ReftaADprorra&acireumferentiaebafis  occurrat  puncloK;  per 
quod  ducatur  K  H  L  ad  M  N  parallcla  ;  a  adeoque  ad  D  E.    b  ergo  s  3©.  t,    b 
D  E  produfta  occurret  re&ae  A  H,  puta  in  F.     Producatur  D  F  ad 
fuperficiemG. 

Liquet  reftam  A  L,  (cum  fit  m  plano  A  D  E,  vel  A  K  L,,.&  infu-< 
perficie  coni)  ipfi  D  F  occurrere  in  G.   &  fore  K  H.  D  F  : :  (  A  H, 
AF::)  HL.  FG..unde  quum  fit  KB-  HL,  erit  DF  =  FG. 
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propof.  VII. 

Fig.  ii.  Si  conus  plano  ( A  B  C)  per  axem  fecetur,  fecetur  autem  &  altero 

plano(DFE)  fecanti  planum  bafis  coni,  fecundum  redam  lineam 
(D  E)  quac  fit  perpendicularis,vel  ad  (B  C)  bafim  trianguli  per  axem, 
vel  ad  eam,  quae  in  dire&um  ipfi  conftituitur  :  lineae  ( H  K)  quae  a 
feftione  (DFE),infuperficie  conia  plano  facta,  ducuntur  aequidi- 
ftantes  ei  (D  E) ,  quae  eft  perpendicularis  ad  trianguli  bafim  (B  C)  , 
incommunem  fetlionem  (F  G)  plani  fecantis,  &  trianguli  per  axem, 
cadent.  Et  fiquidem  conus  fit  reclus  linea  (D  E) ,  quae  eft  in  bafi,per- 
jpendicularis  erit  ad  (F  G)  communem  feftionera  plani  fecantis,  &  tri- 
anguli  per  axem,  ii  vero  Scalenus,  non  femper,  nifi  cum  planum 
( -i  B  C) ,  quod  per  axem  ducitur  ad  bafira  coni  (BDCE)  re£tum 
iuerir. 

Quod  H  K  plano  A  B  C,  &  proinde  ejus  cum  plano  D  F  E  com- 
muni  fectioni  F  G  occurrat,  lnque  ipfo  occurfu  bifecetur,liquet  ex  prae- 
cedenti.     Porro,  (i  conus  reftus  lit ,  erit  circulus  B  C  plaflo  A  B  C 

a  4.  def.  1 1 .  rectus ;  »  ac  ideo  D  E  plano  A  B  C  recla  j  8c  propterea  D  E  ad  F  G 
perpendicularis.  Idem  difcurfus  valet,  Ci  trigonum  A  B  C  circulo  B  C 
utcunque  rectum  fuerit ;  fin  hoc  non  fuerit,  non  erit  D  E  ad  F  G  per- 

b  4.  11.         pendicularis :  Nam  fi  D  E  utrique  B  C,  F  G  perpendicularis  fit, b  erit 

ti  i3.  u.  eadem  D  E  re&a  plano  A  B  C  j  d  unde  circulus  B  C  trigono  A  B  C 
reftus  erit,  contra  Hypoth. 

Coroll.  Hinc  F  G  diameter  cfl  fe&ionis  D  F  E,  utpot£  quae  re&as 
ad  D  E  parallelas  bifecat. 

Prop.  VIIT. 

Fi^.  12.  Si  conus  fecetur  plano  (A  B  C)  per  axem,  &  fecetur  altero  plano 
(D  F  E)  fecanti  bafim  coni  (B  D  C)  fecundum  reclam  lineam(D E) , 
qa*  ad  (B  C)  bafim  trianguli  per  axem  (ic  perpendicularis  •  diameter 
autem  (FG)  fe&ionis  faclae  in  fuperficie ,  vel  aequidiftet  uni  (  A  C) 
laterum  trianguli,  vel  cum  ipfo  extraconi  verticem  conveniat;  &  pro- 
ducantur  in  infinitum  rum  fuperficies  coni  (  A  B  C)  tum  planum  fecans 
( D  F  E) ;  feCtio  quoque  ipfa  (D  F  E )  in  infinitura  augebitur  }  &  ex 
diametro  (F  G)  fectionis  ad  verticem  cuilibet  lineac  datae  x qualem 
fCFH)abfcindet  linea  (M  N  H),quae quidem  a  coni  feclione(MFNJ 
&  (D  E)  quae  eft  in  bafi,  acquidiftans  dufta  fuerit. 

Nara 
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Nam  quia  diameter  F  G  cum  latere  A  C  ad  partes  X a  nunquam  »  tyuk 
conveniet,  Ci  ipfa  ad  b  libitum  producatur,  puta  ad  H,&  per  H  ducanmr  b  3.  i. 
K  L  ad  B  C,  &  M  N  ad  D  E  parallelae, c  planum  per  K  L,  M  N  plano  c  15.  m. 
B  D  C  E  parallelum  erit,  inque  fuperficie  coni  produ&a  d  circulura  d  4.  hujus. 
efficiet,  ad  quem  fi  protrahatur  planum  D  F  E,  liquet  d  augeri  conum^ 
&  fcftionem  D  F  E  &c 

P>op.  IX. 

S\  conus  (A  B  C)  fecetur  plano  (D  K  E)convenienri  cum  utroque  Fig.  13.14« 
Utere  (A  B,  A  C)  trianguli  per  axem,  quod  neque  bafi  (B  C)  aequi- 
diftet,  nec  fubcontrarie  ponatur,  feclio  (D  K  E)  circulus  non  erit. 

Si  fieri  poteft,  fit  DKE  circulus }  &  ab  H  bafis  centro  ad  FG 
(communem  fe&ionem  bafis  cum  plano  fecanti)  ducatur  perpendicula- 
ris  H  G,  per  quam  &  axem  tranfeat  trigonura  A  B  C.  Dein  fumatur 
quodvis  pun&um  K  in  linea  D  K  E,  per  quod  ducatur  K  M  L  ad  F  G 
•parallela,  occurrens  reftse  D  E  G  (communi  fectioni  plani  fecantis,  & 
trigoni  A  B  C)  in  M.  a  unde  K  M  =  M  L.  a  6.  htjm: 

Porro,  per  M  ducaturN  X  ad  B  G  parallela.  &  quia  planum  per 

N  X>  KL, b  plano  BC  parallelum  eft,  *ideo'que  circulum  efficir.  In  b  **•**• 

quo  K  L b  diametro  N  X c  eft  perpendicularis ,  erit  NM*MXd.-*  i+hujus. 

(K  Mq  (d=)  D  M  *  M  E.  (cob  D  K  E  circulum) . f  ergo  N  M.  B  M  °d  £'x\\%  J* 

: :  M  E.  M  X.  6  ergo  trigona  NMD.EMX  fimilia  funt :  &  ang.  e  %. 

ME  X  =  fang.  D  N  M  h  =J  ang.  A  B  C.    itaque  fedio  eft  fc  fub-  f  iy.¥?  g  *•*■ 

conti  aria,  contra  Hyp.  ereo  feftio  D  K  E  non  eft  circulus.  P.  S.^D.    J1  22\  l : 

;r       D  ^-  k  5.  htijtts. 

Prop.  X. 

Si  in  coni  fectione  ( F  E  D )  fumantur  duo  punfta  (G,H)  ;  re&a  li-    pjg  i;~ 
aea(G  H ) ,  qua?  ejufmodi  puncla  conjungit,  intra  fec^ionem  cadetySc 
qux  in  diredum  ipfi  conilitnitur,  cadet  extra. 

Nam  quia  puncla  G  H  *  funt  extra  latus  trigoni  (  A  B  C)  per  axem  a  %. 
dufti,  re&a  G  H  non  pertinget  ad  verticem  A  ;  b  ergo  ha?c  intra  co-  t>  z-HpHh, 
num cader, ac proinde  intra  feclionem ;  fin  producatur  extraconuna 
cader,  ac  proindi  extra  fe&ionem. 

Prof.XI. 

'^iconusp^anoXABC)  pcr  axem  fecetur .;  fecetur  autem  &  altero  Fig.  1% 

C  .plano 
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plano  (D  F  E) ,  fecante  bafim  coni  fecnndum  rectam  lineam  (D  E) , 
GU.-C  ad  bafim  (B  C)  trianguli  per  axem  iit  perpendicularis,  &  iit 
feaionis  diameter  (FGJ  uni  (  A  C)  hterum  trianguli  per  axem  sequi- 
diftans;  reftalinea  (KL^qux  a  kclione  ducitur  aequidiftans  fetfi- 
oni  (D  E)  plani  fecantis,  &  bafis  coni,  ufque  ad  feclionis  diametrum 
(F  GJ,  poterit  fpatium  aequale  contento,  linea  (F  L)  ,  quae  ex  diame- 
tro  abfcifla  inter  ipfam  (K  L)  &  feftionis  verticem  (F)  interjicitur  , 
&  alia  quadam  (F  H)  qua=  ad  iineam  (A  F)  inter  coni  angulum  (A) 
&fec!ionis  verticem  (£)  interjeftam,  eam  proportionem  habeat, 
quam  quadratum  bafis  (B  C)  trianguli  per  axem,  ad  id  quod  reliquis 
duobus  trianguli  lateribus  (A  B3  A  C)  continetur.  Dicatur  autem  h\> 
jufmodi  feftio  Paraeole. 

aipi;  Per  L  ducatur  M  N  ad  B  C  parallela  ;  cftque  feftio  plani  per  M  N, 

b  4.  htijus.  k  L  dufti  (ad  B  D  C  E  3  paralleli)  b  circulus  •   c  &  K  L  ad  M  N  per- 

c.  10-  J  J*  pendiculans  j  d  unde  K  Lq  —  M  L  *  L  N.    Porro  FL^HF.FLx 

«     e  1  6  FA«::(HRFA*::  B  Cq.  AC  *  A  Bs  =  B  C.  A  C.  fa(ML. 

{.Lfoth  '  FL)+-BC.  AB  h  (ML.FM/velLN.FA  )  r=ML.FL  + 

gx3-^-.  LRFAe=)ML>LN.FL»FA.   '  ergoML*LN  (dKLq) 

f4.tf.  =FL*HF.  &.M.D. 

k  1.6.  lp.  1>  *^ 

Propof.  XII. 

Si  conus  plano  ( A  B  C)  per  axem  fecetur  •  fecetur  aurem  &  altero 
fjg,  iy.     plano  (D  FE)  fecanti  bafimconi  fecundum  revtam  lineam  (DE)quae 
ad  bafim  (B  C)  trianguli  per  axem  iit  perpendicularis }  &  feftionis 
diameter  (F  G)  produtfa,  cum  uno  latere  ( A  C)  trianguli  per  axem 
extra  verticem  coni  conveniat  in  (H)  :  re&a  linea  fMN),  quaea 
fectione  ducitur  aequidiftans  communi  feclioni  (D  E)  plani  fecantis,  & 
baiis  coni  ufque  ad  fettionis  diametrum,  poterit  fpatium  (F  N  X  P) 
adjacens  lineae  (F  L)  ,  ad  quam  ea  (F  H,),  quae  in  dire&um  conftitui- 
tur  diametro  fectionis,  fubtendkurque  angulo  (F  A  H)  extra  triangu- 
him,  eandem  proportionem  habet,quam  quadratum  lineae(AK)  quse 
diamerro  (F  G)  xquidiftans,  ab  vertice  (  A)  fectionis  ufque  ad  trian- 
guli  bafim  (B  C)  ducitur,  ad  re£tangulum  bafis  partibus  (B  K,  K  C) , 
quae  ab  eafianr,  contentum,latitudinem  habens  lineam(F  N) ,  quaeex 
diametro  abfcinditur,  inter  ipfam  (MN),  &  fe&ionis  verticem(F) 
interjeclam,  excedcnfque  figura  (FNOL)  fimili,  &fimiliterpofi- 
ta  ei,  quae  continetur  linea  (H  F)  extra  angulum  fubtenfa,  &  ea  (F  L), 
fuxta  quam  poffunt,  quae  ad  diaraetrum  (F  G)  applicantur,    yocctwc, 
auterahujufraodi&clio  Hyperfate. 
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Per  N  ducatur  R  S  ad  B  C  parailela.     Eftque  F  N  *  H  N.  F  N  a   1.6 
*NXa::(HN.  NX)b::HF.FLc  ::AKq.  BK*KCd:=AK.  b  4- «J- 
BK(bFG.GB,   bvelFN.NR)-l-.AK  KG.  (bAG.GC.  b  vel  c.  *tt- 
HN.NS.)  =  FN.NR-|-HN.NSd=)FN»HN.  NR*NS.  *  •< 
ergoFN*NXc-(NR,NSf=)NMq.  ^.  £.  P.  *  +  &}*,* 

M  cor.  1  j0  ac  16. 

Si  conus  plano  (A  B  C)  per  axem  fecetur,  &  fecetur  altero  piano  Fig.  1 8, 
(ELD)convenientecum  utroque  latere  trianguli  per  axem ,  quod 
neque  bafi  coni  sequidifter,nec  fubcontrarie  ponatur  ;  planum  autem,in 
quoelt  coni  bafis(8C),&  fecans  planumconveniantfecundumre&am 
lineam  (F  G)  qux  lit  perpendicularis  vel  ad  bafim  (B  C)  trianguli  per 
axem,vel  adeam(BCK),  quae  in  direitum  ipfi  conftituitur;  re&a, 
hnea(L  M)quae  a  coni  feclione  ducitur,  aequidiftans  planorum  com- 
muni  fetfioni  (F  G)  ufque  ad  fe&ionis  diametrum  (E  D)  poterit  fpa- 
tium  (E  O  X  M)  adjacens  linex  (E  H),  ad  quam  feftionis  diameter 
(E  D)  eam  proportionem  habeat  quam  quadratum  linese  (AK)  dia- 
mctro  (E  D)  xquidiftantis  a  coni  vertice  (A)  ufque  ad  trianguli  bafin 
(BC)duftae,  habet  ad  reftangulum  contentum  bafis  partibus  (BK, 
CK),  quae  inter  ipfam  (AK)  &  reftas  trianguli  lineas  (A  B,  AC) 
interjiciuntur  ;  htitudinem  habens  lineam  (E  M),  qua?  ex  diametro 
(E  D)ab  ipfaabfcinditur  ad  fectionis  verticem(E):  deficienfque  fi- 
gura  (O  H  N  X)  *  nmili,  &  fimiliter  pofita  ei,  quae  diametro  (E  D) 
6c  linea  (E  H)  juxta  quam  poffunt,  continetur.  Dicatur  autem  hujnf- 
raodi  fectio  Ellipfis. 

Per  M  ducatur  P  M  R  ad  B  C  parallela.  Eftque  EM^.DM.  EM.  a  r.  6. 
>MX2::(DM.MXb::DE.EHc::AKq.  BK*\C  d  r=A  K.B  K  b  4-  6.   < 
(bE  G.  G  B.  vel b  E  M.  M  P)  -r-AK.K  C.(bDG.GC.  bvelDM.  c  W- 6 
MR)  =EM.MP  +  Dlvl.MRd=)  £M  *  D  M.  M  P  *  MR.  e    \  ' 
ergo  EM*MXe=(MP*MR  f=)  M  Lq.     ^  8.  D.  f  4.  bujus.  & 

cor.is.&  if  '■ 
Frop.  XIK  '*- 

Si  fuperficies  (B  C  A  X  O),  quse  funt  ad  yertrcem  (A),  plano  non    Fig.  1 9. 
per  verticem  fecentur,  erit  in  ucraque  fuperficierum  feitio  (D  E  F,  <Sc 
G  H  K)  quae  vocatur  Hyperbole.  Et  duarum  fectionum  eadem  erit 
diarneter  (M  E,H  N),  linex  vero(E  P,  H  R),  juxta  quas  poffunt  ordi- 
natae  ad  dian^etrum,  «equidiftantes  ei,  quae  eft  in  ba-fi  coni,  inter  fe  ae- 

C  2  quales 
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quales  erunr.  Ec  figurs  tranfverfum  latus  (E  H)  utrique  commanf , 
quse  fciiicet  inter  fecrioBum  ?ertices  interjicitar.  Vocentur  autesa 
hujufraodi  fectiones  C .-.-.■ 

Q^od  utraque  fectio  DEJ,GHK-,  fit  Hyperbole,  liquet  cx 

I  z  rri  hn  jas.     porro  du&a  per  A  reita  S  A  T  ad  M  N  pawllela,  eft 

*«-*  AS.BS:::ALTO.    3f  AS.  SG  •■■  AT.TX.     Unde  ASq, 

BS.xSC(bhoceftHE.EP)  ::  ATq.  TO*T  X  (-hoc  efl  EH. 

y'5'  HR).cquareEP  =  HR, 

Vrg».  XV, 

Fig. -  o.  5i  in  EUipfi  a  puncto  (C)  quod  diametrum  (A  B)  bifariaro  dividit, 

Ctfdmarimdufta  linea  (D  C  E)  ex  utraque  pane  ad  feetionem  produ- 

r€vz1,  catur,  6c  fiat  ut  produ&a  (DE  addiametrum  (AB),  ita  diameter 
(A  B)  ad  a'iam  lineam  (D  F) :  Re&a  linea  (G  H)  quse a  fectione  du- 
cirur  ad  procloetam  (D  E)  diametro  (A  B)  zquidiftan?,  poterit  fpati- 
uas  (D  L)  adjacens  tertise  proportionali  (D  F),  latitudinem  habens 
lineam,  (D  H)quae  inter  iplam  &  iedionem  interjicitur,  deficienfque 
figura  (M  K)  fimiii  ei,  quae  conrinetur  linea  (D  E)  ad  quam  ducuntur, 
&  ea  (D  F  justa  quam  poffunt.  Quod  li  ulterius  producarur  (G  H) 
ad  alteram  feftionis  partem  (V)  ,  bifariam  fecabiiur  abra  (D  E)  ,  ad 
ziapplicatafuerir. 

Stt  A  N  lirea,  juxta  quam  poi-: " :  ipplkaee  ad  A  B  :    pnctaqoc 

,  BN,perGducariirGXadDEpara   - '  ..  pcrq  oeC  &  X  ipfa?  XO, 

]_;*£'    CPadANparaLe^;  &  rer  N,  OsP  ipfi  A  B  paraBebeN  R,OS, 

c  ^f.  P  T.    Lur-et  igirar  efle  D  Cq l  =  rectang.  A  P.  -5c  G  Xq l  =  re- 

c  i.  f.  .         Sag.  A  O.  Et  cb  A N  C  P.(A T)  - ::  (  A  B.  C  B  : ::  :.  I.  )  erit 

e  -  *s   x-     T  N  =  A  T.   a  zr.dt  reehng.  A  P  =  N  P.  -  &  reftar.g.  XT  — 

V.1'  7TS=N:    ::TO  :'  =  RO).  ergo  recTang.  AO.  (^GXq)-}- 

I  3\  «k -i.     O  P  <=  (leifeng  N  ?  "-  =  A  P  *  =  C  Dq  *  =  )H  Cq  (G  Xq)  -L- 

k  : .  e.  HExHD.  &  proiode  reebrg.  H  E  *  H  D  £  =  reclang.  O  P.  (  P  S 

14^-  >-G  .  herr.HE^HD.  HL^HD£::(HE.HL'::DE.DF  =  :: 

;  »■«■    DEq.  ABqCobDE,  AB,DF-ff-):::CDq  (*PC>CA,  vel 

;  PC>CB;,    CEq£::PC.CBt::PS.SO*::)PS*SO.t(HE 


g  =.  s. 

: "  ;  -    i. 
1  14.  -. 


*HD>SOq.ergoHL*  HDq  =  (SOqr=)  HGq.   Quod 
primBrri.Porro,di;aii  V  Qjid  G  X,5c  Q^Z  ad  A  N  para41elis.pr- 
AX  *  X  O s  —  (G Xq  r  —  V  (^g  s=) AQ^Q  Z  s.eric  AQ.AX'j  : : 
(XO.QZ  ::)  XB.  QB.  ergodividccd^  X  Q^X  A  ::X  CLQ^B. 
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^uareXA  =  QB.itemCAv=C  B.  xergoCX=CQ;  rhoct  9-y. 
eft  H  G  =  H  V.  Quod  erat  fecundura.  v  %• 

Coroll.    I.taque  D  E  eft  diameter  altera  priori  A  B  conjugata.        *  i%  ***  u 

SehoL 

Brevius  ita  Calculum  inftituemus* 
CBC,velCA  =  ^ 
Sint  ^A  N  =  r. 

<>CX,_velHG  =  *.  flgt22j 

Eft  igitur 


BX=  d\-a. 


SBX  = 
£AX  = 


0        /AX=  d — a. 


Eft  autem id.r ::  d-r-a.--]-^  quare d—  *  (A X)  /  : I-L^Jhoc 

2         2tf  2         2^„ 

eft  ^L_^  =  G  Xq  vel H  Cq.     Item  quia  2I  r  (B  A.  AN) : :  d. 

(B  C).  ~~  erit^B  C)  *  -,  h.e.— =DCq.Ergo  DCq— HCq(h.e. 

HE»HD)=-;     PorroquiaDCq.BCq(hoceft^' <&)    :: 
id  2 

DEq.ABq::DE.DF  (ob  DE,AB,DF  -H-)  ::HE.HL:: 

HE*HD.(r™\uL*HD::±'dd::r.d::rJ?.  M.     Erit  - 

\2d'  2  2  2  ^ 

HL*HI>=^  =  HGq. 

Simili  difcurfu  erit  H  L  *  H  D  =  H  Vq.  usde  HG  =  HV. 

Trop.  XVI. 

Spper  punSum  (C),  quod  tranfverfum  latus  (AB)  oppofitarum.  fe-'   ^. 
ftionum  bifariam  dividic,re(ftaqujedam  linea(C  D)  ordinatim  appli-    ~-l&  3^° 
cetur,  ipfarum  diameter  erit,  priori  diametro  (A  B)  conjugata,- 

Refla  qu^epiam  G  H  ad  A  B  parallela  fe&ionibus  occurrat  pun&is  - 
G,H,  a  quibus ordinatim  applicentur  G  K;HL.  fintque  AE.  B  F  a  i^.hujau 
retta  feSionum  latera  ;  &  junt"te  A  F,  B  E  producantur  5  ducan-  b  54: ui 
turque  KM,  LNad  AE,  B  F  parailels."    Eftque  AK*K  M  a  =  c  *■  6-      r. 
(GKqb-HLqJ=)B  L  *  L  N.  Item  AK  *KM.  A  K*K  B  c : :  d  4/  L  uJt 
(KM.KBd::AE.  A-Be::BF.  BAd::LN.  L  A<: :)  B  L*  }  %£     '* 
LN.BL*LA.ergo(obAK*KMf  =  BL*LN)  £  erit  AK*g  14.  *. 
KB=BL*LA,  hquareKB.BL  :;  LA,AK.  &  comoonendo  h  14.6. 

KL 
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k  9.  5-  K I.  B  L  :iLK.  A  K. fc  ergo  B  L  =  A  K.  &  •  proinde  C  L  =  C  K  • 
]  ypjjhjjfr*.  m  hoc  eftX  H  =  X  G.  n  ergo  C  D  efl  diameter,  quippe  quae  ip&m 
^M**fe     q  -jj, &  fimiliter  omnes  ad  A  B  parallelas  bifecar. 

n  iz,4ef.hu-  .'  * 

,&*  W/,  i.  SiGK  =  HL,  erirAK  =  BL;&BK=  AL.  ac 

inde  BK*AK=  AL*BL. 
2 .  Viciflitfi,  ii  A  K  =  B  L,  vel  B  K  =  A  L.   erit  G  K  = 
HL.  &  BK  *AK  =  AL*BL. 

DEflNITlONESSFCVND*s£. 

Fig.  34«  x*     PHn<^um  (C),  quodhyperbolae,  Sc  ellipfis  diametrum(A  B) 

aj,     bifariam  dividit,  Centrum  ieftionisdicatur. 

2. --  Et  quae  a  centro (C)  adfe&ionem  perducitur  (C  B)  vocetur 
excentro  feftionis.  p  ; 

3.  Similiter  $*;  pun&um  (C)  quod  tranfverfum  lams  (A  B)  ojv 
pofitarum  feftionum  bifariam  dividit,  Centrum  vocetur. 

4.  Quae  autem-(D  E)  a centro  ducirur  aequidiftans  ei  (G  K) ,  quae 
ordinatim  applicatieit,  mediamque  proponionem  habet inter  Jatera 
figurs?  (A  B,  B  F)&  bifariam  fecatur  acentro  (C)  ,  fecunda  dia- 

meter  appeOatuf. 

Brevitatis  causa,  Tranfverium  latu?,  Rectum  latus,  &  fecundam  di- 
ametrumelementis  T,  R,  M  deiignabimus :  unde 

■*Cw.  10.  6.  Coroll.  *  Tq.  Mq  : :  T.  R.  (ob  T,  M,  R  -44-.} 

&CDq  =  ^DEq  =  Mq=:^TR. 

4 
Viam  jam  munit  ad  fingularum  fectionum  proprietates  primas,  & 
praecipuas  eliciendas. 

Prop.  XV II. 

!  Fig.-2.tf2  ^i  *n  con*  &^fi?  (^  A  *^)> a^  *P**US  vei'tice(A)ducatur  re£ta  linea 
(A  C)  squidiitans  ei,  quae  ordinatim  applicata  eit ,  extra  feftionem 
cader. 

a  7./;«JK/"a         Nam  fi  dicatur  intra  cadere, a  ergo  bifecabitur  a  diarnet.ro  •,.  quod 
b  lojjujtis.    fieiinequit,bcum  produ&a  extra  fe£tionem  cadat. 


JLpolLoniuf .  J><ig\i4 
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Prop.  XVIII, 

Sire£talinea(AFB)  fe&ioni  occurrens  (in  F),  produ&aque  in      , 
utramque  partem,   e.xtra  fe&ionem  cadat-  fumatur  autem  aliquod    ^1^2?-! 
punftum  (C)  intra  fe&ioriem,  &  per  ipfam  ei  f  A  B),  quar  fectioni 
occurrit,  ducatur  aequidiftans  (C  D) ;  ducta  linea  (CD),  &  produ- 
ftc,  ex  urraque  parte  fe&ioni  occurret. 

Sumatur  in  fectione  punftum quodvis  E,  &  conneftatur  E  F  ;  hxc 
ipfi  C  D  occurret  •  &iiquidera  inter  pun&aE  F,manifeftum  eft  ip~ 
fam  fe&ioni  occurrere ;  fin  extra,  tum  prrus  cum  fe&ione  conveniet. 
Simili  difcurfu  ad  partes  A  F  fe&ioni  occurret. 

frop.  XIX.    . 

In.omni  fe&ione coni  refta  linea (B  C) quae a  diametro  (A B)  du-    pjg;  i$L 
drur,  ordinatim  applicatae  aequidiftans,  cum  fectione  conveniet. 

Sumaturaliquod  pun&um  D  in  fedione ,  jungaturque  A  I>  •  haee 
occurret ordinatim  applicatae  ad  A, ergo  ad  illam parallelx  AC;  & 
iiquidem  inter  punfta  A  D ,    tum  B  C  a  protracla  feclioni  occurret3  a  I0,  %i*Pa  ■ 
finextra,  prius. 

prop.  XX. 

Sl  in  Parabola  duae  reclae  lineae  C  E,  D  F  a  feclione  ad  diametrum    Fig.  .2  9. 
(AJ3)  ordinatim  applicentur ,   ut  earum  quadrata  inter  fe ,  ita  erunc 
linear^A  E,  A  F)  quae  ab  ipfis  ex  diametro  ad  verticem  abfcinduntur. 

Sit^Glatusreaum.  itaque  CEqa=AE*AG.  r®fq=s%;^*; 
AF*AG.  ergoCEq.DFqb::(AE^AG.  AF*AGC::)AE.^7-^ 

AF.  &E.D  *'  ' 

Convh-fm.  Si  iit  C  Eq.  D  Fq : .:  A  E.  A  F  ,  erunt  puncla  C5  D  in 

parabofa. 
CoroIL    DFrr-C  Ev    j       _  ■       ■ . 

Haee  prima&  praecipua  eft  parabolae  proprietas,  ex  ejus  definitio» 

seemergens. 

Frop.  XX  L 

SHn  hyperbola,  vel  ellipfi  vel  circuli  circumferentia ",  rec"tae  lineae    f\£  ^0v 
(D  E,  F  G)  ordinatim  ad  diaraeerura  ( A  B)  applieentur  3  erunt  qua- 


b  i.  6. 

c     It. 
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drata  earum  ad  fpatia  contenta  lineis  (E  B,  E  A,  &  G  B,  G  A)  qi*a? 
inter  ipfas,  &  vertices  (A,  B)tranfverii  lateris  figune  interjiciuntur  ut 
figurse  retfum  latus(A  C)  ad  tranfverfum  (A  B)j  inter  fe  verout  fpa- 
tia,  quse  interjcctis,  ut  diximus,  linefs  continentur. 

Per  E,  &  G  ducantur  E  H,  G  K  ad  A  C  parallelx,  occurrentes  pro- 
4.«.  duclxBCinH,&IC  E%ue  CA.AB1^.:  (HE.EBb:;)  HE 

"':.:      *  E  A(c  hoc  efl  D  Eq).  EB*EA.  Simili  difcurfa  C  A .  A  B : :  F  Gq. 
j  »•  W  GB*GA.    Itaque  D£q.  E  B  *  E  A  d : :  FGq.  GB.  G  A.  &  vi- 
ciffim  DEq.  F  Gq .:  \  E,B  *  E  A.G  B  *  GA. 

Xoroll.   Infryperb.  F  Exr~D  E,  (in  ellipfi  ufque  ad  conjugatam 

ipfi  A  B  diametrum  •  nam  inde  incipiunt  ordinatim  applicatae 

decrefcere.)  Sch. 

Converfim  ;  fi  fuerit  D  Eq.  E  B  x  E  A  : :  R  T.  vel  D  Eq.  F  Gq  :  : 

E  B  *  E  A.  G  B  «  G  A.  erunt  pun&a  D_,  F  in  aliqua  harum  feclio- 

num. 

Hxc  prima  eft  Sc  prsecipua  harum  fectionum  proprietas,ex  ipfarura 
definitione  refultans. 
Coroll.     D  Eq.  E  B  *  B  A  : :  Tq.  Mq. 
-Viam  jam  fternitadfe&ionumtangentesindagandas. 

Prop.  XXII. 

Si  Parabokn,  vel  hyperbolen  reita  linea  (C  D)in  duobus  punclis 
Fig.  3  r»      (C5  D)  fecet,  non  conveniens  cum  feclionis  diamecro  (A  B)  intra  fe» 
3  2»      &ionem,  produ&a  cum  eadem  diametro  extra  feitionem  conveniet. 

a  *or.  20.  #■      Crdinatim  appliVntur  CE,  D  B  :  funt  haeinsequales,  &  %  minor 
«i>  (er.  ?.i.  £».  d g?  b  erg0  juu^ta  C  D  produ&a  cum  E  A  convenier  extra  fedionem 
H         adpartesA.    £UE.  D. 

Prop.  XX III. 

*idej?,  cenju-      Si  eDipfin  fecet  re£ta  linea  (E  F)  inter  duas  *diametros(A  B,  C  D) 
gstas.         produ&a,  producta  cum  utraque  earum  convenief,  extra  feclioiiera. 

Fig-  ?  3 .  Ordinatim  applicentur  EG,  F  H .  atque  ob  E  Gq.  F  Hq  * : :  B  G 

a  »i .  bujm.    »GA.BH»HA,b&BG^GArBH»HA(eft  enim  punclurn 
M.j.  G  propius  centro  M,  quam  pun&urp  H)  4  c  erit  E  Gq  c~  F  Hq.  6c 

*  i.4.  j.        EG.et-  F  H.  ergo  E  F  produ&a  cum  diarmrro  B  Aiconyeniet ,  ad 

partes 
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partes  A.  Simili  difcurfu  eadem  F  E  diametro  D  C  occurm  ad  par- 
tes  e. 
Corott.    EGcrFH. 

Prop.  XXIV. 

Sl  parabols,  vel  hyperbolae  re&a  linea  (C  E)  in  uno  pun&o  (D)    Fig.  5  4; 
occurrens,  &  produfta  ex  utraque  parte,  extra  fectionem  cadat,  cum 
diametro  (AB)  conveniet. 

Sumpro  quolibet  in  feftione  pun®oF,  jungaturF  D  j  ■  hwe  6h*  a  t%,hjm, 
metro  occurrct ;  puta  in  A  $   hanc  vero  decuflat  ipfa  C  D  (in  D).  er» 
go  C  D  produfta  diametro  occurret .  inter  A  fcilicet  &  fectionern, 

Prop.  XXV. 

Siellipfire£taiinea(EF)  occurrens  (in  G),  inter  duas  diametros    pj^  -*■ 
(A  B,  G  D)  &  produfta  ex  utraque  parte  cadat  extra  fe&ionem,  cum 
utraque  diametro  conveniec. 

Ordinatim  applicetur  G  K  •  hsec  diametro  A  B  eft  parallela:  ergo 
E  F  cum  A  B  convenkt.  Simili  difcurfu,  F  E  cum  G  D  conveniet. 

Prop.  XXVI. 

Siin  parabola,  vel  hyperbola  ducatur  re&a  linea  (C  D)  fectionis    Fig.  %6\ 
diametro  (  A  B)  aequidiftans,  in  uno  tantiim  pun&o  (E)  cum  fe&ione 
conveniet. 

Quod  conveniet  C  D  cum  fectione,  patet,  (quoniam  diflantia  pa- 
ralklarum  C  D,  A  B  eft  finita,  fectio  autem  in  infinitum  poteft  auge- 
ri;  adeoque  ducta  aliqua  ab  A  B  ordinatim  applicataad  fectionem, 
exeedet  iftam  diftantiam.)  Conveniat  in  E  5  &  ordinatim  applicetur 
E  F :  ergo  cura  omnes  ordinatira  applicatae  ad  partes  D  a  majores  fint  a  cor.  io.  & 
quam  E  F,  ad  partes  vero  C  minores,  liquet  C  D  nufquara  convenire  sor.  21,  &»■= 
cumfeftione,  praeterquamin  E.  lm* 

Prop.  XXV lh 

Si  parabolae  diametrum  (A  B)  fecet  re&a  linea  (G  D),  produ&a  in    p yt ,  -j 
mramque  partcm  cum  fe&ione  conveniet.  -""  *  *  * 

Sit  A  E  ordinatira  applicatis  parallela-  11 CD  huic  parallela  fifa 

D  liques 
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%  ipMjus.  *  liquet  ipfam  utrinque  feclioni  occurrere  •  fin  minus,  produ&acon- 

b  i7.  htjus,  veniet  cum  A  E,  puta  in  E, b  ergo  prius  cum  fe&ione,  puta  in  G  ;  or- 

CA11'6'  dinatira  igitur  applicetur  G  F ; c  fiatque  A  F.  A  D  ::  AD.  AB.  d  un- 

T&\%  6  de  F  D.  D  B  ::  A  D.  A  B.  dudla  igitur  B  C ad  G  F  parallela erit , 

f  «.*.  "  '  FDq.DBq.  ( e  hoc  eft  G  Fq.  B  Cq)  f  ::  A  Dq.  A  Bq  e-.:  AF. 
g  confi.  C? cor.  a  B. ergo  ciim  iit  G  Fq.  B  C  q  ::  A  F.  A  B, ft  erit  pun&um  C  in  fe» 

iq.6.  ftione:  quare  C  D  utrinque  fe&ioni  ocurrit. 


hconv.  io.hu 
jus 


Prop.  XXVIII 


r-_  ^  g  Si  recla  linea  (C  D)  unam  (A)  oppofitarum  fe&ionum  contingat, 

*°*  *  '  fumatur  autem  pun&um  (E)intra  alteram  feitionem(B),  &  per  ipfum 
linea(EF)contingentiaequidifl:ans  ducatur,  producla  .ad  utramque 
partem  cura  fettione  (B)  conveniet. 

Nam  quia  C  D  diaraetro  occurrir,  eidem  occurret  E  F,  puta  in  Gl 
Sit  A  H  =  B  G,  &  per  H  ducatur  H  K  ad  C  D  vel  E  F  parallela, 
a  -\.6.  fetfioni  occurrens  in  K,&  ordinatim  applicetur  KL,  fumaturque 

b  confir.  GM  =  HL5  denique  ducatur  M  N  ad  K  L  parallela.  Eftque  H  L« 
a  14,i*  m  LK::  a  GM-  MN.  ergo(obHLb  =  GM)  ceritLK  =  MN. 
s°ch.\  1.  d  ltem  BLaL  =  AMxBM.  quare  B  L  *  A  L.  L  Kq e::  A  M 
e  7.  V*  '  x  B  M.  M  Nq. f  unde  pun&um  N  erit  in  fettione  B.  Simili  argumen- 
f  zi .  buju<~,    to  ex  altera  parte  occurrct  ipfa  E  F  fe&ionr. 

Frop,  XXIX. 

f-Jg*  39*         Siinoppofitisfedtionibus  re&a  linea  (C  D)  per  centrum  (C)  du- 
-fta  occurrat  uni  fectioni  (A),  ulterius  produ&a  alteram  quoque(B) 
fecabit. 
&ii.  hupts.         Ad  diametrum  A  B  ordinatim  applicetur  D  F,  fiatque  BG  =  AF; 
bcovfir.&fch.Sc  ordinatim  ducatur  G  E,  jungatiirque  C  E.  e'(lque  B  F  x  A  F. 
4§.  1.  -D  Fqa::T.K*::  A  G  *  B  G.  G  Eq.  ergocum  b(it  B  F  *  A  F  =  A  G 

\W/h  *BG'  °  erit  DFS  =  GEcl .&DF  =  GE.  d  IteraCF  —  CG. 
c  ijut."  &  an§- F  e "  ang-  G*  '  erS°  aR§*  FCD  =  GCE:  £  quarelinea 
f  4.  1.  D  C  E  eft  una  refta,  fe&ioni  B  oceurrensia  E. 

§  Scb.ij.  1, 

Coroll.  1.     DF=EG. 

2.    C  D  =  C  E  j  (obtrigona-C  F-D;  C  G  E  fioulia,  & 
latm  C  F3  C  G  aequalia.) 
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Prop<  XXX. 

Si  in  ellipfi  vel  oppofitis  fe&ionibus  ducatur  re#a  linea  D  E,  ad  ti-    p;IV  40 
tralque  partes  centri  (C)  fe&ioni  occurrens,  ad  centrnm  (C)  bifariam 
fecabit. 

Jn  oppofitis  fe&ionibus  patet  *  ex  praecedenti.  In  ellipfi  vero  ad  di-  *  *«>'«  *•  fw. 
ametrum  A  B  ordinatim  applicentur  D  F,  EG.  Et  quoniam  B  F  x  a  «•**;«'. 
F  A.  A  G  *  G  B  * ::  (D  Fq.  G  Eq b :: )  F  Cq.  G  Cq.  &  permutan-  )%$$&' 
do  B  F  *  F  A.  F  Cq  ::  A  G  *  G  B.  G  Cq.  &  componendo  A  Cq.  d  dnhr  &l0 
(SFc*FA4-CFq).  F  Cq  : :  B  Cq.  C(AG  x  GB~]-.GCq)     def.hujus/ 
GCq.  (itque  ACd  =  BC.  e  eritFCrrGC;  & propterea C D e  *4,  5. 
l-—  (J  £  f  4*  6- 

CoroL     CG-CF,&GEf  =  DF;  &GB^  FA.&BFi  l'?xl\* 
^AG.&BF.FA^AGxGB.  -' 4  ° Is 

Prop.XXXl. 

Si  in  transverfo  figuraelatere  (AB)  hyperboke,  fumatur  aliquod    Fig.  41« 
punttum  (C)  non  minorem  (C  B)  abfcindens  ad  verticem  feclionis, 
quam  fit  dimidia  tranfverfi  lateris  (A  B)  figura^  &  ab  ipfo  (C)  re&a 
linea  (C  D)  feSioni  occurrat,fi  producatur,intra  fe&ionem  ad  fequen- 
tes  ipiius  partes  (E)  cadet. 

Sit  primo  A  C  =  C  B.  &  ordinatira  applicentur  DH/FEG.  * utcunquebxc 
Et  quia  C  Gq.  C  Bq a  e~~  C  Hq.  C  Bq.   erit  per  converfam  rationem  a  partes   * 
CGq.CGq  — CBq-nCHq.CHq  — CBq.  &  inverse  C  Gq  a  f  *• 
— CBq.CGqc-CHq  — CBq.  C  Hq.  &  permutatim ,  CGqC4'^;2tf 
—CBq.b(AG*GB.)  CHq-CBqb(AH  xHB)cr(CGq.d  »1  hu]m, ' 
C  Hq  c ::)  GEq.  H  Dq).  ergo  cum  A  G  x  G  B.  A  H  *  H  B  a::  G  Fq.  e  13 .  5. 
H  Dq.  erit  G  Fq.  H  Dq e  cr  G  Eq.  H  Dq. f  ergo  G  F  crG  E.  ergo  f  J«-  J» 
C  D  E  intra  feftionem  cadit. 

Quod  fi  ab  aliquo  pun&o  in  A  C  (pofito  C  centro)  ad  pun&urn 
Dducatur  re£ta,hxcipfam  G  D  decuiTabit  in  D  ,  adeoque  magis  intra 
fe&ionem  cadet. 

Coroll.  Hinc,  linea  hyperbolem  contingens,  diametrum  fecat  ih- 
ter  verticem,  ck  centrum  fe&ionis :  unde  multo  magis 

Linea  quae  duobus  punttis  fecat  (vel  quae  tangenti  parallela  effe  po- 
terit)  diametro  occurret  inter  verticem  &  centruna. 

D  i 
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Prop.  XX  XII. 

pig,  ^i%  Si  per  coni  fe&ionis  verticem  (A)  ducatur  recla  linea  (A  C)  ordi* 
natim  applicatis  aequidiftans,  fettionem  continget,&  in  locum  (CAG), 
qui  inter  coni  fe&ionem  &  rectam  lineam  (A  C)  interjicitur ,  altera 
re&a  linea  non  cadat. 

F jg.  43.         Si  fieri  poteft,  cadat  A  D,&  a  puncto  D  (utcunque  fumpto  in  A  D) 

44.     ordinatim applicetur  DGE,  Sintque  A  F,  B  A latera figurarum.  Jam 

in  parabola  fiat  A  F.  A  H  ::  D  Eq.  A  Eq.  &  ducatur  H  K  ad  E  D 

a  1 1..  huj.us.    parallela,  fe&ioni  occurrens  in  L.  Eftque  A  F  x  A  H  a  (L  Hq).  AHq 

b  i-  '■  b::(AF.AHc::DEq.AEq.  d  ::  )  K  Hq.  AHq.e  ergo  L  H=KH. 

c  CQtiftr.  {   G)    ?    A 

y\  4.X*. **.<?.     ^      '.      .  .      ., 

e  9.  5'  In  reliquis  fettionibus ,   preter  haec,connexa  B  F  producatur ;  6c 

i~9-  <**.  1.       per  Educatur  E  M  N  ad  A  F  parallela,fiatque  AExEN  =  DEq; 

&  junfta  A  N  fecet  B  M  in  X ;  ducantur.  X  H  ad  A  F,  &  H  K  ad  AC 
g  ii.  hujus.  parallelae.  EflqueXH  x  AH  s(LHq).  A  Hq  b ::  (XH.  A  H  h ■::. 
h-4,^-         NE.  EAb::NE"EA  §  (  D  Eq .).  EAq^::)KHq.  AHq;  ergo 

L.Hq f  =  K  Hq.  &  L  H  —  K  H  ,  pars  toti  sequalis. f  ^E.  A. 

Cor.    Si  duas.fectiones  fefe  contingant,  qux  harum  unam  contingit 
re&a,  alteram  quoque  continget. 

Trop^XXXlIL^ 

Fig,  \i »        Si  in  parabola,fumatur  aliquod  pun£tum(C),a  quo  recta  linea(CD) 

ad  diametrum  (A  B)  ordinatim  applicetur  ;  &  ei  (E  D)  qaac  ab  ipfa 

ex  diaraetro  abfcinditur  ad  verticem,  aequalis  (A  E)  ponatur  in  dire^ 

d:um  ab  ejus  extremitate(E)  :  reda  linca  (A  G),  quse  a  fac"to  pun- 

£lo (A) ducjtur  ad illud  (C) qood  fumpturn-fuerat,  fe&ionemcontin^ 

get. 

a-mt.  i»fra.-    Sumpto  utcunque  punfto  F  in  A  G,  ordinatirn^applicetur  FB, 

h\$ax.  1.      .fe&ioni  occurrens  in  G.     Et  quoniam  2  A  E  *  E  B  a  ~n  A  Eq  ~]~. 

c  4-  *.  EBq5  erit4AExEBb-n(AEq-^EBq4-2AExEBc=) 

del3'J'         A.Bq  .  catqui-4AEx  ED.  =  ADq.  ergo  4  AExEB.  ABq 

f  io  hu-us     d  "^4  AE  x  E  D.  A  Dq.  &  permutando  4  A  E  ^  E  B.    4AEX 

g4.tf  zi.*6.  £D(ehoce(l,  EB.ED,  £velGBq.  CDq)  -ziABq.ADq. 

h  21.6.         (§vel  FBq.CDq)  bergo  G  B.  C  D ~^.F  B.  CD.  k  quare  G.B 

kv.10,  y.        ^p C  D.  unde  pun&um  F  eflexira  fe&ionem  5  idemque de reliquis 

redae . 
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rectseAC  pun^is  fimilidifcurfuoftendeJur.  ergo  recta  ACF  (e_j 
aionera contingit.  £KM*D. 

Not.     2  A  E  *  E  B  -3  A  Eq  -j-  E  Bq.  Nam  A  Eq  -]-  E  Bq=  2  cw,  -  ^. 
_AE  *EB-]-  Quad:  AE  — E  B  (  *hoceft  4-AEq-)-,  E  Bq 
~~2AE»EB<). 

Srinhyperbola,  velellipfi,  vel  circuli  c_rcumferentia  fumaturali-  Frg.  46J. 
quod  pun<.turr.(C),ab eoque refta linea (C  D) ad diametrum  (A  B)  a  ah'\ 
o.dinatim  applicetur,  &  quam  proportionem  habent  lineae  (BD,AD), 
interjedae  inter  ordinatira  applicatam  (CD)  &  (A,B)  termmos 
tranfverfi  lateris  (A  B)  figurae;  eandem  habeant  inter  fe  (B  E,  E  A) 
partes  lateris  tranfvCfi,  ica  ut  quae  funt  ad  verticem  partes  (ibi  iplls  re- 
fpondeant  (8  D.  D  A : :  B  E.  E  A) }  redta  linea  (E  C)  eonjungens 
pun&um  (E)  quod  in  tranfverfo  latere fumitur,  &  pun-tum  (C)quod 
cft  in  fectione,  fe&ionera  ipfam  continget,  c 

Sumpto  utcunque  puncto  F  in  E;F  ordinatim  applicetur  F  G,  fedU-  a-""4."^'  • 
ont  occurrens  in  H.  &  per  A,  B  puntfa  ducantur  AL,  B  K  ad  E  F  b  *#** 
paralkloe ,  &  protrahantur  D  C  K,  B  C  X,  G  C  M.    Eftque  B  K.  °d  ?'  f2* 
A  N  a  ::  (B  D.  D  A,b ::  B  E.  E  A a  ::B  C.  CX a ::)  B  K.  N  X.  cerw  e  _*_*._.«#% 
go  N  X  =  A  N.  quare  N  X  x  A  N  dc-  A  O  *  O  X.  -e  ideoque  NX.  f  Not.  1. 
OX  f(hoceitKB.  M  B)  ec~A  O,  A  N -unde  K  B  x  A  N  c~MB  8  8-  *• 
xAO.  sergoKB  xAN.  CEq  (n  hoceft  B  D  x  D  A.  DEq.j  cr  J  f  ;*££*> 
BM  x  A  O.  CEq  &  (hoe  eft  B  G  x  G  A.  G  E  q  )  &  permutando  1  4  &  zi^  . 
BD  x  D  A.  B  G  x  G  A  fe  (  hoc  eft  C  Dq.  H  Gq  )  c~D  Eq.  G  Eq.  m  __.  sjf 
1  (C  Dq.  F  Gq)  mergo  CD.HG  c~C  D.  FG. n  ergo  H  G~nFG.  *  *el  5. 
quare  punclum  F  e__:ra  fe&ionem  exiilit.  Quave  EF-fe&ionemcoiv 
tmgit, 

Note.  . 

1 .  -  Quod  fit  N  X.  O  X::  K-  B.  M  B  ■  ficpater •-  quoniam  NO." 
JCM0::  (O  C  C  M  °  ::)  O  X.  M  B  ,  &  permutatim  N  O.  O  X  ::  °4*  ~6r 
K.M.  M  B.  eritcomponendo  N  X.  OX  ::  K  B.  M  B.  _     , 

2.  Qu6dfitNX.  OXcrAO,  A  N,  fic  oftenditur.  SirR  *  S  Pi^-4-- **■ 
cr  X  x  Y.  Dico  R.  X  r_r  Y.  S.  Sit  enim  R  S  =  X  Z...  p  ergo  Z  c^  ?  -s  j  ■  £\ 
Y.  q  ergo  Z.  S  r  (hoc  eft  R.  X)  c~  Y.  S. 

3.  Quod fit  K  B  x  A  N.  C  Eq  ::  B D  x  D  A.D  Eq, ita conftabit : 
guoniam .A_^CE*;:ADjD^E.-&CE.  _vBs:^DE.D-B  erit  exs  +**" 

squo  • 
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0-  Hinc  methodus  ex  dato  pun&o  in  diametro,  vel  feclione  contingen- 
%tm  ducendi. 

Converftm \    fi  F  E  x  F  D  r=  F  Bq  :   vel  fi  D  E  x  F  E,  C  E  q  5: 
TSR.  erte  re&a  C  D  tangens  feclionis. 

prop.  XXXVIIZ 

W$*  5-'i$         Si  hyperbolen,  vel  ellipfin,  vel  circuli  circumferentiam  re#a  linea 

54.  (F  L)  contingens  in  (E),  cum  fecunda  diametro  (C  D)  conveniat,  & 

55.  a  tactu  (E)  ad  diametrum  (C  D)  applicetur  linea  (E  H)  aequidiftans 

56.  alteridiametro(A  B);  qua?(H  G)  interjicitur  interapplicatarn(EH) 
&  fe#ionis  centrum(G)  una  cum  interje&a  (F  G)  inter  contingen- 
tem,&fec"tioniscentrum,  continebit  re&angulum,  xquale  quadrato 
quod  fit  ex  (G  C)  dimidia  feeundae  diametri :  kd  una  cum  ea  (H  F) 
quse  inter  applicatam  &  contingentem  interjicitur,  fpatium  continebk, 
quodad  quadratum  applicatae  (EH)eam  proportioaem  habet,  quam 
figurse  re&um  lacus  ad  tranfverfum. 

A23.6.  Ordinatim  applicetur  E M.   EftqueGMxGL.  BGKFGS= 

b  34-i€sr  4.«.  <3  m.  H  G  -+--OL  .  FGb=GM.EM  +  LM.  EMJ=GMX 

1  l^.dTU  LM.EMq-T.R  *  ::  Tq.  Mq  (°  A  Bq.  C  Dq*  ::)  A  Gq.C  Gq. 
16.  bty«s.  crgo  cum  AGqe=GM«GL f.  erit  C  Gq^  H  G  x  F  G.  ^E.D. 

S%.  Porro,inverseR.T=(HG.GM-|-FG.GLb  =  HG.HE+ 

d  15.  |.         F  H.  H  E a  =)  H  G  x  F  H.  H  Eq. 

f  5a  5  U]tSS'  lifdem  pofitis  oftendendum  eft.  Ut  linea  (C  F),  quae.inter  tangen- 
^em,  &  terminum  fecundae  diametri  ad  partes  applicatae  interjicitur, 
ad  eam  (F  D),  quae  inter  tangentem ,  &  alterum  tcrminum  fecundae 
diiametri,  itaeffe  lineam  (D  H),  quae  eft  inter  alterum  terminum,  & 
applicatam,adeam(G  H)  quae  interalterum  terminum  &  applica- 
tara. 

%pn&s.  Nam  obFGxHGs  =  (CGqh  =  )CG  xGD,  keritFG. 

*l  fyp.&p.    G  D  ::  C  G.  G  H.  &  per  converfam  rationem  G  F.  F  D ::  G  C.CH. 

u  H'  *         &  duplicando  antecedentes,  C F4-  F  D.  F  D :;  D  C. C  H.  &  divi- 

■  M"  dendo  C  F.  F D  ::DH.CH.  g^E.  D. 

-CorolL  u    SiFG  xGH  =  GCq.velFHxHG,HE::R.Te 
eritE  F  tangens. 
a.    .FGxGH.==£TR. 

Prop, 
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Prop.  XXXIX. 

Sihperbolen,velel!ipfin,  vel  circuli  circumferentiam   contingens    Fig.  57, 
refla  linea  (C  D)  cum  diametro  (A  B)  conveniat  (in  D)  .  &  a  ta-  ^g* 

£tu(C)  ad  diametrum  ( A  B)  ordinatim  applicetur  linea(CE); 
fumpta  quavis  linea  ex  duabus,  quaium  altera  (E  F)  interjicitur  inter 
applicatam  (C  E),  &  fectionis  centrum  (¥)-,  altera  (E  D)  inter  ap- 
plicatam,&contingentem  (C  D);  habebitad  eam  applicata  (C  E) 
proportionemcompofitamex  proportione,  quam  habet  altera  difta- 
rum  linearum  (EF,  ED)  ad  applicaum  (CE),  &  ex  proportione, 
quam  rettum  figurse  latus  habet  ad  tranfverfum. 

Sit  E  F.  C  E  ::  G.  E  D.  »  vel  E  F  *  E  D  =  C  E  *  G.  ergo  C  Eq.  n^. 
CE*Gb  (XE.G)c::(CEq.EFxED::J)  R.T.    atqui  C  E.  b  r-  6- 
£De=CE.G  +  G.  EDr^l-EF.CE.)ergoCE.ED^^.y. 
R.  T.  -|-E  F.  C  E.  Q.  E.  D.  d  ^/X 


Prop.  XL. 


f  confir. 


Si  hyperbolen,  vel  ellipfin,  vel  circuli  circumferentiam  re&a  linea    Fig.  59. 
(AH)contingens  (in  A)    conveniat  cum  fecunda  diametro  (D  E).  60* 

&atac"lu(A)  adeandem  diametrum  (DE)  applicetur  linea  (A  G) 
aequidiftans  alteri  diametro  (B  C).  fumpta  qualibet  linea  ex  duabus  • 
quarum  una  (G  F)  inter  applicatam  (A  G)  &  feclionis  centrura  (F) 
interjicitur,  altera  (G  H)  inter  applicatam,  &  contingentem :  habe- 
bit  adipfam  applicata  (AG)proportionem  compofitam  ex  propor- 
tione,  quam  habet  tranfverfum  figurae  latus  ad  re&um  ,  &  ex  ea  quam 
altera  diflarum  linearum  (G  F,  G  H)  habet  ad  applicatam  (  AG). 

SitGH.AG  ::KGF.avelGH*GF:=AG*K.  ergo  AGql  a  \6.  $. 
GH*GFb(T.  R.)c::(AGq.  AG*Kd::)  A  G.  K.  atqui  AG.b38.Ha 
GFe  =  AG.K-j-K.  GE*(4-GH.  AC),  ergo AG.GF  =  c  7-  s. 
T.R.^GH.AG.  Q^E.D.  t  £ if.6. 

f  eon/tr, 
prop.XLI. 

Si  in hyperbola,  vel  Ellipfi,  vel  circuli  circumferentia  ordinatim  ap-    Ffg.  6*2 
plicetur  recla  linea  (CD)ad  diametrumf  AB);  &  ab  applicata  (C  D),  $a? 

&  ea  (E  A)  quas  ex  centro ,  defcribantur  parallelogramraa  aequian- 

E  gula 
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augula(D  G,  A  F)  ;  habeat  autera  applicata  (C  D)  ad  reliquum  latus 
(C  G)  parallelogrammi  (D  G)  proportionem  compoiitam  ex  propor- 
tione,  quam  habet  ea  quae  ex  centro  (E  A)  ad  reliquum  latus  (£  F), 
&ex  proportione,quamre&umfigurae  fe&ionis  latus  (R)  habet  ad 
tranfverfum  (T)  •  parallelogrammum  fa#um  a  linea  (E  D)  quae  inter 
centrum  (E)  &  applicatam  (C  D)  interjicitur,  fimile  parallelogram- 
mo  (AF),  quod  fit  ab  ea  (E  A)  quac  ex  centro  ,  in  hyperbola  quidem 
1  majus  eft ,  quam  parallelogrammum  (D  G)  ab  applicata  (D  C),  pa- 
rallelograrnmd  (  A  F)  ab  ea  (E  A)l  quse  ex  centro  $  Jn  ellipfi  vero,  & 
circuli  circumferentia,  una  cum  paraHelogrammo  (D  G)  quod  fit  ab 
applicata, aequale  eft parallelogrammo (AF}ab ea,  quse ex centro. 

a  ii.  hujus.  Fiat  R.  T a  (hoc  eft  D  Cq.  B  D  *  D  A)  ::  D  C  .  C  H  b  (hoc  eft 
b  1.6.  DCq.  DC  xCH).  cergo  BD  *  D  A  =  D  C  *  CH.  item  DC, 

J  9-1-  CH^AE.£F4  =  (R.T  +  AE.EFe  =  DC.CG,=)DC. 

d  conitu  <  c  Hv]„  c  H§  c  g.  quare  A  E.  E  F  b  (hoc  eft  A  Eq.  A  E  »  E  F  ) :; 
f  ldef.6.  (CH.  CGs;:CH*DC.  CG*DCft::)  BD>DA.-CG* 
g  i.6.  D  C.  permutanddq;  B  D  *  D  A.  A  Eq  ::  (CG  *  D  C.  A  E  *  E  F k::) 

h  fribsjS 7J-pg Y. D G. F  A.  ergo in  hyperbola componendo ^r.DG^  F  A. 
1  lx.'     '   f^*,-FA::DEq..1(BD*DA4-AEq).AEq. 
m  ip.*5,  In  Ellipfi  vero  &  eirculo,  permutando  A  Eq  pgr.FA::  (B  D  * 

n  5.2.  DA.  pgr.DGm::)  D  Eqn(AEq  —  BD  *  DA).  pgr.Z  A  — 

D  G    &  permutando  D  Eq.  A  Eq  ::  p  g  r.  F  A  —  D  G.  ^r.FA, 
jo  izl.6,        quare fi  flat ex  D E  parallelogrammum  iimile  ipfi  A  F  ° .  liquet pro- 

pofitum. 

CorolL .    Quae  de  parallelogramrais  oftenfa  funt,    eadem  valent  ira 

trigonis  horum  dimidiis. 

prop.  XLII9 

-■sj     ,  5i  parabolen  contingens  re£ta  liuea  (CA)  cum  diametro  (A  B) 

'  &~  conveniat  in  A  ;  &  a  tattu  (C)  ad  diametrum  ( A  B)  ordinatim  appli- 

cetur  linea  (C  H) ;  fumpto  autem  quovis  punfto  (D)  in  fettione,  ap- 
plicentur  ad  diametrum  dua'  lineae  (  D  E,  DF),  altera  quidem  (D  E) 
sequidiftans  contingenti  (C  A) .  altera  vero  (D  F)  requidiftans  ea 
(C  H),quae  a  ta£hi(C)ordinatim  eft  appplicata ;  triangulum  (E  D  F) 
quodabipfisconftituitur,  sequale  erit  parallelogrammo  (F  G)  con- 
tento  linea  (C  H)  a  ta&u  applicata,  &  ea  (F  B),  qux  interjkitur  in- 
ter  xquidiftantem  (D  F)  &  fedtionis  verticem  (B.) 

1 11 4iT''    *  Namob.A  H a  =  2  H  B,b  erit  triang.  C  H  A  ~pg  r.  H  G.  quare 
-  |  pgj. 
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:?gr.  H G.  triang.D  F  E c  ::(triang.  C  H  A0  D  F E d  ::  C  Hq.  D  Fq  c  7.  r, 
c ::  H  B.  F  B fi :: )  flgr.  H  G.  fgr.  F  G.  ?  ergo  triang,  D  F  E  =  pgr.  d  %1-f- 

fivy.  XLlll.  •-     '  s  ?'  ■ 

Sihperbolen,  vel  ellipfin,  vel  circuli  circumferentiam  contingens    Fig.  64. 
re&a linea (E  D) connveniat  cum  diametro  (AB);  &  a  ra6tu(E)  6$. 

ad  diametrum  (A  B)  ordinatim  applicetudinea  (E  F) s  huic  vero  per  66  ± 

fe&ionis  verticem(B)  ducatur  aequidiftans  (BL),  quae  cum  linea 
(E  C)  per  taftum  (E)  &  centmm  (C) conveniat  in  (L)  j  &  fumpto 
in  Tectione  aliquo  puncto  (G),  ab  eo  ad  diametrum  ducantur  duae  ii- 
neae  (GH,GK)  una  quidem  (GH)  aequidiftans  contingenti  (E  D), 
altera  vero  (G  K)  3? quidiflans  ei  (E  F)  ,  quae  a  taftu  applicata  eft  : 
triangulum  (G  K  H)  ab  ipfis  fa&um  in  hyperbola  minus  erit ,  quarn 
triangulum  (C  K  M)  quod  abfcindit  linea  (C  E)  per  centrum  &  ta* 
ctum  dufta,  triangulo  (C  B  L)  abea  (C  B)  quae  ex  centro  fimili  ab- 
fciffo:  inellipfi  vero,  &  circuli  circumferentia  urta  cum  triangulo 
(C  K  M)  abfciflb  ad  centrum  aequale  erit  trianguio  (CBL),  fimili 
abfciffo,  quod  defcribitur  ab  ea  (C  B)  quas  ex  centro. 

NamGK  KHa=(EF.FD  b  =  CF.  FE^-R.  T  c=)  C  B.  j|  V^hu-Uu 
BL-j-R.T.  unde  triang.  GHK,  aequatur  exceffui  triangulorum  cJi  ; 
CKMyB  CL.  Q.E.D.  d  w.  41.  hufi 

Coroll.    Triang.  G  K  H  =  4  laterum  KBLM.  i*« 

Schol. 

Triang.  C  B  L  =  triang.  CD  E«  Vii»  Euu 

Vrop.  XLIV . 

Siunana  oppefitarum  fecTionum  contingens  re&a  linea  (FG)con-  pj^  ^ 
tingens  cum  diametro  (A  B)  conveniat  (in  G)  j  a  tadu  vero(F)  ad  a' 
diametrum  ordinatim  applicetur  linea  (F  O) ;  atque  huic  per  alteri- 
us  fe&ionis  verticem  (B)  ducatur  aequidiftans  (B  L),ut  conveniat  cum 
Hnea(F  C)  per  ta&um  (F)  &  centrum  (C)  ducla  j  fumpto  autem 
quovis  in  feclione  punclo  (N),  applicentur  ad  diametrum  duae  linese 
(N  K,  N  H),  quarum  altera(N  K)  sequidiftet  contingenti  (F  G),  al- 
tera  aequidiftet  ei  (F  O)  quae  a  taeiu  ordinatim  applicata  eft ;  trian- 
gulum  (N  H  K),ab  ipfis  fattura,minus  eft,quam  triangulum  (CMH^ 
«uod  abfcindit  applicata  ad  centrum  fecl;ionis,triangulo  finaili  (CBLj* 
awciffo  ab  ea  (C  B)  quae  ex  centro. 

B  %  Pro- 
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ajt.fafjtffc'  Producla  F  C,  ut  occurrat  fe&ioniBinE,  per  E  ducatur  tangens 
b  ht-  .  E  D,  &  ordinatim  applicetur  E  X  .  Efique  OC»CGa=(ACq 
c  cor.t9Mjus.  b  __;  B  Cq  a=)  X  C  *  C  D.  ergo  cum  iit  O  C  c=  X  C,  erit  C  G= 
e  4.  i.1,  C  D.  item  FCC=EG.  &  verticales  anguli  ad  C  d  pares  funt; e  er- 
f  27.  1.  goang.  C  GF  =  ang.  C  DE.f  unde  DEad  FG,  &s  proinde  ad 
g  30. 1.  n  k  parallela  eft.  h  ergo  triang.  C  M  H — C  BL=r  triang.  N  H  K. 
tisJfu/u.         Coyo/L    CD  =  CG. 

CorolL    Tangens  E  D  tangenti  F  G  sequalis  &  parallela  eft :  8c 

converfim ;  fi  E  D  tangenti  F  D  aequalis  vel  parallela  fit,  etiam  E  D 

tanget  oppofitam  fetlionem. 

Prop.   XLK 

Fig.6S.  Sihyperbolen,velellipfin,  vel  circuli  circumferentiam  eontingens 

$9>     recta  linea  (C  M  L)  cum  fecunda  diametro  (H  D)  conveniat  (in  L) . 

7°'      &  a  ta&u  (C)  ad  eandem diametrum  applicetur  linea  (C  D)  ,  a?qui« 

71*      diftans  alteri  diametro  (A  H) »  &  per  taftum  (C)  &  centrum  (H) 

du-fta  linea  (C  H)  producatur  -,  fumptoautem  in  feftione  quovis  pun- 

£to(B),ad  fecundamdiametrum  (H  D)ducantur  duxlineae  (BE,BF), 

quarumuna(BE)  contingenti  (C  L),altera(BF)  applicatae  (C  D) 

aequidiftet-  triangulum  (B  F  E)  quod  ab  ipfis  conilituitur,  in  hyper- 

bola  quidem  majus  eft,  quam triangulum  (G  F H)  abfciflum  ab appli- 

cataadcentrum,triangulo(LCH),  cujusbafis  eft  linea  contingens 

(C  L),  &  vertex  fe&ioniscentrum  (H) :  in  ellipfi  vero  &  circuli  cir- 

cumferentia ,  una  cum  triangulo  abfciftb  (G  F  H)  a*quale  eft  triangu- 

lo  (L  C  H) ,  cujus  bafis  eft  linea  contingens  (C  L)  &  vertex  fectio- 

nis  centrum  (H). 

2  39".  hu]us,        Ducantur  C  K,B  N  ad  D  H  parallelae.  &  trigonum  ad  A  H,(fimile 

b  4-'  6\  .      trigono(C  D  L)  appelletur  P.  eftque  C  K.  K  H  '*-=  (M  K.  KC  -)- 

dH%i«,R.Tb=)CD.  DL.+R.T.  quare  in  hyperb.  triang.  CDL 

e  3.  «*.         (CDH4-CLH)c=(triang.CKH+Pd=>triang.CDH+P. 

f  7-  1.  «unde P  =  triang.  CLH,     Caeterumob  BN.FGf  =  (F H.FG. 

|  *\!'  §  =  DH.DCf=CK.KHh  =  CD.  DL  +  R.T^yBF. 

n  pr,uu         (N  H j  F  E  ^  R  T>   c  Erit  trkng    B  F  E  _  triang<  G  H  F  ^ 

mjx,  «x,  1.      * ergo triang.  B  F  E  =  triang.  G H  F+  triang.  C  L  H. 

Simili  difcurfu  ,  in  ellip  fi  erit  triang.  B  F  E  4-  G  H  F  =triang, 
CLH8. 
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Prop.  XLVt 

Siparabolen  contingens  re&a  linea  (CA)  cum  diametro  (A  B^  pjgt  72i 
conveniat  (in  A)  •  quae  perta&um  (C)duciur  diametro  sequidiftans 
(H  C  M).  ad  eafdem  partes  fe&ioni  lineas  (L  F)  in  feftione  ductas3 
qua*  aequidiftant  conting^nti  (C  A),  bifariara  fecabit  (in  N.) 

Ordinatira  applrcentur  BH,FGK,LMD,  Eftque triang,  E  L  D  f  4*. *«;'«'* 
*=pgr.  B  M.  &  triang.  E  F  G  a=/gr  BK.  b  ergo4  lat.  F  L-D-G     s'ax'  u 
s=  pgr.  G  M.  auferatur  commune  NMDGF;  bmane'ntque  trigona  c  »9.1.0'  4.  6. 
N  M  L,  F  K  N  sequalia..c  eademque  firailia  fuat.  ergo  homologa  la* 
tera  N  L,  N  F  aequantur.  Jjijf.  2>. 

Coroll.   1 . 
In  parabola  omnes  linea'  parallels? diametro  funt  *  etiam  diametri :  *  def.io.hufa^, 
&  viciflim,  omnes  diametri  funt  parallelae. 
Coroll.  2. 
Omnes  contingenti  aequidiftantes  funt  ordinatirn  applicatae  ad  dia- 
raetrum  per  ta&um  du&am. 

Frop.XLV  II. 

Si  hyperbolen,  vel  ellipfin,  vel  circuli  circumferentiam  contingens    Fjgo7?o~ 
recla  linea  (E  D)  cum  diametro  (A  B).  conveniat  (in  D)  •  per  tacf  um  -  / 

(E)  &  centrum  (C)  ducla  linea  (E  C)  ad  eafdem  partes  fe&roni ,  quae 
in fedione ducuntur contingenti  (E D) aequidiflantes  (GN) bifamm 
fecabit  (in  O.) 

Ordinatim  applicentur  N  F  X,  B  L,  G  M  K.  Eftque  triang.  HNF  awr.43.foj»*;. 
a=  4 lat.  k  B  F  X.  &  triang.  G  H  K a—  quadrilat.  LBKM.  b  ergo  b  3. ax.  u 
4  lat.  NGKF=MKFX.  commune  auferatur  O  N  F  K  M, b  ma- 
nent  trigona  O  M  G,  O  X  N  aequalia.  ceademvero  fimiliafunt.  er-c .  »#i.£*4.*V- 
goNO  =  GO.  ^.  E.  D. 

CwolL    C  E  eft  diameter  fe&ionis  cujuflibet  ex  hiV 
Propi  XLVIIh 

Si  unara  oppofitarum  fe&ionum  contingens  re&a  linea  (L  K)  cum   pjjr  7  £ 
diametro  (A  B )  conveniat  (in  K)  ;  &  per  ta£lum(L),&  centrum  (C) 
Unea(L  C)produc^aalteramfeclionem  fecet  (in  E)5  qus,in  altera 

feftione- 
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fe&ione  dufta  fucrit  contingenti  (LX)  afquidiftans  (G  N)  alinea 
(L  C)produ&a  bifecabitur  (in  O.) 

->  ,«-   a*  ?,#«      Ducatur  tangens  E  D  •  2  eftque  E  B  ad  L  K  parallela  5  b  ac  ideoad 
juT  -  NG.  <ergoON  =  OG.  ■  &  E.  D. 

h  3-0,  r. 

c  47.  hujm.  Lemma, 

Fig.  7 61         Sit  triangulum  N  L  K  aequale  parallelogrammo  L  C>  &  ang.  K  LN 
77.      =  DLP:  eritKL*LN±=2DC*LD. 

Compleatur  enim  pgr.  L  R.  &  produ&a  L  P ,  fiat  P  T  =  L  P.  & 
a  6. av. iV      compleatur  p£ r.  D T.  eritque  pgr.  LRa  =  pgr.  D  T.  b  unde  K L 
*>  u.6.         LD  ::LT(:DC).  LN. c  quare  KL*LN=?DC*LD. 
c  16. 6,  jten^  (i  o  p  fuerjt  trapezium  trigono  K  L  N  arquale,erit  KL  *  LN 

rrLDv.CD-f-LP.  NamfiatPT  =  DC;  &  compleatur  pgr. 
D  T.  eritque />£*•.  DT  =  (zDP  =  z  triang.  KLN=)ff.  L  R. 
undeKL.L  T.(LP4-DC)  ::LD.LN.  quare  KL*LN  = 
LD*:  DC4-LP.   j^E.T). 

Schol.    HincK  Nq.  K  Lq  ::  R.  G  (hoc  eft  ut  parameter  axis  ad 
parametrum  diamttri  D  N). 
Tig.78.  Nam   KNq.KLqa::XDq.DCq:  &  eft  X  Dq  b  ■=  R  *  B  X. 

b  11.  faji?'  c  &  D  Cq  =  G  *  B  X.  dergo  KNq.  KLq  ::  (R  *  BX.  G  »  BXe ::) 
c  fniis  in  49.  R*  Lj. 
d  7.  5.        (A.  SfW. 

r*'  *'    •  a        Not'  Si  R  fit  parameter  axis  B  X ;  erit  G  =  R  -t-  4B  X. 
i<AhJa!  Nam  flt  B  K  ad  D  C  parallela.  ergo  CB  =  DL=BX.|BT  = 

2  D  L. 

n      DL  =  BLq=lDXq4-BTq  =  R*BX-l-4BXq. 
U*    BX.  |LTq. 

ergoG  =  R-|-4BX. 

Prop.  XLIX. 

~  Siparabolen  contingens  re£ta  linea  (DC)curn  diametro(B  C) 

£&79»  conver.iat  in  (C)  •  &per  taftum  (D)ducatur  linea  (FN)  aequidi- 
ftaris  diametro(CB);  averticevero(B)  ducatur  aequidiftans  (B  F) 
ei  (D  X),  quae  ordinatim  applicata  eft  ;  &  fiat  ut  contingentis  portio 
-(E  D)  inter  applicatam  (B  F)  &  ta&um  (D)  interjccla  ad  aequidiftan- 
tis  portionem  (D  F),  quae  itidem  inter  ta$um  (D)&  appIicatam(BF) 
interjicitur^  ita  cjuaedam  recla  linea(G)ad  duplam  contingentis(DC;  ) 
)  quas 


0 
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cjuse  (KL),a  feftione  dufta  fuerit  contingenti  (DC)  a>  DE.i DF .-.•  G, U DE 
quidiftans,adlineam(FN),  quaeper  ta&um  ducitur  diametro        1QX>       1 
xquidiitans,  poterit  re&angulum  contentum  inventa  linea(G), 
&  ea  (L  D),qux  inter  ipfam  (K  L),  &  tactum  (D)  interjicitur. 

Ordinatim  applicentur  D  X  &  K  N  M.  Eftque  C  B  a  =  (BXb=  a  ??.  faj»,, 
F  D) ; c  unde  triang  E  B  C=E  F  D.  additoque  communi  DEBMN,  b  34.  i. 
erit  D  C  M  N  d—  (jgr.  F  M  e=)   triang.  K  P  M.  ablatoque  com-  c,  ex' 10-** 
mani  L P  M N, erit  pgr.  LCf  =  triang.  N  L  K.  *  unde  KL  *  LN  *  ^%m 
=  2DC^LD.  i2.dx}"^ 

Itaq;  G  *  L  D.  K  L  *  L  N  h::  (G *  L  D.  2  D  C  * L  D fe  ::  G.zD  C  g  hmma p^ 
1::ED.DFm::KL.LNn::)KLq.  KXxLN.  °  ergoG  *  LD  h  7-  H 

=  KL*  '  U;f: 

Cor.     Hinc  D  L  eft  diameter,  &  G  reclum  latus  fe&ionis ,  ctijus  m  4.  6. 

t\     4D  Eq         2  D  E  *  D  C     «     ~       .  ,.     r  n.  '  .       .    •  n  i.<£,- 
vertex  D.       „  ^     ===  rry eurectum latusfeclxonis^cujus  ©  <>,  J/ 

vertes  B. 

Vrop.   L. 

Si  hyperbolen,  vel  ellipfin,  vel  circuli  circumferentiam  contingens    Fig.  80X 
recla  linea  (E  D)  cum  diametro  ( A  B)  conveniat,  perque  tadtum  (E)  8 1 ,' . 

&  centrum(C)linea(EC)producatur  •  a  vertice  autem(B)  ordi- 
natim  applicata  (B  G)  conveniat  cumea  (EC),  qua?  ducitur  perta- 
ftum,  &  centrum  ;  fiatque  ut  contingentis  portio  (E  F)  inter  taftum 
( E)  &  applicatam  B  G  ad  portionem  (E  G)  lineae  (E  C)  dudae  per  EF.  EG ::  EMy 
taetum  &  centrum  j  quae  itidem  inter  tadlum  (E)  <k  applicatam  (BG)  t  ED„ 
interjicitur,  itaquxdam  refta  linea  (EB)  ad  duplam  contingentis 
(E  D)  ;  qus  (L  M)afe6^ione  ducitur  contingenti  (ED)aequidi- 
ftans  ad  lineam  (E  C)  per  tactum,  &  centrum  du&am,  poterit  fpati- 
umre&angulum,  quodadjacetinventaelineae(B  H),  latitudinem  ha- 
bens  interjettam  (E  M)  inter  ipfam  (L  M)  &  ta&um  (E)|  in  hyper- 
bolaquidem  exced  ens  figura"  fimili  contentae  linea  (E  K)  dnpla  ejus 
(C  E),  quae  eft  inter  centrum  &  ta&um,  &  inventa-  linea  (E  H),  in 
ellipfi  vero3  &  circulo  deficiens  eadem. 

Ducatur  L  R  N  ad  B  G,  &  C  S  O  ad  K  P  parallelx.    Et  ob  E  K  a  W. 
^  1  E  C, b  erit  E  H  =  2  E  S.  ergo  2  E  S.z  E  D c :-.  (E  H.2  ED  *»  b  4.  6. 
FE.EGb::)  LM.MR.  porro  ob  triang.  RN  G  e  =  CD  E  f  c  7-  %> 
(CGB)  +  LNX  (inhyperbola),  e  vel  triang.  RN  C4-LNX  d  ;^7  •  „ 
=  *-uE  (m  elliph  oc  circulo)  ent  trapezmm  M  E  D  X  6  —  tnang.  f  ^/;.43i„j«^ 

L  MR.  g-j.a*.  i. 
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Ji  hm.ante  49^  LMR.  h  ergo  L  M*MR  =  EM»;  E  D  _]-  M  X.  Denique  quia 
}  4.  6.  M O.  E S k ;:  (M G.  G E k ::)  M X.  E  D. componenddque  M04^ 

L.VS-  „  .  . "  E  S.  E  S ::  M  X  +  E  D.  E  D.  erit  permutando  M  O^-E  S.  M  X-f- 
55,7 '  ,ED(1"hoceftEM*:MO  +  ES.-£M«:MX  +  ED  mveIEM 
■0  JW&.  *  :  MOq-E  S.  L  M *M  R) ::  ES.  E  D n ::  2  E  S.  2  E  D° ::  L  M. 
P  9-1-  MR.l::LMq.LM*  MR. ^ergoEM* :  MO  +  ES  =  LMq. 

•q  f^*         atqui E S 3  =  (S H r  =) O P.  ergo  EM*MP  =  LMq.  g.  E. D. 


»g-  «• 


Cor„    E  K  eft,  diameter,  &  EH  latus  rectum  fe&ionis ,  cujus  ver- 

texE, 

Si  quamlibet  oppofitarum  fe&kmum  contingens  re£h  linea  (C  D) 
cum  diametro  (A  B)  conveniat  5  perque  ta&um  (C)  &  centrum  (E) 
linea  (C  E)  producatur  ufque  ad  alteram  feclionem*  a  verticevero 
(B)  ducatur  linea(B  G)aequidi(ransei,qux  ordinatim  applicata  eft, 
convenienfquecumlinea(CE)per  taclum  &  centrum  dufta;  &  fiat 
ut  contingentis  portio  (L  C)  inter  applieatam  &  taclum  ad  portionem 
(C  G)  linex  dufrse  per  tadium  &  centrum,  quae  inter  ta&um  6c  ap- 
plicatam  interjicitur  ,  ita  quaedam  recla  Hnea  (K)  ad  duplam  contin- 
gentis  (C  D),  quae  in  altera  feclione  ducitur,  aequidiftans  contingenti 
(F  M)  ad  lineam  (F  E)  per  ta&um,  &  centrum  duttara  ,  poterit  re-  • 
ftangulum,  quod  adjacet  inventae  linea?(K)  latitudinem  habens  lineam, 
quae.eft  inter  ipfam,  &  taclum  (F),  excedenfq;  figura  fimili  ei,  quae  li- 
nea(CF)  inter oppoiitas  fe&iones  interjecla,&  inventa(K)continetur. 

&  cor.w.lujus.  Ordinatim  applicetur  A  X  N.  a  Suntque  F  M,  C  D  arquales  &  pa» 
bconfir.  '  rallelar:  bitemqueAN,BG  parallelae  funt.  ergoFX.FNc ::  (LC. 
d  typeth  ^  ^  ::  *  ^"  lCDe::)K.2FM;  unde  quaecunque  a  feclione  A  F  ad 
,£  7.  y.  *  produclam  E  F  contingenti  F  M  ducuntur  parallelae,  f  poterunt  re- 
f  iQ.bujui,  frangulum  contentum  ipsa  K,  &  interje6ta  inter  iftas  •  &  punclum 
.    F^  excedenrque  figura  fimili  ei3  quae  recla  C  F,  &  ipsd  K  continetur. 

Coroll. 

'z^.hajut.         Itaquehisdemonftratis,  liquet  in  a  parabola  unamquamque  recla- 
fc  4  7°  rum  linearum,  quae  diametro  ex  generatione  ducuntur  aequidiftantes, 

c  ***  diametrum  efle ;  In  b  hyperbola  vero  &  ellipfi  &  c  oppofitis  fedioni- 

bus,  unamquamque  earum,  qua?  per  centrum  ducuntur. 
d  49.  Et  indparabola  quidem  applicatas  ad  unamquamque  diametrum, 

e  5o.  ^quidiflantes  comingentibus  pofle  reclangula ipfi  adjacentia  :  in  e  Hy- 

perbola^ 


c 

H 

B 
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perbola,  & f  oppofitis  reftangula  adjacentia  ipfi,  qu«  excedunt  eadem  £  fu  bujut* 
figura,  in  ellipfi  autem,  quae  eldem  deficiunt.    Foftremo  qusecunque 
circa  fettiones,  adhibitis  principalibus  diametris  demonftma  funt,  & 
aliisdiametrisaiTumptis  eadem  contingere. 

Prop.LII.   Prob/.i. 

Data  in  plano  ree"la  linea  (A  B)  ad  unum  punftum  ( A)  terminata,  Fig.  83 . 
invenire  in  plano  coni  fe&ionem,  quae  Parabole  appellatur,  itaut  ejus 
diameter  fit  data  linea  ( A  B),  vertex  linex  terminus  (  A) ;  quae  vero 
a  feCtione  ad  diametrum  (A  B)  in  dato  angulo  applicatur,  poflit  re- 
dangulum  contentum  linea,  qua:  efl  inter  ipfam  &  fectionis  verticem 
(A\  &  altera  quadam  data  linea  (Z). 

Datus  angulus  primo  re&us  fit.    Producatur  A  B  ad  E,  ita  ut  A  E    r    Caf. 
zr\Z.  SitqueZ.Ya::Y.AE.  unde  Z.AEb::Yq.  AEq.  ergo  a  ^^ 
cum  Z c  -3  4  A  E, d  erit  Yq  -a  4  A  Eq,  &  proinde  Y  * *a  2  A  E.  b  cor.  io.  *. 
cergo  ex  Y,6c  duabus  AE  conftitui  poterit  triangulum.  Fiat  ergo  EAF,  c  confir. 
re&um  fubjecto  plano  ,  ita  ut  AF  ==  AE,  6c  E  F  =Y  ;  ducanturque**  *4- ?• 
A  K  ad  E  F,  6c  F  K  ad  E  A  parallel*  (Hinde  AKf=EF=s  =  Y5  e  J^** . 
&FK  f  =  E  A  s  r=  F  A).   Tum  concipiatur  conus ,  cui  vertex  F,  f  £  xl 
bafis  circulus  fuper  diametrum  A  K,  reclus  plano  A  F  K ;  erit  is  co-  g  cowftr, 
nus  re&us  (ob  F  K  =  F  A).  Secetur  conus  plano  ad  circulum  A  K 
parallelo, h  facientique  proinde  fe&ionem  M  X  N  circulum,  plano  k  4«  ^i1"* 
M  F  N  (vel  F  A  K)  reclum  .  horumque  communis  fe&io  fit  recta 
M  N, &  diameter  nempe  circuli  M  X  N  5  communis  autem  feftio  fub- 
je&i  plani,  &  circuli  fit  reela  X  L.  Quum  igitur  tam  circulus  M  X  N, 
quara  fubje&um  planum  reela  fint  triangulo  M  F  N,  k  erit  iflorum  k  19. 1 1. 
communisfe&io  X  Lre&a  trigono  M  F  N, l  ideoque  re&is  (quaein  1  "3.  def<  1 1« 
eo)  M  N,  A  B  perpendicularis.    Ex  quibus  conftat  planum  per  A  B, 
XLdu&um  facere  in  cono  fe&ionem,  quae  parabole  dicitur  (juxta 
conditiones  in  1  »a  hujus  praefcriptas)  cujus  diaraeter  A  B  ,  lineaeque 
ad  hanc  a  fe£tione  ordinatim  dufe  ad  re&os  angnlos  applicentur,  ut-  m  f  ""*• 
pote  ad  X  L  parallelar.  Porroob  Z,  Y  ;  A  E  m(hoc  eft  Z,  A  K,  A  F)  n  "*&'  € 
n-H-)°eritZ.  AF::AKq.  AFq(AF*FK).  p  unde Z eft re£um  °  [[, h»^\ 
latus.  Ergofaclum. 

Seddatus  angulus  non  fit  reetus,  fitque  ei  sequalisH  A  E  j  &  fiat    2.  Caf. 
A  H  ==  \  Z  .  &  per  H  ducatur  H  E  ad  A  E  perpendicularis ,   &  per  Fig.  84. 
E  ad  H  B  parallela  E  L,  &  per  A  ad  E  L  perpendicularis  A  L  :  tum 
bifefta  E  L  in  K,  p'er  K  ducatur  ipfi  E  L  perpendicularis  M  K  F  G  • 

F  fitque 
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a  ii. tf.  fitque ALqa  —  LK*KM>  33aris igiturrecta K L pofitione,&  re£ta 
K  M  magnitudine,  &  re£to  angulo,  defcribatur  (ut  modo  oftenfum) 
b  1 1.  bujus.  parabole,  cujus  diameter  K  L,  vcrtex  K,  &  rettum  latus  K  M.  .Tranfi- 
c  33.  hujus.  bjt  hxc  per  A  ( boi>  A  Lq  —  K  L  *  K  M)  &  A.E  c  continget  ipfam, 
e  £7jljus"J' (°b LK-KE)&HAeft  diameter d (quia  ad E L parallela) , e  & 
f  canftr.  quae  ad  A  E  parallelse,  bifecantur  ab  A  B, f  inque  angulo  H  A  E  appli- 
g  4.  6.  cantur :  &  ob  trigona  A  G  F,  A  E  H  s  fimilia  (quia  anguli  AEH, 

a  M-  ?.  A  G  F  redi,  &  H  A  E  communis),  eft  F  A.  A  G  s  :-  (H  A.  A  E ft ::) 
k  conftu  ^HA.2AE,khoceftFA.AG::Z.2AE.1undeZredum  erkla- 
l^hups.     tusfeaionis#  QuxEtJrm 

Trop.LIlL  Probh  2. 

Fig.  8  >.  Datis  duabus  re£tis  lineis  (  A  B,  B  C)  terminatis,  qux  ad  rectos  in- 

*  hoccft  ver-  terfe  angulos  conftituantur  ;  &  altera(AB)  produfta  ad*eafdem 
•'   i\xs  D,         partes  angulo  re6^:o,  invenire  coni  fe&ionem,  quse  hyperbole  dicitur  ; 

in  eodem  plano,  in  quo  funt  datae  linex  (  A  B,  B  G),  ita  ut  produ&a 
(AB)fitdiameter  fec-tionis,  &  vertex  punclum  (B)  ,  quodadangu- 
lum  ( A  B  C)  confiftit ;  quae  vero  a  fe&ione  ad  diametrum  ordinatim 
appiicatur,  angulum  faciens,  aequalem  dato,  poffit  re&angulum,  quod 
adjacetalterilineae(B  C),  latitudinem  habens  lineam  interje&am  in- 
ter  applicatam,  &  fe&ionis  verticem  (B),  excedenfque  figura  fimili,& 
fimiliter  pofita  ei,  quae  datis  a  principio  lineis  (A  B,  B  C)  continetur. 

lo.Caf.  Sit datus angulus primo  re£lus  j  &  fuper  lineam  AB  planumat- 

tollatur,  rectum  fubjeclo  plano,  in  quo  circa  A  B  defcribatur  circulus, 

*  v\L  w.  i»    *  "a  ut  d*&&  diametro  E  K  L  ad  A  B  perpendiculari ,  non  fit  ratio 

E  K  ad  K  L  major  ea,  quam  habet  A  B  ad  B  C.  Fiat  igitur  E  K.  KM 

a  ii.e.         a .-.  A  B.  B  C.  &  per  M  ducatur  M  F  ad  A  B  -parallela  ;  jun&ifque 

h  29.  i.         A  Fj  E  F)  B  F}  per  B  dUcatur  B  X  ad  E  F  parallela»  Itaque  ob  ang. 

4 %l'\\         AXBb  =  (AFEc  =  EFBb=)FB  X, a  eritF  B  =  F  X.  Con- 

cipiatur  jam  conus,  cujus  vertex  F,bafis  circulus  fuper  diametrum  BX, 

redrus  trigono  F  B  X  Erit  is  eonus  rectus  (ob  F  B  —  F  X).    Produ- 

cantur  F  B,  F  X,  M  F,  &  fecetur  conus  plano,  ad  circulura  B  X  paral- 

«  4  huhus.     Jelo, e  -facienci  proinde  circulum  G  P  H  R  reclum  plano  F  X  B,  cujufq; 

diaraeter  G  H  communis  fit  iftorum  planorum  feclio.     Sit  vero 

.  P  D  R  communis  fectio  circuli  G  R  H,  &  fubje£ti  plani.    Et  quoniam 

tam  circulus  G  R  H,  quam  fubjedum  planum  recla  funt  trigono  FGH, 

£-ij?0Tia        f  e»c  horum  communis  feftio  PD  R  eidem  trigono  F  GHrecla* 

g ..3, def.  11,..  sjdeoque  redis^  quap in eo  }GHjDB  perpendicularis.     Ex  quibus 

liquet 
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liquetconife&ionemPBR(juxtaeonditiones  in  i2ma  hujus  prsefti-  h  confir. 
tutas) efle hyperbolen,  cujus vertex B, &  ordinatae ad  diaraetrum  ABki-  *• 
inanguloreftoapplicentur,  quippe  omnes  ad  ipfam  PRparallelx  J  *•  *• 
Porro  ob  AB.  BCh.:  (E  K.K  M  *  :,-N  E.  N  F  '  ::N  E  x  N  F  JJ7/'*' 
»(NA«NB).  NFqn  =NA.  N'F0(O  F.F  G)4-N  B.NF  o  4  /' 
(0OF.FFI)n-)OFq.OGxGH  *>  ::  AB.  B  C.qerit  A  B  tranf  P  ir.  }. 
verfum  latus,  &  B  C  reftum.  q ■  n.  A«;W. 

Sindatusangulusnonfitreclus.     Datae  fint  re&as  AB,AC,&     2.   C^/. 
angulus  B  A  H  per  dato.  Bifecetur  A  B  in  D,  &  defcripto  fuper  AD    Fig.  86. 
femicirculo,  occurrat  G  Fad  A  H  paraHela  ,  *  faciens  G  Fq.  D  G  x  *wd.  not.  z 
GA::AC.  2AD5  junftaq.  FD,afiat  FD-DL::  DL.D  H  ■  &  fum-  a  13.  6." 
pta  D  K  —  D  L, b  fiat  LF.  A  F  ::  A  F .  F  M  ;  &  conneftatur  K  M,  b  T  »•  6\ 
&per  L  ducatur  NLXadKF  perpendicularis.     Deferibatur  tfonc  \™:a^£'  ■ 
Hyperbole  (juxta  modo  ofrenfa),  cujus  vertex  L,  tranfverfus  axis  K  L,  \  IjhiimYs 
re&um  latus  L N ;  c tranfibit  hsc  per  A d  (ob  L  F  x  FM  =  A  Fq.)  f cor,$7.hUjm] 
6t  A  H  fetTionem  e  continget  (  ob  F  D  x  D  H  =  D  Lq)  f  &  proin-  §  4-  &• 
de  A  B  eft  diameter  fecTionis.  Porro,  quum  fit  A  C.  2  A  H  J-  F  G.  ?  3  y*  *• 
GDs  =  (AC.2AH.  +  AH.AD[1  =  AC.2AH-[-2AH.i [  cl'J£'  6' 
2ADK=AC.2AD1  =  FGq.GA*GDm-)FG.GAlnnfd, 
FiG.GD.     EritAC.iAH  ::(FG.GAn  ::  )  OA.AX.  °unde"  4.6. 
A CeftrecTumlatus.  ErgofacTum.  050.  Bujw. 

Not£. 

1 .  Defcribitur  circulus  circa  A  B ,  ita  ut  E  K  K  L  ::  A  B=  B  C,    %•  87. 
hoc  patlo. 

Fiat  utcunque  Z  K.  K  Y a ::  A  B.  B  C.  &  bifeda  Z  Y  in  V,  centro  a  u.  6, 
V,  perZ,  &:  Ydefcribaturcirculus,  fecans  ipfam  A  B  (fi  opus  eft, 
producTam)  in  S,  &  T  $  connexifque  S  Y ,  S  Z,  per  A  ducantur  ad  £>  29.1.^ i.«ar. 
has  parallelae  A  L,  AE.  ergo  quumangulus  YSZ  recTus  fit,  berit<;  "?*•#;•  3- 
quoqueangulusL  AE  re&us.  c  ergo  fuper  diametrum  L  Edefcrip-    c°r'  s'5* 
tuscirculus  tranfibit  per  A,  d  ideoque  per  B, c  quia  K  B  =  K  A.  eitqj  c  ^'6 
EK.ZKf::  (AK,SKf::)  LK.YK.  &  permutando  EK.LK::g!^. 
(ZK.YKs::)AB.BC. 

2.  Quomodo  aurem  dncat.ur  G  F  ad  A  H  paratlela,  faciens  GFq  ad    ^ig.  ^a 
D  G  *  G  A  in  dau  ratlone  (puta  R  ad  S) ,  ita  conftabit.   Sumpto  Z 

cemro  circuli,  ducatur  Z  Y  ad  A  H  T "perpendicularis,  &  ab  occurfu 
Y,  ducatur  Y  Qad  A  H  parallela,  a  quare  Y  Qtangir  circulum.     Fiat  a  cor.  16,$* 
vero Q V. V Y b ::  S.  R -S    &  producTa  QY, fumatur YK  =  YV;bl1'6' 
T~*  F "  2  con- 
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connettanturque  Z.  K,  Z  V  circulum  fecantes  in  P,  &  F  •  conjun&acjj 
P  F  protrahatur  ad  G.  dico  fa&um. 
e  4-  *•  Nam  ob  V  Y  =  K  Y,  &  angulos  ad  Y  re^os,  c  erit  Z  V  =  Z  K. 

d  2'  6\         item  Z  F  =  Z  P, d  ergo  F  P  ad  V  K, c  hoc  eft  ad  A  H,  eft  parallela.  Et 

e  3©.  1.  R_S 

f  « wpu         quoniam  S.  — —  f ::  Q  v.V  Y,  erit  duplando  confequentes,  S.  R — S 

::  Qy.  V  K.  &  invertendo  R— -S.  S ::  V  K.  QV.  &  componendo  R.  S 
*      6  ::(QK.QV*::GP.  G  F  s  ::  GP  x  G  F.GFq  n ::)  DG  x  G  A. 

S  35.3.C7.5  GFq.acinverseS.R::GFq.  DG  xGA.   ^^.i7. 

JV<?/>.  L/r.     TrobL%. 

p.     «  Datis  duabus  re&is  terminatis(A  B,  AC),  atque  ad  re&os  inter  fe 

°'  angulos,  invenire  circa  diametrum  ipfarum  alteram  (A  B)  coni  fectio* 

nem,  quae  Ellipfis  appellatur,  in  eodem  plano,  in  quo  funt  datae  lineae 
(AB,  ACj,  itaut  vertex  fit  punctum  (A)  ad  re&um  angulum 
(BAC)j  &  a  feftione  ad  diametrum  (A  B)applicatxinanguloda- 
to  po/fint  rettangula  adjacentia  alteri  lineae  (  A  C),  quae  latitudinera 
habeant  lineam  inter  ipfas,  &  verticem  ( A)  fe$ionis  interjeclam,  de- 
ficiantque  figura  fimili ,  &  fimiliter  polita  ei,  quae  datis  rectis  lineis 
(A  B,AC)continetur. 

1»  Caf*         ^it  datus  angulus  primo  reclus,  &  cx  A  B  planum  attollatur  ,  re- 

clnm  fubjedto  plano,  in  quo  circa  A  B  defcriptum  fit  circuli  fegmen- 

tum  ADB;  &  bifecetur  arcus  A  D  B  in  D,  unde  conneCtantur  DA, 

DB;  &  fiat  A  X  =  A  C  ;  &  per  X  ducatur  X  O  ad  B  D  parallela, 

&  per  O  ipfa  O  F  ad  A  B  parallela,&  jun£ta  D  F  occurratprotra£tae 

B  A  inE.  Jungantur  F  A,  F  B,  &  producantur,  perque  pun&um  G 

(utcunque  fumptum  in  F  A)  produita)  ducatur  ipfi  E  D^parallela  GH, 

produitae  A  B  occurrens  in  K,  produCteque  F  O  in  L.  Eftque  ideo 

a  19. 1.         ang.  HGF^  (ang.  E  F  A  b=  F  A  D  <(F  B  D)4-F  D  A  d(FBA) 

b3i.  i,         „  FBD4-FBAC  =  A  BD  c=  D  FB  a  =  )GHFf=  H  G  F. 

d  \i.\.         6  un(^e  F  C  =  F  H.  Itaque  fuper  G H  defcribatur  circulus  G  H  N 

e  19  «*.  i,    reclus  trigono  HFG,  fitquebafisconiredi,habentis  verticemF.  Et 

f  i.*x.         quiatamcirculusGH  N,  quarn  fubjeSum  planum  redta  funt  plano 

g  6. 1.  £  pQ^  herjt  jpforum  communis  feitio  (K  M)  plano  eidem, k  redffque 

k  z?def!\  %.   ,tlcirco  G  K,  A  K  perpendicularis. 

1  13.  bujns.       Liquet  igitur  planum  per  A  K  M l  facere  in  cono  ellipfin,  eui  dia- 

m  15.  6.        meterAB,  adquam  ordinatae  omnes   perpendiculariter  applieentur, 

quippe  ipfi  K  M  parallete :  porro,  ob  F  Lq .  G  L  x  L  H  m  =  (F  L. 

GL 
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GLn(AK  KG,  «velAE.EF)  +FL.LH(nBK.  K  H,  nvel»  4-  *. 
B£.EF)  =  AE,EF4-BE.EFm  =  A£xBE.  EFq  G  =  DE°  **'S'&™' 
»EF.EFq*  =  DE.E_q  =  DA.  AO::qB  A.  AXr;:)  BA.^Vf, 
A  C  s ::  F  Lq.  G  L  *  L  H«  erit  A  C  reaum  latus.  s  1 1 .  y. 

Sin  diameter  A  B  minor  ponatur  dato  reclo  latere  A  C  .  bifetta    *.  C*/. 
A  B  in  D,  ducatur  F  E  bife&a  quoque  in  D,  ita  ut  fit  A  C.  F  E  V.F  E.    Fig.  570. 
A  B.  &  dutfa  F  G  ad  A  B  paraliela,  fit  F  E.  F  G b::  A  C,  A  B  ( c  hoc  *  13-  & 
eft)::FEq   A  Bq  ::  F  Dq.  d  (FDxD  E)  .  ADqe::F£.FG.  Du- b  lx'6' 
catur  itaque  (ut  modo  oftenfum)  ellipfis,  cujusaxis  EF  (&  reCtum  j  ^lnSr'   * 
latnsFGjtranfibitharcperA,  (ob  FDxDE  A  Dqf ::  FE.  FG)  e  nf  5*. 
s  ideoque  per  B  (d  ob  A  D  —  D  &).  item  propter  AC.CB  ::  F  Dq.  f  zu  hujm. 
A D *  D  B  ( A  Dq). f  erit  A C reclum iatus.  S  5*>hujus. 

Sed  datus  angulus  non  fit  rectus ;  fitque  ei  arqualis  angulus  B  A  D;    3 .  Caf. 
bifeclaque  A  _  in  E,  circa  A  E  defcribatur  femicircnlus ,   in  quo  ad    Fig.  9  r. 
AD*ducaturparalle!a  F  G,  faciens  FGq  AG  *GE  ::  C  A.  AB  j  *  z-vi.  _x«. 
&  junfta.  A  F  ,  E  F  producantur ;  a  &  fit  D  E .  E  H  ::  E  H.  E  F  &  a  13  •-.!>  "^* 
fumpta  E K  =  E  H ,  fadoque H  F.  F  A b  ::  F  A.  F L ,  conjungatur  J  )^h/iUS' 
K  L,  occurrens  dudiae  N  M  (per  H  ad  A  L)  parallelx.  Tum  (exmo-  e  c™  huius. 
do  praeoftenfis)  defcribatur  ellipfis,cujus  axis  tranfverfus  fit  K  H ,  &  f  »«i  38  /&»/. 
reftum  latus  H  M. c  tranfibit  haec  utique  per  A  d  (ob  HFxFL  =  gconfir.  &  17* 
F  Aq)  ;  &  c  idcirco  per  B  (  ob  A  E  c—  E  B  )  ac  ipfam f  continget  J  4-  *•      (6« 
DAs(obDE  xEF^EHq).  Item  propterC  A.2D A.O-.FG.  f  **_&  * 
GE  ft=(CA  2DA_|-DA.AEk  =  C  A.ZDA-4-2DA.  ABm%,# 
•_CA.  ABm-_FGq.AGxGEn_z)FG.AG  -j-FG.  GE.n  23.  6. 
erir  CA.2D  A*;:  (F  G.  A G  * ::)  XAAN.1  ergo  A  C  eft  re-  * 
&ura  latus.  P  tV.  , 

Quomodo  vero  duci  poterit  G F  ad  A  D  parallela,  ita  ut  fit  G  Fq  Fig.  9-^- 
ad  A  G  x  GE  in  data  ratione  S  ad  R,  ita  conltabit. 

Sumpto  Z  centro  circuli,  ducatur  ad  A  D  perpendicularis  Z  Y,  cir- 
culo occurrens  in  Y .  & per Y ducatur  QYad  A  D  parallela  ;  a  &  s  c*r'$f'3' 
proinde  tangens  circulum  inY,  occurrenfque  produclae  Z  A  in  Q. 

_b  Fiat  autem---_-S*S  ::  Y  Q.  Qj/.  produftaque  V  Y  fumatur  Y  K  =  -  *»•  *. 

2 

Y  V  j  &  junftae  Y  Z,  K  Z.  producantur,  adeo  ut  completo  circulo  oc- 
•currantpunaisFjP,  &  conneclatur  F  P ,  fecans  A  EinG.  Dico 
faclurn,  ' -" 

Nam 
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i  c6njh&4.L     Ham  ob  Z  V  c=  Z  K,  &  Z,  P  ==  Z  F, d  erit  P  F  ad  V  K, p  hoc  eft 
e  |o.  i.        ad  A  D  paraiiela.  fitem(ob 'izil.S  f  ::Y  Q^Q  V,)eritcomponendo 

p    1    c 

f^tl,.  S.  ::YV  ,QV.  &  duplando  anteccdentes,  R_Ls. S':-KV. 

g  *  ■  Q  V.  &  dividendo R . S  ::  (K  Q.  QV  §  ::  P  G  .  G  F h::  P  G  x  G  F. 

h  i.  6.  GFqfe::J  AGx  G  E.GFq.  &  inverse  S.  R  ;:  G  Fq.  AG  x  G  E* 

frop.  L  V .   Probl.  4. 

■*f§-  53»  Daris  duabus  re&is  terminatis  (E  B,BH),  atque-ad  reclos  inter 
feanguios?  invenire  oppofitas  fe&iones, quarum  diameter  iit  una(EB) 
datarum  linearum  •  &  vertices  lineae  termini  (E,B)  .  applicata?  vero 
ab  utraque  fectione  poilint  fpatia  adjacentia  alteri  lineae  (8  H),  exce- 
dentiaque  figura  fimili  ei>  quxdatis  lineis  (E  B,  B  H)  continentur. 

:S  Si.htjm.  a  Defcribatur  hyperbole  A  B  C,  cujus  diameter  tranfverfa  fit  B  E? 
&  recTum  latus  B  H  •  &  ordinatae  ad  B  E  in  dato  angulo  (G)  appli- 
centur.  Ducatur  quoque  E  K  ad  reftos  ipfi  B  E,  acqualiTque  ipfi  B  H, 
&  Mefcribatur  itidem  alia  hyperbole  DEF,  cujus  diameter  fit  E  B, 
re&umlatus  E  K  ;  dudteeque  ordinatim  applicenrur  in  angulo,  quide- 
inceps ipfi  G.  Liquet igitur  defcriptas hyperbolas  A6C,  D  E F fore 
■feftiones  oppoiitas,  habentes  diametrum  communem  BE,  &  re&a 
iatera  B  H,  E  K  inter  fe  aequalia.  Q..  E  F. 

Prop.  LVJ.   TrobL^. 

;  ;p«  ■  .  Datis  duabus  re£tis  lineis  ( t\  C,  D  E)  kk  bifariam  fecantibus  (in 

ha  ^y*  g^  cjr£a  utramqUe  jpfarum  oppofitas  feftiones  defcribere,  ita  ut  rectse 
linese  (AC,  DE)fint  conjugatae  diametri;  &  quarumlibet  oppofi- 
tarum  fe&ionum  diameter  poilit  figuram  aliarum  oppofitarum. 

ai  u<et  ^.^."TsitA  C  *  C  L  a=  D  Eq  •  (vel  A  C,  D  E,  C  L  -H-)  b  defcriban- 

b  5?.  bujus.    turquefeCliones  oppofitae  F  A  G,H  C  K,  quarum  tranfverfa  diame- 

*    teriit  AC,rectumiatusCL  ;  &  ordinatim  duclse  ad  CAindato 

def.  ad  1 6    anSu'°  appiiccntor.  cErit  harum  fecunda  diameter  ipfa  D  E  ;  quia  AC 

C  bujui      '   D  E d::  D  E.  C  L  •   d&DE  ordinatim  appiicatis  paraliela  bifecatur 

d  cwftr.         in  B.  a  Sit  pariter  D  E  *  D  R  —  ACq.  & b  defcribanttir  feitiones 

opfofitac  M  D  N,  O  E  X  ,  cjuarum  tranfverfa  diameter  D  E,  &D-R 

recUim  latus ;  ducTaeque  ordinatim  ad  D  E  in  dato  angulo  applicen- 

centur;  c  eritque  harum  fecunda  diameter  AC,obD  E.  A_C  d:  : 

Aj^DR^&ACbifeclam.inB.  Ergo  faanrn. 

tyfimia.  ■        VOcenturautemhujufinodi  fecTiones  Conjngata.  -APOL- 


ApolloniiLS . 


APOLLONII 

CONICOR V M 

L  I  B.  II. 


Prop.  I.  i 

I  hyperbolen  contingat  recla  linea  (D  E)  ad  verticem  (B) .  &ab  ^g*  9h) 
ipfo  ex  utraque  parte  fumatur  (B  D,  B  £)  aequalis  ei,  quae  potefl: 
quartam  figurae  partem,  linex  (G  D,  C  E)  quae  e  feclionis  centro(C) 
ad  fumptos  contingentis  terminos  (D,  E)  ducuntur  ,  cum  fectione 
aon  convenknt. 

Sumpto  utcunque  in  C  D  punfto  H,  ordinatim  applicetur  H  G  F.  a  2I>T°  *»;»■*» 
EtfqueAF  x  F  B.  FGq  V.  (T.  Rb  ::Tq.  T  Rc  ::liL*JL-R  *  ::c  l).}. 

4  4  d  byp. 

C  Bq.  B  Dq e ::)  C  Fq.  F  Hq.  ergo cumAF*  F  B. f -a C  Fq.  serit  e  4.&  « »^6. 
FGq~nFHq.  ergo  punttum  H  eft  extra  fe&ionem.  Ide'mquedef  6-  2- 
reiiquis  reftae  C  D  pun&is  oflendetur.  ergo  tota  C  H  eft  extra  fecli-  g  *4'  ** 
onem.  Q^E.  D. 

CorolL    C  Bq.  B  Dq  ::  T.  R  ::  A  F  x  F  B.  F  Gq. 

Vm^  II. 

Iifdemmanentibu<;5oftendendum  efr,  nonefie  akeram  afyroptotoii    Fig.  9^0 
C  K,  quae  angulum  D  C  E  dividaf. 

Per  B  ducatur  BK  ad  C  D  parallela,  occurrens  ipfi  C  KinK  ;  &  «M  4-  *• 
perKducatur  H  G  KFLad  D  E  parallela.    Eftque  HKa  —  D  B,tl  ^- rtA- r- 
b  &  K  L  cr  B  E,  c  unde  H  K  x  K  L  cr  D  B  x  B  E  vel  B  Dq.  atqui  ob  cd  £*  ?{£? 
C  Bq.  B  Dq  (d  A  F  X  F  B.  G  Fq) e  ;:  (C  Fq.  F  Hqf ::)  C  Fq— A  F  e  &»tvtsi 

*  F  B.f  19.5.     ('»•■ 
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g*.*.(*3'**-*FB.  FNq— GFqs(hoceft  CBq.HG*GL.),  fteftBDq— 
J  9  j.  (i.HGxGL  ergoHK*KLcrHG*GL.*unde  pun&uraKcft 
k  jch%  5.  i.      jntra  feC^ionem#  &  proinde  C  K  fe&ionem  intrat»  J^.  5.  Z). 

CW/.    HG*GL=  D  Bq  =  ^TR. 
Prop.   III 

Fie  97  ®  hyperbolen  contingat  recla  linea  (H  K),  cum  utraque  afympto- 

°'^7'  ton(EF,  EG)conveniet;  &  ad  tadum  (  B  )  bifarianT  fecabitur  • 
quadratum  vero  utriufque  ejus  portionis  (BF,  BG )  aequale  erit  quar- 
tae  parti  figurae,  quae  ad  diametrum  (B  D)  per  ta&um  ducltur. 

Ducatur  diameter  B  E  D,  &  quartae  parti  figurac  ad  hanc  sequentur 
a  1 .  htjus.     fingula  B  Hq,  B  Kq.  erunt  duclae  E  H,  E  K  afymptoti.  a  ergo  hae  non 
differunt  ab  ipfis  E  F,  E  G. 

Prop.  IV.  Probf.  1. 

Fig.  98.  Datis  duabus reclis  lineis( A  B, AC)angulum(BAC)continentibus, 

&  dato  intra  angulum(BAC)  pun&o(D),defcribere  per  punc~tum(D) 
coni  fedionem  (quae  hyperboledicitur,  ita  ut  datae  linese  (A  B,  AC) 
ipfius  afymptoti  iint. 

a  3 1.1  b  4.<r.  a  Duc  d  F  ad  A  B  parallelam,&  fac  F  C  =  F  A,  &  produc  CDB. 
d'cfl'%  %eBC,CD^::(CA.CF'::2.  1).  ergo  BCq  *  =4C  Dq 
cn.<j«i7.6.  =  46 Dq.  duc  D  A E ,  ita  ut  AE  =  D  A  .  &  fiatED*Gc= 
ipriiis.  B  Cq fl=  4B  Dq.  s  Habes  igitur  diametrum  E  D,  &  rettum  latus  G 

g  53-  haiHS'    hyperbolae,  cujus  vertex  D, h  afymptoti  A  B,  A  C.  ergo  factura. 

h.  1,  hujus. 

Prop.   V, 

Fig.  99.  Si  parabolae,  vel  hyperbolae  diameter  (D  B  E)  lineam  quandam 
( A  C)  bifariam  fecet  (in  E),  quae  (F  G)  ad  diametri  terminum  (B) 
contingit  feclionem,  xquidiftans  eft  linese  (A  C)  bifariam  fe&ae. 

2  46&  47 .1 ;      ^i  ne§as  A  C  eflfe  parallelam  ipli  F  G,  fit  ei  parallela  C  H.  3  ergo 
hujas.        C  K  =  K  H.  unde  cum  fit  quoque  C  E b  =  E  A,  c  erunt  A  H,  E  K 
b  hyp.  paralklae,  contra  22.1.  hu  jus. 

c  1.  <5, 

Prop. 
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K  VI. 


Si  ellipfis,  vel  circuli  circumferentiae  diamcter  (A  B)  linearfl  quan^   Fig,  t  om 
dam  (G  D)  non  per  centrum  tranfeuntem  bifariam  fecet  fin  BJ,  qu# 
ad  diametri  terminum  (A)  contingit  feftionem,  aequidiftans  crit  bi- 
fe&ae  lineae  (C  DJ. 

Demonftratur,  ut  praecedens, 

Si  coni  feftionem,  vel  circuli  circumferentiam  contingat  re&a  linea   Fig«  i  ©*? 
f F  G)  }  &  huic  aequidiftans  ( A  G)  ducatur  in  fe&ione  •  &  bifari- 
am  dividatur  (in  E) ;  quas  a  ta&u  (B )  ad  pun&ura  (E)  lineam  bifari- 
am  dividens  jungitur  (B  E),  fe&ionis  diaraeter  erit. 

Nam  akera  a  nuila  B  H  bifecabat  A  C  •  ergo  non  erit  alia  fe  diame-  *  '9*  "*•  *»  ; 
terquamBH.  b4J.tf47.fc 

iV<>/>.  FZ/f.  ^*/; 

Si  hyperbolae orcurrat  re&a  Hnea  (A  C)in  duobus pun&is  (A,CJ  5    *'£• x ®s* 
produCTa  ex  utraque  parte  conveniet  cum  afy mptoti9  (D  E,  D  F)  •  & 
lineae  (  AE,  CF),  quae  ex  ipfa  abfciflae  inter  fe&ionem  &  afymp» 
totos  interjiciuntur,aequales  erunt. 

Bifccetur  A  G  in  G,  ducaturque  D  G.  a  haec  diameter  eft.  b  ergo  f  7«  W«* 
tangensperB(nempe  H  K)  eft  ad  A  C  parallela:;  ergo  «raHK°[,i^jf;  , 
*afymptotisx>ccurrat, c  fitque  B  H=  B'K,*  etiamA  €  cifdem  occur-  *      WJW 
ret, •*  eritque  G  E  =  G  F  •  cunde  manent  A  E,  G  F  aequales.  Q.  J5.D.  d  4.  6. 

e  3.  ax, 

Prop.  IX, 

Si  re&a  linea  (C  D)  occurrens  afymptotis  ( A  C,  A  D)  ab  hyper-   f%* x  ®  I « 
tolae  bifariara  fecetur,  (in  B)  in-uno  tantum  pun&o  feftionem  con- 
tingit.  , 

Occurrat  alibi3  fi  fieri  poteft ,  in  E.  ergo  E  C  a=  (B  D  b=  £  D  G  *  *•  r^'# 
b=)BC.  !^£.^  '^       -     J:*ti 

Si  refta  tiaea  (D  F)  &&ionera  feeans  (in  A,  C)  eonveniat  tum  u-    Fig.  104? 
traque  afymptoton  (E  D,  E  F),  re&angulura  contentum  re&is  lineis 

G  (DA, 
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(D  A,  A  F)  quae  inrer  afymptotos,  &  fe&ionem  interjiciuntur,xqua- 
keftquartae  parti  figune  faftae  ad  diamerrum  (H  G),  qu.im  arqui- 
difhntesipii  du&x  lineae  (A  C)  bifariam  dividit. 

Patetexcorollario  atf*  h"ujiw; 

(V»     ADxAF'=CDxCF. 


a  i.fl.v.  i. 


r;v/\    A/. 


Si  utramque  linearum  (A  E,  A  C)contincntium  angulum  (EAC), 

frg*10?»    qui  deinceps  effc  angulo  (D  A  C)  hyperbolen  contincnti,  fecet  re&a 

Jinea  (E  F_),  in  uno  tantum  pun:to  cum  feclione  convcnier }  &  reclan- 

gulum  conftans  cx  iis  (E  G,  F  G),  qurr.  inrerjiciunrur  inrer  lincas  AE, 

AC)  anguium  continentes,  &  feitionem,  aqiulc  erir  quartae  parti 

quadrati  ex  diametro  ( A  13),  quae  fecanti  lipWB  (E  F )  xquidiilans  du- 

citur. 

a  cor.4jA.hu-      Ducatur  A  L  ad  E  F  paraQeh;   a  hxc  dijmcrcr  eft  fcvflfonis.  b  er- 

,  *"/'    r        co  E  F  in  onkopun&o(G)occurritfec*tioni.  PcrG  ordinatim  ar- 

c  <  bmm       plicetur  II  G  L  K  ;  c  harc  tangenn  C  D  (  per  verticem  B  duftx)  eft 

d  i  bijml     parallcla.   C  Bq  a  (  C  B  m  B  O) .  B  Aq  <  =  (  C  B.  B  A { (  H  G. 

e  th6,  Q  F)  -]-  BD.BA,(GK.C)t)c=:JHG4,K.GF»G  E.  crgo 

f4-6-     .       cumCBqSr=HG»KG>nerirBAqt=FG*GF.    J^E.D. 

g    io.  /;«;«/.  *  7f 


h   14.5' 


Pn»/>.  X/J. 


Fig.  106.  Siabaliquopunf\o(D)eorum,qu3E  funtin  feclione,  ad  afympto- 
tos  (B  A,  B  C)duarreclx  linex  (D  E,  D  F)  inquibuflibet  angulis 
ducantur  j  &  ab  altero  punclo  (G)  in  feftione  fumpto  ducantur  aliac 
iineae  (CJH,(i  K"  his  ipfo  fDE,DFJ  .xquidifhntes ,  reclangulum 
confhns  exn:quidiftantibus(G  H,GK)  arqiule  eft  ei,  quod  fit  cx  iis 
(D  E,  D  r  )j  quibus  illae  arquidifhntes  duc~tae  fuerant. 

acor  lohujus.      ConnexaGD  protrahatur  utrinque  in  A5&  C.  EfrqueD  A  *  DC 
b  14.  <f.  3r=GA  xGC:  bunde  G  A.  D  A  «(  G  H.  D  E)  b ::  (D  C.  G  C 

<■  4-6.  <  ::)  D  F.  G  K d ::  G  H  .  D  E.  c  ergo  GH»GK  =  DFxDE. 

r5*I'         J*.  E.  D. 


e  i5. 6. 


r™/>.    XI II. 


Fig.  107?  5i  in  locoafymptoth(A  B,AC)&  fecl  ioneterminato,  quxdam 
recla  linea  (E  FJ  ducarur,  aequidiftans  afymptoton  alteri  (A  B),  in 
uno  tantiim  punfto  cum  feclione  convenieta 


Si 
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Sl  primo  negas  E  F  feclioni  occurrere,  per  G  (pun&um  utcunque  a  it.<s.eti6  6 
fumptum  in  feftione)  ducantur  G  C,  G  H  ad  A  B,  A  C  parallelar.  b  z.  hnjnsl 
Sitque  AE^Er^GC^GH;  connexa  A  F b  feiftioni  occurrer,  c  lz-  f)uj»s, 
puta  in  K.  Hx  quo  dncantur  K  L,K  D  ipds  AB,AC  itidem  parallelar.  d  C0Miir- 
ergo  KL^(AL)KD^(GH,GC^)AE*EF/  &E.A.  f  Zg&x 

Proinde  E  F  feftioni  occurret ,  nempe  in  M.  Dic  alibi  occurrere,  g  34. 1.  &fct. 
puta  iu  N.  ducantiirque  M  X,  N  B  ad  A  C  parallelx.  crgo  EM»h  9.«*.  (48. r. 
M  X ! =  ( E  N  *  N  B  «  =)  E  N  *  M  X . .  *  jg.  £ .  A. 

I 

Afymptoti  (A  B,  A  C) ,  &  feclio  in  infinitum  produftat  ad  feipfas    Fig.  ioSf 
propius  accedunt .   Sc  ad  intervallum  perveniunt  minns  quolibet  daro 
intervallo(K). 

Ducantur  E  H  F,  C  G  D  tangenti  utcunque  parallelae ;  pe'rque  A9  *  10. hjus,  0> 
&occurfum  Hjungatur  AHX.  Eftque  CG  *  G  D  a=EH  *  HF. .  iax' 
bquare  G  D.  H  F  ::  E  H.  C  G.  ergo  cumG  D  cr(X  D  cr)  H  F,c  JJf#' 
0  erit  EHcrCG;  pariterque  omnes  decrefcunt  versus  partes  CG.d  13.  hujuu 
Sumatur  E  L  ~d  K,  ducaturque  L  N  ad  A  C  parallelar ;  d  hxc  fedio-  e  34»  1. 
ni  occurret,  puta  in  N,  per  quod  ducatur  M  N  B  ad  E  F  parallela.  c9HPr* 
Lllque  M  N  L (=  E  L)  f  -3  K,     £.  6.  D, 

Cor. 

Ex  hoc  manifeftum  eft  lineas  A  B,  A  C  ad  feftionem  accedere  pro- 
pius,quam  omnes  aliae  afymptoti  (quales  A  Y,  A  Z) ;  &  angulura 
B  A  C  minorem  efle  quolibet  angulo,  qui  aliisejufmodi  lineis  contine- 
tur. 

Prop.  XV. 

Oppofitarum  feclionum  ( A,  B)  afymptoti  communes  funt.  Fig.  1  ooi 

Sint  A  B  diameter,  C  centrum,  ac  D  E,  F  G  coutingant  fectiones 
in  A,  B  ;   c  quibus  utrinque  abfcindantur  AD,  A  E,  B  F,  B  G,  ut  fin-  a  I4#1  h-^ 
gularum  quadrata  rcquentur  quartae  parti  ■  figurae  ad  A  B  :  itaque  jun-  f,  I#  /,ujuu 
clx  C  D,  C  E  feaionis  A,  &  C  F,  C  G,  feftionis  B  b  afymptoti  e-  c  30.  1. 
runt.  quoniamvero  utraque  D  E,  FG  ordinatim  applicatis  ad  ABd  19.  i« 


terque 
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terque  E  C  F  recla  eft.    Unde   patet  propofitum. 
CorolL    Tangentes  D  E,  F  G  parallelae  funt  fibi  invicem; 

Prop.  XV I. 

FigiiicT  ^*m  ojppofitis  fcclionibus  (A,  B) ,  ducatur  quanlam  re<5h  linea 
*"'  '  (H  K),fecansutraraquelinearum  (G  D,C  F)  continentium  angulum 
(D  C  F),  qui  deinceps  eft  angulo  (D  G  E,  vel  G  C  F)  fediones  coa- 
tinenti  j  cum  utraque  oppofitarura  in  uno  rantum  punclo  convenict, 
&  lineae  (H  L,  K  M) ,  quae  ex  ipfa  abfciiVac  inter  afymptotos  (C  D, 
C  F),  &  feftiones  interjiciuncur,  acquales  erunr. 

.  .  Quod  H  K  fe&ionibus  occurrat, ■  manifeftum  eft  ^  occurrat  pun- 

*  i  n  Mtjus.    fti3  ^  M  ,  pcrque  centrum  c  ducatur  A  B  ad  L  M  panllela.  Eftqnc 

b  i9.i.bH)u*.Kl*  LHa=  (ACqb  =  BCqa-)  H  M  »  M  K.  c  ergo  K  L. 
ci6.6.  MK::HM.LH.&  componendo  L  M  .  M  K ::  M  L.  LH. d  unde 
^  9-  h  MK  =  LH,  Q.E.D. 

Prop*  XV II. 

fig,  1 1  r.       Oppofitarum  fevtionum  (A,  B  j  C,  D)  quac  conjugatae  appellantur, 
afymptoti  communes  funt. 

,   .         iint  A  B,CD  conjugatae  diametri  feclionura  ;  perque  vertices  A, 

b SiK  B>  C> D  d«cantur  tangentes  F G,  K  H,  F  K,  G  H  ;  a  Liquet,  F  G  H  K 

i7. 6.         efle  parallelogrammum,  &  diagonales  F  H,G  K  effe  afymptotos;  nanr» 

c  cer.  4.  i.      figuris  ad  A  B  b  aequatur  C  Dq,  chujufque  quartae  parti  fingula  A  Fq, 

i  1.&16.     A Gq,  B Hq,  B Kq aequantur.  A  unde  FH,  GH  funt  afyraptoti  fe- 

bvjm.         c^iommi  A,  B.  panterque  hae  afymptoti  funt  feclionum  C,  D.  quare 

conftar  propofitum. 

Prop.  XV III. 

i 

Fig.  1 i^  Si  uni (C)  oppofuarum  feftionum,  (  A,  B  ;  C,  D)  quae  conjugatae 
dicuntur,  occurrat  re&a  linea(E  F)  ,  &  produfta  ad  utrafque  partes 
extra  feftionem cadat ;  cum  utraque  (  A,  B)  feclionum,  quae  deinceps 
funt,  in  uno  tantum  punelo  conveniet. 

^..bujus.        Sint  G  H,  L  K  afymptoti,  J  his.occurrit  EF,   bergo  liquex  pro- 

b.iZ.bujus,'    poficum, 

P?Qf. 


13*4. 
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Prop.  XIX. 

Srin  oppofnis  fe£tionibus  (A,  B,  C,  D)qu-a?  conjugatae  appellantur,    Fig.  riVi 
cfucatur re&a  linea(E  F)yipfarum quamvis  (C) contingeus  cum  tetti-  *  pir,fr*s*d. 
onibus(A,B),quaedeincepsfunt,  *conveniet  (in  G,  H).j  «Scadta- 
cTum  (C)  bifariam  fecabitur. 

Sint  KL.MN  afymptoti.    Et  ob  C  E  a  =  C  F,  &  E  Gb  =  F  H,  J  \MU*- 
[ erit C G  =  CH.   i-£.a  e    VT' 

Pr*/>.   XX. 

Si  oppofitarum  fecxionum  fA,B,C,D)  quae  conjugatse  appeHanmr,  r%, 
unam  ( A)  contingat  retTa  linea  (E  F)  j  &  per  ipfarum  centrum  (X)  J°* 
ducantur  duae  lineae  ;  una  quidem  (E  X)  per  taclum,  altera  vero(XG) 
concingenti  (E  F)  a'quidi(tans .  quoufque  occurrat  (in  G)  uni  (C) 
earum  leclionum,  quae  deinceps  funt;  rec^alinea  (G  H)  quaeinoc- 
curfu(G)fc£tionemcontingit,  arquidiftans  eritlineae  (E  X)  per  ta- 
clum,  &  centrum  duc~be  ;  quae  vero  (E  Z,  G  O)  per  tadus ,  &  cen- 
trum  ducentur-,  oppoiitarum  fedionum  conjugatae  diametri  erunt. 

SinfA  M,  C  N  ■  redh  fecTfonum  latera,  &  per  pun£ta  E,G,  C  or-  a  1 4.1  •  *»;»?.• 
dinatim  applicentur  E  K,  GL,  C  II P.  Eftque  X  K.  K  E.  +  F  K.  KE  b  **•  \  . 
b=(XK*FK.KEqc=:BA.AMd::NC.  C  D  -  G  Lq.  L  X^  ^J; ' 
L H  b=)  GL.LX4-.GL.LH.  atqui(ob  LX  ad  E  K,  &  L  G  ad  e  ¥6. 
X  K,  &  G  X  ad  E  F  parallelas )  c  eft  F  K.  K  E ::  G L  .  LX.  ergo  ma-  f  6  .6. 
net  X  K.  K  E  ::  G  L.  L  H. f  ergo  trigona  E  K  X,  H  L  G  fimilia  funt.  g  4*  '• . 
r&  ang.  E  X K  =  H  G  L.  itemque totus ang.  GXR^XGLJ1  er-  jj  **  ^J* 
go  manet  ang,  EXGnHGX. k  quare  rectae  E  X ,  G  H  parallelae 
funt. 

Porro,  fiat  P  G.  G  R  > ::  H  G.  S.   m  eft  ergo  1  S  ,  juxta  quam  pof- 1  12.  6. 
funt  ordinatse  ad  diametrum  G  O.  item  T  X  *K E  (*  X  V)  n  —  CXq  .  ra  ^-T«  jty**- 
(°vel  T  X,  C  X,  K  E-ff-)  pquare  T X.  K  E  (*  hocellT  F.  F  E,  q vel  *  £  l/K}tts: 
triang.  T  X  F.  F  X  E)  ::  (1  Xq  .  C  Xq .-V ::)  triang.  T'X  F.  X  C  P.  p  Jr]  X'Q.  6. 
ergo  triang.  FX£f=(XClJs=)  HXG.  item^ang.X  E  F  &  —  q  ,.* 
XGH.  ergoreciproceGH.EXt-.-.EF.GX.  uundc  GH*GXr  9.  5. 
=EX*EF.  ergo  S  *  G  X.EX  *  E  F  * ::  (S.  *GX.  GH.GXsifi'JW 
y  ::  S.GH*  ::.GR.  G  P  3::E  X.  EF  y::)  E  Xq.  E  X  x  E  F.  ergo  E Xq  ru  \\  6\ 

x  7.5.,  y  i.  6,    %  conflr.epinverseia  4» »» 


sfi 
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b  1.1.  fe  =  (S*GXc  =  )Jfig.adGO.  quareEZqd(4EXq)e=  Gg. 

c  prius.  aa  G  O.  Simili  difcurfu  erit  G  Oq  figurae  ad  E  Z  aequale.  quare  E  Z, 

d  cor.  4. z°     GOi funt COnjugat3e  diametri.  Q.E*D. 

Uefld  \l  i       Not-     QH  B  A.  A  M  ::  N  C.  C  D,  fic  patet.  Quoniam f  NC. 

bumst.   '  'BA::BA.CD.&BA.CD::CD.AM.  eritexsquali  NC.CD:; 

Cor.    BA,AM;:NCCD.  *  (8A.AM. 

Trop.  XXI. 

Fig.  1 1 5-.        Iifdem  pofitis,  oftendendum  eft,  punttum  (E)  ,•  in  quo  contingerj-" 
tes  linea?  ( A  E,  C  E)  conveniunt,  ad  unam  afymptoton  efle. 

b  l*hl)us.         Nam  quia  C  Xq  (a  vel  A  Eq)  ba?quatur  £  C  Dq ,  c  hoc  eft  quartae 
c  hyf.  parti  figurae  ad  A  B, d  erit  X  E  afymptotos. 

Trop.  XXII. 


A  i.bujus. 


Fig.  1 1 6.  Si  in  oppofitis  fe&ionibus  (  A,  B,  C,  D  )  quae  Conjugatae  appellan- 
tur,  ex  centro  (X)  ad  quamvis  fe&ionera  (C)  ducatur  re6ta  linea(XC) 
&  huic  xquidiitans  ducatur  altera  (E  K  L  H)  quae  cum  una  (  A)  ex 
fectionibus  ,quae  deinceps  funt,  &  cum  afymptotis  (X  E,  X  F)  conve- 
niat ;  reftangulum  conftans  ex  portionibus  (E  K,  K  H)  lineae  du&ae 
inter  fe&ionem,  &  afymptotos  interje&is,  quadrato  lineae  (X  C  )  qua? 
ex  centro  ducitur,  aequale  erit. 

a"  *.  hujus.  Bifecetur  K  L  in  M  ,  ducaturque  (per  M  ,  &  X)  re&a  MAXB- 

htf.j.hujus.  Igitur tangenti ad  A a  parallela  eitEH  ;  eademque  proinde  ad  A  B 
c  xo.  bujus.    <]iametrum  b  ordinatim  applicatur  •  &  A  B,  CD  c  funt  conjugats 
e  w.'4T"   diametri ;  quare  E  K  »  K  H  d  =  (j  T  R  cr=)  C  Xq. 
Cor.    EK^KHr:  CXq. 

Prop.  XXIII. 

Fig.  1 17^       ^  *n  opp°fit,s  fe&ionibus  A,  B,  C,  D)  qua?  conjugatae  appellantur, 

excentro(X)  ducaturquaedam  re&alinea  (X  C)  adquamvis  feftio- 

nem(C);  6c  huic  a?quidiftans  (KL)  ducatur,  qux  cum  tribus,quae 

ddnceps  funt,  fe&ionibus  (C,  A,  D)  conveniat ,  reftangulum  conftans 

ex  portionibus  (K  M,  M  L)  lineae  duttar  (K  L )  inter  tres  feftiones  in- 

terjeSis,  duplum  eritquadrati  ejus  lineaE  (X  C),  quae  ex  eentro  duci- 

,  .  tur. 

b  Ti  *&F     Sint  EF»GH  fe&ionum  afyraptoti.  ergo  H  M  *  M  E  a=  (C  Xq 

c  x.^.i.  '  b=)HK*KEa  «qnareaCXq  =  CHM»ME+HK»KE.  =) 

LM, 


yLp  oltoniTis 
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LM  *MK.  (Nam  LM*MKd  =  LH*M  K  e(  KEx  MK)4-  d  i.k 
HMx  MKd=KE*MK  +  HM*ME  +  KE  x  H  M  £=KE*e  i*.  *«;«/." 

HK  +  HM*ME.) 

Trop.  XXIV. 

Si  parabolae  occurrant  duae  re&a?  ( A  B,  D  C),  utraque  in  duobus    £{*  j  x  gj 
punftis,  &  nullius  ipfarum  occurfus,  alterius  occurfibus  contineatur^ 
convesient  inter  fe  extra  fe&ionem. 

Per  B,  C  punSadu&ae  fintdiametri  E  F,GH.  a Hae  parallelae  fantt*tor.46.i.huj: 
fcnecalibioccurruntfeclioni.  undejuncla  BC,  eruntanguli  ABC,b  z6°  r.*»j»* 
D  G B  fimul duobus re^tis majores.  c  ergo  AB,DC  extra feclionera. c I5< **' I? 
concnrrent  ad  paites  E  G. 

Prop.  XXV. 

Si  hy  perbolae  occurrant duae  re&ae  lineas  (E  F,GH),  utraque  in   Fig.  i 1  q? 
duobus  punclis ,  nullius  autem  ipfarum  occurfus  akerius  occurfibus 
contineatur,convenient  quidem  inter  fefe  extra  fe&ionem,fed  tamen  in* 
tra  angulum  (B  A  C)qui  hyperbolen  continet^ 

Ducantur  AF,  AH,  &  conne&atur  FH.  &  quoniam  EF,  GH  vid  cor.31, j; 
fecant  angulos  A  F  H,  A  H  F,  concurrent  intra  angulum  F  A  H,  &    hujm*, 
propterea  magis  intra  angulum  B  A  C.  Idem  difcurfus  valet,  fi  utraqj 
E  F,  G  H  fectionem  contingunt ;  aut  fi  una  contingat,  altera  duobus 
pun&is  fecet. 

Vrop..  XXVI. 

Si  in  ellipfi,  vel  circuli  circumferentia,  duae  re&ae  lineae  (C  D,  E  F)    Ffgl  1 2 oi 
non  tranfeuntes  per  centrum  (H),  fe  invicem  fecent  (in  G),  bifarianx 
fefe  non  fecabunt. 

Per  G  ducatur  diameter  A  B  •  funtque  omnes ,  quas  AB  bifecatj, 
tangenti  ad  A a  parallels,&  proinde  fibi  invicem  parallelae.  Ergo  CDfa  & hupi^ 
E  F  non  bifecantur  in  G.  ££1  £.  Ik 

Prop.  XXVI  h    ' 

Si  ellipfim,  vel  circuli  circumferentiam  contingant  duae  re&a;  linese    Fig.  1 2  il 
{C  D,  E  F  j  &  fiquidem  ea  (A  B),  quae  ta&us  (A,  B)  conjungit,  per  &i  1+ 

centruiB 
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centrum  tranfeat fe&ionis ,  contingentcs  lineae  (C  D,EF)  fibHpfis 

^quidiftabunt  $  fin  rninus ,   convenient  inter  fefe  ad  eafdem  partes 

centri. 

a-6.  hujus.        Si  A  B  per  centrum  tranfit , a  erit  utraque  C _>,  E  F ordinatim  ap» 

b  30. 1.         plicatis  parallela, b  ergo  fibi  invicem.  Sin  A  B  non  tranfeat,  per  cen- 

triore  w-  trum'  ducatur  diameter  A  H,  &  per  H  tangat  K  L.  c  ergo  C  D,  K  L 

C™ekujKs.    "  parallelx  funt :  A  quare  anguli  B  A  H,  K  H  A  duobus  re&is  tnino- 

d  19.  i.'      -res  funt.  c  ergo  E  F,  H  K  convenient  ad  partesB  H :  &  proinde  E  E3 

e  13, ax.  t.     AC convenient ad  partes  A  B.    j^ E.  D. 

Cenverse  .  fiCD,KH aequidiftent,  tranfibit rec"h quae  ta&us  con- 
neftit  per  centrum, 

Prop.  XXV III. 

Fig.  123.  vSi  in  coni  feclione ,  vel  circuli  circumferentia  duas  lineas  seqwdi- 
fhntes  (AB,  C  D)  bifariam  fecet  refta  linea  (F  E)  diameter  erit  fe- 
clionis. 

Sola  enim  FJE  bifecat  parallelas  ad  A  B. 
a  i;&6.  buj.      Sifieri  poteft,  fit  alia  F  G  diameter.  a  ergo  quae  tangit  feftionem 
b  46.  et  47. 1.  in  G,  eft  ubique  A  B,  C  D  parallela,  unde  C  H*=_v( f  C  D  _= )  C_. 

hujtiS.  Q    g^  At 

Vrop.  XXIX. 

.  .  Si  coni  fe&ionem ,  vei  circuli  circumferentiam  contingentes  du_ 

Fig.  1 2  4.    jegftjg  ifneac  (B  A,  C  A).  in  idem  pun&um  ( A)  conveniant ;  &  ab  eo, 

12  5«   ad  pun&um  (D),  quod  lineam  (B  C  )  ta_us  (  B,  C  )  conjungentem 

bifariam  fecat.  ducatur  alia  linea  ( A  D),  fe&ionis  erit  diameter. 

*  <_. 

a  i.hujus.  &      Sifieri  poteft,  fitaliaD  Ediameter  ;  jungaturque  C  E,  *fe5h'oni 
47.  i>hu'j.  occurrens  rn  F,  per  quod  ducatur  F  H  K  G ad  C  B  parallela.  ergo FH 
Vhjptk         a_MK<  item,(ob  C  D  b=  D  B) c  eft  F  H  =  H  G.  *  ergoH  Kr= 
di.«.         HG.*^_\_f. 
e  9.  ax:  frop.    X  XX. 

Fig.  1 1 6.  Si  coni  fe^ionem,  vel  circuli  circumferentiam  contingentes  du„ 
reclze  lineae  (B  A,  C  A)  in  unum  puntlum  (A)  conveniant,  diameter 
(AD),quaeabeopunftoducitur  lineam(BC)  taftus(B,  C)  con- 
jungentera  bifariam  fecabic 

a  49.  hujus.       si  fieri  potefl:  fit  B  E  =  E  C  j  ducaturque  A  E.  a  ergo  A  E  efl: 

t0hm    '  l:    4UO(lae  diameter  fe&ionis.  b  ergo  in  parabola  A  E,  A  D  ftmt  paralle- 

1  l*-s 


AFOLLO Nl I  Conicomm  Li b.II,  49 

Ige  -  in  reliquis  feSionibus  A £  eft  centrum,  Qusfunt  abfurda.         cvid^ja.hu. 
pr^;  JTXJJ. 

Si  utramque  oppofitarum  fe&ionura  (A,  B)contingam  dua?  re&ae  ^„  5  - 
linex  (CD,  EF),  fiquidem  ea  (A  B),  quae  taftus  (A,  B)  con-  S*  I2g" 
jungit, 
ilantes 
tri. 

Probatnr,ut  xzma  hujus. 

Prop.  XXXI U 

Si  utrique  oppofitarum  fe&ionum  occurrant  reclae  lineae(AB,    Fig.  120, 
C  D),  ipfas  vel  in  uno  pnn£to  contingentes,  vel  in  duobus  fecantes,  & 
produftx  inter  fe  conveniant ;  pun&um  in  quo  conveniunt,  erit  in  an- 
gulo  (K  L  G),  qui  deinceps  eft  angulo  (G  L  H,  vel  F  L  K)  fettiones 
continenti. 

Sint  F  G,H  K  fcdionum  afymptoti .  hifce 2  occurret  utraque  AB,a  8«  hu3tts> 
G  D.  produttae  igitur  occurrent  fibi  invicera  fub  angulo  H  L  F ,  vel 
G  L  K,  prout  inclinantur  ad  has,  aut  illas  partes. 

pvopi  XXX III. 

Si  oppofitarum  fettionum  (A,  B)uni  (A)  occurrens  re&a  linea    Fig.  130» 
(C  D)  ex  utraque  parte  extra  fe&ionem  cadat  j  cura  altera  feclione 
(B)  non  conveniet .  fed  tranfibit  per  tres  locos,  quorum  unus  quidem 
eft  fab  angulo  fe&ionera  continente,  duo  vero  fub  iis  angulis,  qui  dein- 
ceps  funt. 

Liquet  C  D  a  occurrere  afymptotis  duobus  pun&is ;  ergo  non  ali-  3  8'SwJ**« 
bi  j  ergo  non  alteri  feftioni,  quam  femper  comple&untur  afymptoti. 


Pvop.    XXXIV. 

Sioppofitarum  feSionum  unam( A)  contingat  re&a  linea(CD)  j  &    ^ig 
huicducatur  ajquidiftans  (E  F)  in  altera  fe£tione(B);  quzeata&u 
(A)  ad  (G )  raediura  linese  aequidiftantis  (EF)ducitur  (AG),  op- 
pofuarum  fe&ionum  diameter  erit. 


iu-. 


a  ?  hu\u$. 


Si  fieri  poteft,  fit  altera  A  K  diameter.  a  ergo  tangens  per  occur-  b  47.1 .  bujtts, 
fum  H  parallela  eft  ad  C  D,  idcoque  ad  E  F.  bquare  E  K  b  =  (K  F=  c  hh 
( EF  «te)  E  G. d  &E.  A.  H  ^       Vnh  d  9'  **  u 


*o 
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Prfip.  XXXV. 


Si  diameter  (A  B)  in  oppofitarum  feSionum  .una  (B)  re&am  line- 
F*g»  1 3  2 •    am  (C  D)  bifariam  fecet  (in  E) .  quae  in  diametri  tersnino  (  A)  eon- 

tingit  alteram  feftionem  (A),  lineae  bife&ae  (C  D)  erit  aequidiftans. 
a  48,  ljiujus. 

b  by$.  Si  fieri  potefr,  fit  altera  D  F  tangenti  parallela.  ergo  D  G  «=  G  F. 

c  *•  *•     .     Item  D  E b  =E  C. c  ergo  C  F  ad  E  G  eft  parallela.  d  gJE.A. 


d  zt.l.  buj. 


Prop.  XXXV L 


£%• 1 3  3  •  Si  in  utraque  oppofitarum  fectionum  ( A,  B)  ducantur  reSae  lineae 
(C  D,  E  F)  inter  fe  aequidiftantes,  quae  (G  H)  ipfarum  medium  con- 
jungit,  oppofitarum  fe&ionum  diameter  erir. 

a  j..b*pu!  Sj  fierj  poteft,  fit  altera  G  K  diameter  :   a  ergo  tangens  per  A  ad 

clVSb  ■      CDparallelaeftj  b  adeoque ad  E  F.  unde  E  K(C=KF  =  £  E  Fd=) 

*£**.!..  Prop.  XXXV II. 

f %• 1 34-  Si  oppofitas fettiones  ( A,  B)  fecet  rec"h  linea  (C  D) ,  non  tranfi- 
ens  per  centrum  X  <  quae(EX)  abipfius  medio  (E)  adcentrumdu- 
citur,  oppofitarum  fe&ionum  diameter  erit ,  quae  recla  appellatur  : 
tranfverfa  vero  diameter,  ipfi  conjugata,  eft  ea  (A  B),  quae  per  cen- 
trurn  ducitur  aequidiftans  lineae  bifeftae  (C  D). 

a  jo  1  bu\us  Ducatur  D  X  fectioni a  occurrens  in  F,  &  connedatur  F  C,  &  pro- 
h'b,'}.'  'ducaturBAG.  Atqueob  CEb=  E  D;  &FXa=XD  ceritFG 
*  *.  *•  ad  X  E  paraHela-j  &  F  G  d=  (X  E  e=)  GC.  f  quare  F  C  tangenti  ad 

d  4l  6-  A  parallela  eft.  6  ergo  A  B,&  E  X  funt  conjugatae  diametri.  J^E.  D. 

{•  6.  hujus. 

g.16.1. bups,  prop.  XXXVIII. 

Ifcr  1 3 ^,  Sioppofitas  fecliones  (A,  B)  contingant  duae  reclaelineae  (CX, 
D  X) ,  convenientes  in  uno  punclo  (X) ;  quae(XE)  abeopun&oad 
medium  (E)  lineae  (C  D)  taclus  (C,  D)  conjungentis  ducitur,  oppofi» 
farum  fe&ionum  diameter  erit,  quae  recla  vocatur,  tranfverfa  vero  ipfi 
conjngata(A  B),  quae  per  centrum  ducitur,  jequidiftans  lines  (CD) 
l&ftusconjungenti, 

Sl 
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Si  fieri  poteft,  fit  altera  E  F  refh  diarneter,  cui  occurrat  D  X  (pro-  a  31.  i  hu]m. 
dufta  in  F  ;  &  connedatur  C  F, a  feclioni  occurrens  in  A  }  per  quod  *\>i*.ty\i  hu- 
ducatur  A  B  ad  C  D  parallela-  ergo  A  G  b=  G  B.  itcm  (ob  C  E c  =  c.  ht-  (w> 
EDjeftAG4  =  GK.  cundeGB=GK.  *  Q^E.A.  dcor.%.6. 

Prop.  X  X  XIx- 

Si  oppofitas  fe&iones ( A ,  B)  contingant  duae  redhe  linex  (CE,    pjg#  j,^ 
D  Ej  in  unum  punftum  (E)  convenientes ;   qux  (E  F)  per  pun&um 
iJlud(E),&  centrum  ducicur,  lineam  taftus  (C,D)  conjungentem 
bifariam  fecabit. 

Si  fieri  poteft,fit  CG— GD. »  ergo  ducla  GE  erit  diameter  ■  batquia  38.  twjw; 
F  E  eft  diimeter.  ergo  interfeclio  E  eft  centrura  feitionis. c  Q.  8.  A.  b  %. 

c  31.  £»/*& 

Si  oppofitas  fe&iones  (A,  B)  contingentes  duse  re£be  lineae  (C  E,  Fig,  137, 
E  D)  in  unum  conveniant ;  &  per  punclum  (E)  ,  in  quo  conveniunt, 
ducatur  linea  (F  G)  aequidiftans  ta&us  conjungenti  (C  D) ,  &  fe&io- 
nibus  occurrens  (in  F,  G)  ;  quae  (F  H,  G  H)  ab  occurfibus  ad  medi- 
um  (H)  lineae  (C  D)  taclus  conjungenti  ducuntur,  fecliones  ipfas  con- 
tingunt. 

Ducatur  E  H, a  erit  haec  re£ta  diameter  •  &  tranfverfa  A  B,  ducla  a  37.  *«M, 
per  centrum  X  ad  C  D  parallela  :  unde  E  X  x  X  H  b  aequatur  quartae  J  3|-  **$"$ 
parti figurae  ad  A  B.  Hinc,  cum  F E  c  fit  ordinatim  applicata,  diiquet  j  h.'ubuj'm, 
F  H  tangere  fe&ionem  A.  Pari  modo  G  H  feftionem  B  continget. 
&E.D. 

Prop.  X  L  I. 

Si  in  oppoficis  fe&ionibus  duae  re&ae  lineas  ( A  D,  C  B),  fe  invieem    Fig.  1 3  8, 
fecent,  (in  E)  non  tranfeuntes  per  centrum  (X),  fefe  bifariam  non  fe- 
cabunt. 

Ducatur  E  X  i  ergo  fi  A  D,  C  B  fe  mutuobifecent  in  E, a  erit  E  X  a       hu-.HSi 
diameter  conjugata  itli  X  F,qiue  per  X  ducitur  ad  C  B  paraliela  •  eritq;  *  vii.37.toft 
E  X  *  tangenti  ad  F  parallela.  Pat  iterque  (duda  X  H ad  D  A  paral-  c  3 Uhujn*» . 
lela)  erit  E  X  tangenti  ad  H  parailela.  c  Ergo  tangentes  ad  F,H  fibi 
invicem  paralleise  iunt.  '£±6.  A. 

H  2  '  jPw;. 
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Prop.  XLiL 


£ig«  1 39  •  ^  m  °PP°*",S  feftionibus  (  A,  B  5  C,  D)  quae  conjugatae  appellan- 
tur,  duae  redtae  lineae  (E  F,GH)fe  invicera  fecent,  non  tranfeuntes  per 
centrum  (X)  5  bifariam  fefe  non  fecabunt. 

Per  centrura  X  ducantur  A  B  ad  E  F,  &  C  D  ad  G  H  parallelae,  & 

a  37.  bu]us.    conne&atur  X  K :  pofito  igitur  ipfas  E  F,  G  H  fe  mutuo  bifecare,  a  e- 

*  *•  huiUSt     runt  X  K,  A  B,  &  X  K,  C  D  conjugatx  diaraetri,  unde  tangens  per  A 

tangentiper  C  erit  parallela  (utpote  utraque  ipfi  X  K)  quod  fieri  ne- 

hii.hujus.    quit:  bconveniunt  enim  hae  ad  unam  afymptoton.  ErgoEF,GH 

fe  routuo  non  bifecant. 

prop.  XLIH. 

f  tg.  140.  Si  unara  (  A)  oppofitarum  fe&ionum  (A,  B ;  C  D)  quae  conjugatae 
appellantur,  fecet  re&a  linea(E  F)  in  duobus  pun&is  (E,F)  ;  &  a  cen- 
tro  (X)  ducantur  duae  lineae  (X  G,  X  C),  una  quidem  (X  G)  ad  me- 
dium(G)  lineae  fecantis  (E  F),  altera  vero  (X  C)  ipfi  (E  F)  aequidi- 
ftans,  erunt  hae  (X  G,  X  C)  oppofitarura  fectionum  conjugatae  diame- 

_      ,  .  tri. 

%  t  &\  1      ^am  ^S*  tanSens  i«  A  ad  E  F a  parallela  eft  1  &bproinde  ad  C  X, 

g  lo.bMws.  '  'erunt  AX,CXconjugatae  diametri. 

Prop.  XLIV.  Probli. 

DataconifecT:ione(A  CE),  diametrum  invenire. 

Andjjis.  FaSum  fit ;  &  fit  C  H  diameter  ;  &  ad  hanc  ordina- 
tim  applicentur  A  E,  B  D :  bifecat  has  diameter  C  H  in  H,  &  F. 

Cempofitio.  Ducatur  utcunque  recla  A  E  fedtionem  fecans  punctis 
A,  B  .  &  huic  parallela  fiat  BD ;  bifecentur  hx  in  H  &  F }  &  conne- 
*i*.**j«-  ftaturHFC.  a  Erit  H  C  diameter  feCtionis.  Eodem  licet  modoin- 
finitas  diametros  inyenire. 

Prop.  X  L  V.  Probl.  3. 

*ig.  142.       Data  ellipfi,  velhyperbola  ccntrum  invenire, 

;•  '       a  Dua?  ducantur  utcunque  fe&ionis  diametri  A  B,C  D  %  erit  harum 
*  *  hu^   jntcrfcftio.  centrum  feaionis. 


E&I4;I. 
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Vrop.  X  L  VI.  probl.  4. 

Datae  parabolae  (F  G  E)  axem  invenire.  Fig.   144?. 

jinalyfis.    Sit  G  D  axis,  eique  perpendicularis  FE;  eft  ergo  FD 
r=  D  E.  Quod  (i  ducatur  utcunque  diameter  AB  ,  aerit  haec  ipli  GD  a  4*»1*  *aiw/* 
paralkla ;  atque  idcirco  ipfi  F  E  perpendieularis.  Hinc 

Componitur  fic.     a  Ducatur  utcunque  dhmeter  A  B,  eique  b  ftatu-  a  44.  bujns. 
atur  perpendicularis  E  F  ■  bife&aque  £  F  in  D,  b  erigamr  perpendi-  b  "•.*• 
cularis  D  C  j  erit  haec  axis  parabolae :  eft  enim  D  C  diameter,  aquia  £  l&^f' J* 
parallela  diametro  AB;  &  bifecat  ipfi  perpendiculares  E  F,  (  neque       Hjm 
enim  ulla  alia  ipfas  bifecabit)  cergo  eft  axis. 

Prop.  xLV II.   Trohl.  5. 

Datae  hyperbolae,  vel  ellipfis  (A  B  C)  axes  invenire.  Ejg,  j  ac, 

Anatjfis.  146. 

Efto  KDaxis^  ergo  a  bifecat  haec  fibi  perpendiculares  utcunque  a  J8;^-1» 
dudtas  A  C,  in  D.  Itaque  fi  e  K b  centro  feftionis  conneclantur  K  A,  b  tf^bujut.* 
KC,  £  erunt  K  A,  K  C  aequales.  Hinc  c  4.  i,     "* 

Compofitiv. 

dSumeK  centrum  feclionis,  &centroK  duc  utcunque  circulum  d  tf.hyn*. 
AEC,  feclioni  oecurrentem  punctis  A,  C,  quae  conne&at  recta  AC5    Fig.  147»  " 
bifecetur  autem  A  C  in  D,  &  connettatur  DK.  Erit  DK  axis.  148.. 

Nam  duais  K  A,  K  C,  e  liquet  trigona  K  D  A,  K  D  C  fibi  mutuo  e;  confif. 
effe.  aequilatera,  &  f  proinde  arquari  angulos  K  D  A,K  D  G }  ac  idcirco  f  8*  *• ,    ... 
reftos  effe  :  s  unde  K  D  eft  axis.  li^TLjS,'. 

Quod  fi  per  K ducatur  MN  ipfi  AC  parallela,h  erit  M  N axisconjn-  (st19.def.ub. 
gatus  ipfi  K  D. 

Trop.  XLVIII, 

Hisautemdemonftratis,.fupereftut  oftendamus  non  effe  alios  axes 
ipfarum  feclionum. 

Si  fieri  poteft,  fit  alius  axis  K  G.  ergo  dufta  ad  hanc  perpendiculari 
A  H,  *  erit  L  H  =  AH-  adeoque  (juncH  K  L)  K  L b  =  (K  A  <=)  a  ^JeftlM^ 
K  C  :  ideoque  circulus  A  E  C  etiam  tranfit  per  L,  quod  in  hy perbola  b  4.  lo ; 
manifefte  abfurdum  ;  in  ellipfi  vero,  ducantur  C  R,  L  S  ad  M  N  per-  c  couftr. 
pendiculares.  Et  propter  L  Sq  -J-.  S  Kq  d  =  (L  Kq e  =  C  Kq  d  =)  d  47.  i..- 
CRq  +  RKq.  &  MS  *  SN-UKqf  =  (K.Mqf  ==)  M  R  *  RN,^  ffv 
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•h  3.«*.i.      _|-.RKq.  ericLSq— CRq6  =  (RKq— SKqs=)  MSxSN— 

k  z.ax.i.      MR-*RN.  &*proindeLSq~l-MR»RN  —  CRq^  MS* 

S  N.     Verum  (obordinarim  applicacas  L  S,  C  R)  eft  L  Sq  .  M  S  % 

1  21. i.  hujus.  S  N  l ::  C  Rq    M  R  *  R  N.  ergo  L  Sq  =  M  S  *  S  Nf .  &  C  R  q  = 

m  »f.  5.        M  R  *  R  N.  (Nam  fi  L  Sqer*  vel  -3  M  S  *  S  N,  ,aeftec  hinc  L  S  q 

n  cmv.  35. 3.  _[*  M  R  *  R  N  .  c~  vel  -3  C  Rq  -J-  M  S  *  S  N ,  contra  modo  o- 

ftenfa).  n  llnde  feetio  A  B  C  circuius  efTet  (  non  vero  Ellipfis )  con- 

tra  hyporhefin. 

Trop.  X  LI X.  Probl,  6. 

Fig.  1 49.        Daca  coni  fectione,  &  punfto  (  A),  non  incra  fe$ionemJ  dato,  ab  eo 
ducere  reftam  lineam  (  A  D),  quse  fe&ionem  contingar. 

*  47.  hu]us.       SecTio  data  primo  fit  Parabola,  cujus  *  axis  B  E  pun&um  datum  A 

1.  Caf       fitinipfa  feftione. 

Analjfis.     Tangat  A  D ,  axi  B  C  occurrens  in  D,  duclaque  A  E 
a  tf.hitpts.    ad  B  C  perpendiculari, a  eric  B  E=  B  D.  Icaque 

Compof.     Si  ex  dato  puncTo  A  ducacur  AE  perpendicularis  axi  BC, 
b  33. 1.  hujus.  &  in  axe  produclo  fumacur  B  D  =  B  E ,  jungaturque  D  A ,  liquet 
bhanc  parabolen  cangere. 

2 .  Caf.         Pun&um  A  fic  in  ipfo  axe. 

Fig.  1  ?o.        Analjfis.     Tangat  AD ;  du&aque  fic  D  E  axi  B  C  perpendicu- 
c  35.1,  hujus.  laris :  icaque  rurfns  efr  A  B  c=  B  E. 

Compof.     Sumatur  BE  =  AB-  &  ab  E  ducacur  E  D  axi  perpen- 
d  ij.t.hujus.  dicularis  j  fe&ioni  occurrens  in  D, & conncctatur  D  A  ;  d  continget 
haec  fectionem. 
g.  Caf.  Sin  datum  punflum  coincidat  vertici  B, c  liquet  ducTam  per  B  axi 

e  17. 1.  hu\. perpendicularem  efle  contingentem.  . 
4.  Caf  Punclum  A  datum  fit  alibi  cxtra  axem. 

Eig.  1 7  t.        Analjfis.     Tangat  A  D.  itaque duda  A  E  ad  axem  B  C  parallela, 
£  corMtf  35.  &  ordinatim  applicata  D  E,  erit  rurfus  G  E f  =  A  G. 
1 .  bujus.  Ccmpof.     Per  A  ducatur  A  E  axi  parallela,  faftoque  GE  =  AG, 

g  4€.C?  3?   1  Per  ^  ordinatim  oapplicetur  E  D,  fectioni  occurrens  in  D,  &  conjun- 
bujus.   '    '  gatur  D  A  :  6  liquet  hanc  fectionera  contingere. 

h  47.  hujus, 

kw.hujus.       Seftiodata  ficfecundoHyperbola ;  cujus  h  axis  tranfverfus  K  B, 
fecentrum  F,  afymptoti  F  L,  F  M. 

1.  Caf         PuncTum  datum  A  fic  in  feclione. 

Fig.  ir"       Anal.    Tangac  AD-   & fic  A E  pcrpcndicularis axi  B  C ;  eft  igi- 
m  36.i.A«jw.tHr  k  E.  E  B  m  ::  K  D.  D  B.  Cow- 
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Compof   E  punelo  A ducatur  A E  axi  perpendicularis, n  feceturque  o  *.*!  6. 
K  B  in  D,  ut  fit  K  D.  D  B  ::  K  E.  E  B  ?  jungaturque  D  A.  °  Contin-  °  3^-hujus.. 
get  haec  fectioi-iem. 

Punclum  A  fit  in  axe.  2   Caf. 

And..    Tangat  A D,  &  fit  D E  axi  perpendicularis :  itaque  rur-    Fig.  io, 
fusKE.  EB::  mKA.AB. 

Compof     *  Fiat  K  E.  E  B  : :  K  A.  A  B.  &  per  E  ducatur  axi  pcr-   *  AT«,  i, 
pendicularis  E  D,  fe&ioni  occurrens  in  D5  &  conne^atur  DA5 
0  haec  feitionem  continget. 

Sit  datum  punSum  A  alicubi  intra  angulum  L  F  M.  3  Caf. 

And.     TangatAD,  jun&aque  FA  producatur ,  &fiatFO  =    Fig.  154, 
F  N  9  &  *  ordinatim  applicetur  D  E.  Eft  ergo  O  E.  E  N  p ; :  O  A.     * 
AN.  9$&>j.l>itjm. 

Compof.     Jun<5ta  F  A  producatur,  &  fumatur  FO  =  FN.  fiatque  1  Not'  i. 
O  E.  E  N  q ::  O  A.  A  N.  &  ordinatim  applicetur  E  D  j  jungaturq. 
D  A.  r  Tanget  hsfc  fedionem.  r  54,  l'  hlii> 

Sit  pun&um  A  in  F  M  una  afymptoton.  4  Caf. 

Anal.    Tangat  A  D  fetlionem,  afymptoto  F  L  occur/ens  fn  P .    Fig.  15?^ 
fitque  D  Q  ad   L F  paralkla :    atque  ob  A  D  s  ==  D  P ,  t  erit  a  q^  s.fmjus. 
=  QF.  Hinc  *'*.*. 

Compof    Bifecetur  A  F  in  Q,  &  per  Q  ducatur  Qj3  ad  F  L  pa-  "  C26K£°- 
rallela,  fectioni  occurrens  in  D,  jungaturqne  D  A.  Continget  hsec  fe*  y    '  h'- . 
dionem.  Nam  produfta  A D in p, ob  A  Q  v  —  QJ? ,  x erit  AD  =  X   ' 

D  P.  y  quare  A  D  tangit  fe&ionem. 

PunStum  A  fit  in  Ioco,  qui  deinceps  eft  angulo  L  F  M  feclionem    j.  Caf. 
eontinenti. 

Anal.     Tangat  AD-  juntlaque  A  F  producatur,  cui  parallela    Fig.  15-6"» 
utcunque  in  fedrione  furaatur  R  S .  &  bifecTa  R  S  in  E  ,  conneclatur  z  i.  57.  bujusL 
E  F,  &  fiat  F  O  =  F  N  ;  eft  igitur  E  O  diameter  *  ipfi  A  F  conju-  a  cor.^.iM'^. 
gati ;  &  per  D  duSa  D  T  ad  E  O  parallela  ,  erit  aA  F  x  F  T  quarta. 
pars  figurae  ad  O  N.  Hinc 

Compofitio.  Jun&a  A  F  producatur,  eique  parallela  utcunqus  du* 
eatur  R  S  (fe&ioni  occurrens  pun&is  R,  &S);  bifecetur  R  S  in  E  5 
juncTaque  E  F  producatur,  &  fiat  F  O  —  F  N,  z ergo  ONefl:  tranf- 
verfa  diameter,  ipfi  A  F  conjugata.  *  Fiat  A  F  *  F  T  aequalis  quartae  *  nm.  1° 
parti  figurae  ad  O  N,  &  per  T  ducatur  T  D  ad  O  N  parallela,  feaio- 
m  oceurrens  in  D,  &  jungatur-  D  A,  *  Tanget  hasc  fedionera.  b  m^js.i .  fa 


$6  AP  0  LLONII  Comcornm  L i b.  II. 

6-.  Caf.  Sin  afiignetur  puncTum  A  intra  angulum  Y  F  Z,  nulla  inde  tangens 

*  3i.i./&*jw.ducipoterit;  du&aenim  linea  c  utramque  YF,  ZFfecabit:    ergo 
non  tanget. 
Sit  tertio,  fecTio  data  ellipfis,  cujus  axis  B  C,  centrura  F. 
i  Caf.  Datum  puncTum  A  fit  in  feitione. 

Anal.     Tangat  AD,&  A  E  ordinatim  applicetur  ad  axem.  Eftq; 
d  3«.  \.hu\us.  C  E.  E  B  ::  d  C  D.  D  B. 

Compof.     Ducatur  A  E  perpendicularis  axi  C  B  -,  &  producatur 
Fig.  i  $7'i    C  B,  ut  fic  C  E.  E  B e ::  C  D.  D  B.  &  connetfatur  D  A.  f  Tanget 
e  ar*.i.        hsec  Ellipfin. 

f  34.  i.hujus. 

2   Caf.  PuncTum  A  fit  extra  fe&ionem, 

Anal.     TangatAD;  &  juncTa  A  Fproducatur,  &;  ordinatimap- 

6  r   huus.  Plicata  flt  D  E'      Eft  itidem  °  A-  A  N  S  ::  °  E  E  N> 

F12  1  s  8  *  Compf.  Conneftatur  A  F  fecTioni  occurens  in  N,0  .  fiatque  O  A, 
h  10.'  6  A  N  h ::  O  E.  E  N.  &  per  E  ad  A  O  ordinatira  applicetur  E  D,  fe&L* 
k  34.1.  hupts.  oni  occurrens  in  D  }  &  conneitatur  D  A  :  k  tanget  haec  fe6tionem. 

Fig.  159.        jsfot.  1 .     Datur  recTa  K  B  fecTa  in  A ;  oportet  producere  hanc  ad 
E,itautfitKE.BE::KA.  A  B. 
a  ii.  6.  »  pjat  k  A— A  B.  A  B  ::  K  B.  B  E.  ergo  componendo  erit  K  A. 

AB::KE.BE.  gJS.F. 

Prop.  L.  Trobl.  7. 

Fig.  \6o,       Data  coni  fecTione, lineam contingentem  ducere,  quse  cum  axead 
partes  feclionis  angulum  faciat,  dato  angulo  acuto  aequalem. 

Sit  fecTio  primum  parabole,  cujus  axis  A  B. 

Fig.  161.        Analjfis.     Tangat  D  C  fecTionem,  faciens  angulum  D  parem  dito 

a  40.  dat.      F.  Itaque  ducTa  C  B  ad  A  B  perpendiculari ,   a  datur  ratio  D  B  ad 

b  33.  ijfujiit.  BC-  ergo  datur  ratio  A  B  b(  \  D  B  )  ad  B  C.  cergo  datur  angulus 

d  Vg  dll°       -B  A  C.  dquaredatur  pofitio  recTae  AC,  &  inde  puncTum  C ,  & 

hinc  tangentis  C  D  politio. 

Compof.  SumptoE  puncToutcunque  in  latere  dati  anguli  ducatur 
E  G  ad  alterum  latus  F  G  perpendicularis,  &  biftcTa  F  G  in  H ,  jun- 
ga.tur  H  E>  fiatque  ang.  B  A  C  —  ang.  G  H  E :  &  ab  occurfu  C  du- 
f  ?$:f.  hmus.  catur  C  B  ad  A  B  perpendicula.ris .  producTaque  A  B  ,  fu.matur  A  D 
gconftr.  $t  15.  =  A  B  •  Sc  conneftatur  D  C, f  liquet  hanc  tangere  fecTionem  Et 
h  4.  6.  (j,.quoniam  FG  .  HGs  ::  D  B  .  A  B.  &  H  G  .  GE  hr.  A  B.  BC  (ob 
k  confir.         ang>  G  H  E  k=  B  A  C,  &  K  reftos  ad  G  &  B)  erit  ex  squo  ,  F  G. 

GE. 


~Ap oUoniws  .         /p&g.j6'. 
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GEr.DB.BC.  ' ergo p3res  funt  anguli  F, D.  ££.  E.  F.  I  6.  6. 

Sit  fecundo  Hyperbole,  cnjus  axis  A  B,  centrnm  X:  &* !  ^2 ' 

^W.     TangatDQfaciens  anguium  parem  dato  KHG  j  jun-   ^.     *?*' 
gaturqueX  C,&ftatuatur  C  Eaxi  perpendicularis ;  eft  igitur  dara  n,2;'i«?*^" 
ratio  XE*ED3dEGqm  (eadem  quse  T  ad  R) ;  item  n  datur  ratio  o  50^  S.iof. 
E  C  ad  E  D  (ob  datos  angulos  EDC,  &  rectum  E)  .  G  ergo  datur  p   1«». 
ratio  X  E  *  E  D  ad  E  Dq  .   *  hoc  eft  ratio  X  E  ad  E  D.  Proinde  q  da-  q-  8-  ^- 
tur  ratio  X  E  ad  E  C.  r  ergo  datur  angulus  E  X  C,  &  »  hinc  politio  ]  \1'  ^* 
re&se  X  C,  &  hinc  pundlum  C,  &  hinc  tangens  C  D. 

Quod  fi  ducatur  afymptotos  XF;  t  liquec  angulum  E  D  C  majo- 1  16.  r. 
rem  effeangulo  A  X  F,  quoniam  D  C  v  produ&a  ipfam  X  F  fecabit.  v  3.  httjus. 
Itaque  datus  angulus  non  debet  efle  minor  illo,  qui  feclionem  con- 
tinec. 

Contpof.     Sumatur  G  punclura  utcunque  in  latereH  G  dati  anguJi; 
&  a  G  ducatur  ad  HK  perpendicularis  G  K.  y  Fiat  autem  T.  R  ::  y  Nott 
M  K*  K  H.  K  Gq.  &  conneftatur  M  G  :  dein  fiat  ang.  A  X  G  =  %  49.  tujm, 
ang.  K  M  G  •  &  ab  occurfu  C  2  ducatur  tangens  C  D.  Dico  faftum.  a  confirSS^.6. 

Ducaturenim  C  E  axi  perpendicularis :  &  propter  XE.E  Ca :: b  lz'6\  ■ 
M  K.  K  G .  acbideb  XEq.  E  Cq  ::  M  Kq.  KGq.  &  E  Cq.  X  E  x  ED  \  l?0'X    ***' 
c ::  (R.  T  ::  d)  K  G  q .  M  K  *  K  H  -,  erit  ex  *quo  X  Eq .  X  E  x  E  D.  e  1  6\ ffif  1 1 .%. 
::  M  Kq.  M  K  x  K  H. e  hoc  eft  XE.  E  D  ::  M  K .  K  H  .  Verum  E  C  .  f  prtis  CT  «-. 
X  E f ::  K  G.  M  K.  Ergo  rurfus  ex  aequo  E  C.  E  D  ::  K G.  K  H.  er-     ««**• 
go  quum  anguli  E,  K  reclifint  ,  §  erit  ang.  EDC  =  KHG.  ergo  S  6-  6' 
fa&um. 

Quod  vero  X  C  feftioni  occurrit,  fic  oftenditur:  DucaturAF  ad  h  couflr. 
X  A perpendicularis,  anguloque  A  X F  fiat aequalis KHL  Cum  igitur  !f  l'riu^us% 
fitMKxKH.KGq(::hT.R^::)XAq.AFq^::HKq.KLq)^";t 
m  zr  H  Kq.  K  Gq.  ™ erit  M K  x  H  K  c~H  Kq  &  proinde  M  Kq  c~  „  10. 5. 
MKxHK.  &MKq.KGq0c~(MK*HK.  KGq* ::  )X  Aq  .  o  3.  %. 
A  Fq,  quare  X  Eq .  E  Cq  r~X  Aq.  F  Aq.  &  X  E.  E  C  q  (  hoc  eft  P  r*¥- 
XA.AN)c-X?.AF.  rcrgo  AN-nAF.  quare  X  C  fecatan- ^  '-*'6;. 
gulunaEXF ;  &  s propterea feitioni  occurrit.  *  l°buj'w 

Sit  tertio  feclio  ellipfis,  cujus  axis  A  B,  centrum  X.  Fig.  1 64. 

Analjjis.    Tangat  C  D,  faciens  anguium  D  parem  dfto  G ;  jun-  165-. 

gaturque  X  C,  &  lit  CEaxiperpendicularis.  Eft  itaque  data  ratio  a  3  7.1.  £«;*;. 
C  Eq ad  E  D  x  E  X  a  (eadem  quae  R  ad  T) .  Item  ratio  C  Eq  ad  EDq  b  40. .<*«». 
h  datur  (ob  datos  angulos  D,  &  E) ;  c  ergo  datur  ratio  E  Dq  ad  E  D  *  *•  £*'* 
x  E  X. d  hoc  eft  ratio  E  D  ad  E  X.   c  ergo  ratio  £  X  ad  CE  datur.  e  4  'u  jah 
*  quare  datur  angulus  E  X  C,  &  hinc  *politio  retfae  X  C,  &  inde  pun-  f  z9.  dat. 
ttum  C,  adeoqj  b  pofirio  tangehtis  CD,  1  Ccm*  g  4.s>-  hi,)HU 
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Comfof.     Sumpto  utcunque  pun&o  F  in  latere  dati  anguli,  ducatut 
h  mu  F  H  ad  G  H  perpendicularis  -  &  fiat  R.  T  ::  (l  £  Hq.  G  H  *  H  K  . 

Uonfir.Tl  jundaque  K  F,  fiat  ang.  AXC  =  HKF;&ab  occurfu  C  k  duca- 
£5"  %%.  6. '  tur  tangens  C  D.  Dico  fa&um.  Nam  du&a  C  E  ad  A  B  perpendicu^ 
m  37.1. *»jw.  lari,  propter X Eq  .  E  Cq1  ::KHq  .HFq  .  &E  Cq.  ED*  X  E.::  ra 
n  confr.  R.  T :: n  H  Fq.  H  G  *  K  H  .  erit  ex  aequo  X  Eq  .  E  D  *  X  E ::  K  Hq.' 
°  d'Jr  et  <$  H  G  *  K  H.  °  hoc  efl  X  E.  E  D  ::  K  H.  H  G.  Item  E  C.  X  E  ::  *  HF. 
pcpw  r.etA-  ■  j_j  ^  ergQ  rurpus  ex  XqU0  £  D .  E  C  ::H  G.  H  F.  Unde  ciim  ang. 

«   6,  6.        E n  =  H,  q  erit  quoque  ang  D  =  G.  Ergo  fa&um. 

Not.    Fieri  debet  R.  T : :  F  Hq.  G  H  »  H  K,  Itaque  ^x^q  =» 

Rxbrl 

HK. 

Comfof.    Fiat  R.  T  ::  F  H-  CL=  T^FH'  tum  G  H .  Q  \h  H  t 

HK_   Q»FH  _  T*FH»FH. 
a  GH  R*GH 

Prop..LI.  Prob!.8. 

{  $ig.  1 66.        Data  coni  fecTione  liReam  contingentem  ducere  ,  quae  cum  diame: 
tro  per  ta&ura  ducTa  faciat  angulum  dato  angulo  acuto  (Z )  aequalem. 

%.  Se.Mjus.        jn  parabola  facile  conficitur.  a  Tangat  enim  hanc  utcunque  C  D 
bcfir.46.i;  h.   faciens cum  axe  A  #angulum  D  parem  dato  Z;  &  per  tatTum  C  du- 
t  sonftu      '  catur  C  E  ad  A  B  parallela  :   b  Liquet  C  E  efle  diametrum,  &  angu. 
d  ajta  i.         lum  D  C  E.altcrno  C  D  A,  c(hocelt  dato  Z)  d  sequari.  jh  E.  R 
l  fsg.167.       In  hyperbola  vero,.cujus  axis  A  B,  centrumE. 

__  1 163,        Analjps.    Tangat  C  D  faciens  angulum  ECD  parem  dato  •  Tri- 
gono  autem  C  D  E  eircumfcribatur  circulus;  &  dutta  per  C  ad  axero 
perpendiculari  GCZ,  per  V centrum  circuli  ducantur  V  Q,  ad  Z  G, 
*  i.  €.  &  V  Yad  E  G  parallelx,  &  fit  C  S  ad  G  E  parallela,    Eftque  Z  G . 

f itf-jMi. 5.CGS:;(ZG  *CC.CGqf::E  G*GD.CGqs  ::)T.R.ergo 
|37..i.**jw.2  dividendo  MCCG  ::  T-R.  R.  &  bipartiendo  antecedentes  HYC, 
h 34.  L        C G-  * C^-cft  V S.  S CL)  :;T—R.  R.  Hinc 

3]  33.  3.  Gompof.    Exponatur  utcunque  re&a  F  H,  fuper  qua  •  defcribatur 

3».  jj&A»        fegmentum  circuli  capiens  angulum  (ut  F  K  H)  pareni  dato  Z.     A 

circuli  a&tem  centro  JSducaturN  O  ad  F  H  perpendkularis,  ra  fece«* 

i  turque 
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turque  NO  in  P,ut  fit  NP.  PO  ::  T~~R'  R.  ducaturque  P  K  ad  FH 

parallela,  circulum  fecans  in  K,  &  per  K  ducatur  K  L  ad  protratlam 
F  H  perpendlcularis  ;  &  producatur  L  K  M,  &  perpendicularis  huic 
ducatur  N  X.  JuncH  denique  K  F,fiat  ang.  AEC  =  ang.  LFK  j  &  per 
occurfum  C  n  ducatur  fe&ionem  contingens  C  D.  Dico  fa&ura.        n  49  J>*j»s. 

°                   T     R  °  conftri 

Ducatur  axi  perpendicuhris  CG;&  quoniam R.° ::  NP.  p  i.  ^. 

2  q  $6.  3. 

PO  (X  K.  K  L)  eiit  (duplando  antecedentes  )  T— R.  R ::  MK .  K  L.  r 37.i.  tmjus. 

&  componendo  T.  R  ::  M  L .  K  L  ::  p  M  L  x  K  L .  q  (F  L  *  H  L) .  *  #  J- 

KLq::T.R::rEG*DG.CGq.  Eft  ergo  F  L.  K  L-J-H  L.  K  L^ .™f' 

s(FL*HL.KLq)  =  EG.CG4-D6!CG(EG*DG.CGq). 

atqui  (ob  t  fimilia  trigona  F  L K,  E  G  C)  v  eft  F  L.  K  L  =  E G.CG. 

ergo  HL.KL::  DG.  C  G  .  xergo  anguli  HKL,  D  C  G  pares  x  *•£  r 

funt, &  y  proinde  reliqui  F K  H,  E  C  D etiam  pares  funt.  ^S.D.     \  \ Xuyts* 

Quod  vero  E  C  fedioni  occurrat,  fic  oftenditur ;  fit  E  T  afyrnpto- 
tos,  &  axi  A  B  ducatur  perpendicularis  A  T.  Eftque  E  A  q .  A  T  q  ,       » 
*::(T.R::aFLxLH.  LKq)b-nFLq.K.Lq,cvelEGq.CGq.  b  s.  5.' 
ergo  ang.  A  E  T  cr  ang.  A  E  C  •  d  &  proinde  E  C  fectionem  fecat.  c  prius. 

Coroll.    Si  fic  F  L  x  H  L.  K  Lq ::  E  G  *  D  G .  C  Gq.  erunt  trigo-  d  Zt  l,ujuK 
naHLK3DGCfimilia. 

Prop.  LIT. 

Si  ellipfim  (cujus  Axes  A  B,  C  D,&  Centrum  E)  refta  linea  (GL)   Fig:  1 6$Z 
contingat }  angulus  (L  F  E),  quem  facit  cum  diametro  (E  F)  per  ta-  17©. 

ftura  (F)  ducla,  non  eft  minor  angulo  (LCA)  deitfceps  ei  ( A  C  B),  171. 

qui  lineis  (AC,  BC)  ad  mediam  feSionem  (C)  inclinatis  conti- 
netur. 

Sit  primo  E  F  ad  B  C  parallela :  ergo  ciim  fit  A  E  a  r=  E  B,  b  erit    h 
AH  =  HC  ergo, cum E  F c fit diameter  ,  d  erit  A C  tangenti G L £  tfi. 
parallela :  unde  ang.  L  F  H  e=  (C  H  E  c  =)  L  C  H.  c  cor.4'7. i.&*£ 

Sed  non  fitEF  ad  B  C  parallela.  ergo  ducla  F  K  ad  A  B  perpendi-  d  i.fajm 
culari f  erunt  anguli  L  B  E,F  E  K  inxquales,  &  trigona  C  B  E,F  E  K  %  *?•  !• 
diffimilia.  Non  igitureft.EKq.KFq  ::  (BEq.  (A  E  *  E  B).  E  W&?M 
fhoceftT.Rj5hoceft)GKxKE.KFq.  crgoEKq,  &GKxKEg37>1j»j«i 
funt  inaequalia,  &  proinde  G  K,  K  E  inxquales  funt.  ft  Capiat  circuli  h  33.3. 
fegmentun^MYN  angulumparem  angulo  ACB;  kergoid  femi-  k  fM  3» 
eirculo  majus  eft  (nam  ob  A  E,vel  B  E  1lt  E  C,  m  eft  uterque  angulus  lJ{\\i:  &  ]\l 

I  :  ACE, 
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1  io.  6.        A  C  E,B  C  E  femire&o  major,  ideoque  ang.  A  C  B  obtufus).  n  Fiat 
M  X.  X  M  ::  G  K.  K  E    &  per  X  ducatur  ipfi  M  N  perpendicularis 

Y  X,  &  conneftantur  M  Y,  N  Y ;  bifectaque  M  N  in  T  ,  erigatur  ei 
perpendicularis  O  T  P,  in  qua  fumpto  circuli  centro  R,  ducatur  R  S  ad 

Y  X  perpendicularis ;  junganturque  M  O,  N  O :  liquet  ang.  N  O  T°_ 
(t  N  O  M)  angulo  B  C  E  °  (f  B  C  A)  xquari ;  ideoque  efle  T  Nq. 

o4Vj  £  TOqp::EBq.ECq.  Eft  vero  YS.  rRq(X.S)r-DOR.TR.& 
SVa  i  converscSY.XYc-RO.TO.  &  duplando  antecedentes  Z  Y.X  Y. 

r  ii  '         rPO.TO.  &  dividendo  Z  X.  X  Y.  ( °  hoc  eft  Z  X  x  X  Y  *  (  vel 

0  i.6.  NX*XM).XYq)cr(PT.TOq::TNq.  TOqr  ::EBq.ECq 
P  35.  3-  (*t::)  GK*KE.$Fq.  Itaqucfi  fiat  NX  *  X  M.  XVq::GK*KE. 
q«r.x5.<y*o.KF     serit  xv  ^xy,  £CquoniamNXq .  NX*XMt::(NX. 

1  V?  X  M  v ::  G  K.  K  E  t ::)  G  Kq.  G  K  *  K  E.  erit  ex  xquo  NXq.  XVq 
t  i.  €.'  ::  G  Kq.  K  Fq.  x  &  N  X.  X  V  ::  G  K.  K  F  .  connexa  igitur  N  V,  y  c- 
u  coHfir.  rit  ang.  NVX-  ang.  G  F  K.  &  fimili  difcurfu  ang.  MVX  = 
x  ix.  6.  E  F  K  *  unde  totus  ang.  N  V  M  =  G  F  E .  atqui  ang.  NVM^ 
l  i  ax  x  NYM (A C B).  crgo ang.  G  F  E  -d  A  C  B  ,  &  qui deinceps ang. 
a  m.i;  '  EFLcrLCA.   j?.  £.  Z>. 

Prop.  L  III.  Probl.  9. 

Fig.  17^.        Dataellipfi  (A  B  C  D)  contingentem  lineam  ducerc  ,  quae  cum 

173.  diametro  pertaftum  dutta  faciat  angulura  dato  angulo 

i«?4.  *juxtaprx-  acuto(Y)aequalem.  *Oportet  autera  acutnra  angulum 

175-.   cedentem.      datum  non  e(Te  minorem  angulo  (A  C  G)  deinceps  ei 

(A  C  B),  quilineis  (A  C,  B  C)  ad  mediam  fe&ionera 

inclinatis  continetur. 

Sitprimodatu^ang. Y  =  ACG   per  centrum  Educatur  EK  ad 

B  C  parallela  j  &  per  occurfum  K  feetionem  contingens  G  H.   Dicq 

fa&ura. 

J  *■*•  ,  Nam  ob  A  E  *=  E  B,berit  A  F  =  F  C :  ergo  cum  K  E  fit  diameter, 

l  *<  b'um      Cerit  A  C  tangenti  H  G  parallela.  ergo  an°.  EKGd  =  (EFC*  = 

dxp.i.  '     ACG  =  «)Y.  &E.F. 

e  fyp.  Sin.  ang.  YrrACG,  erit  qui  deinceps  Z  **a  A  C  B.  Exponatur 

*  33-  ?•  utcunque  circulus, f  in  quo  fegmentum  M  N  P  capiat  angulum  parem 

g  cer.i.  3.  angvdo  £  .  bife&aque  M  P  in  O,  ducatur  per  O  ipfi  M  P  perpendi- 
k  tonfir  cularis  N  R  e  (in  quo  circuli  centrum  V),  &  conne&antur  M  N,  PN.' 
1  cor.ai  Atfin.  Itaque  ang.  ACE^t  ACB)  t.-ang.  MNOh(f  MNP,kvel  \  Z).quarc 
04  16.  iMj,  AE.EC  cr-MO.O  N.  & AEq.ECq.P(T.R)cr-(MOq.  q  (NO  *OR). 
1.  tf  ■  ?••  ONqr:0OR.ON.ergo  componendo  T+R.RcrRN.ON.&biparti- 
"'■■•"  cndo 
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endo antecedentes  -2^-.  RcrVN.ON.  dividendo'que  — -3"  . 

2  2 

RcrVO.ON.  Sit  1=?.  R/.VO.OI  «(^ON).  &perls  io.f> 

2 

ducatur  IX  ad  M  P  parallela,  &  per  X  ipfa  X  S  T  ad  N  R  parallela 


&  V  Qad  M  P  parallela.  ergo  cum  — -.  R t ;:  (  V  O  .  O I  u :: ) l  c0ttP>    (? 

i  v  34.1.  €?  ii 


T-l-R 


Q^S.SJT.  erit  componendo     *p~"  -..  R::  Q^.SJT.  &  duplando 

antecedentes ,  T-t-R.  R  ::TX.  SX.Sc  dividendo  T .  R ::  T  S.  S  X. 

Connetf  antur  igftur M  X. P X, &  fiat ang.  AEKrr  ang.  M P X.  & 


KLb(HL"LE.KLq  =  MS*SP.SXqc=)MS.  SA'4-SP.b  23  3'. 
S  X.  atqui  (dob  ang.  A  E  K  -  M  P  X,  &  re^os  ad  L,&  S) c  eit  LE.  c  aj.  6. 
K  L ::  S  P.  X  S.  ergo  manet  H  L.  K  L  ::  M  S.  X  S.  ergo  ang.HKLz=  d  confa 
M XS.  ergo  totus ang.  HKEf=  (ang. M X P  &—)  ang, Z.  & qui  jf  t*.  **.  r.'. 
deinceps  ang.  E  K  G  =  ang.  Y.   Ergo  fa&um.  §  «»/r.. 

Coro//.    Si  H  L  x  L  E.  K  Lq ::  MS  x  S  P.  X  S  q.  Erit  trigonum 
H  L  K  fimile  trigono  M  S  X. 

Froblma. 

Linea  E  F  coni  feftionem  fecet ,  oportet  huic  parallelam  dueere,    ^S*  T  7&- 
quae  feftionem  contingat.  Bifecetur  E  F  in  C  •,  &  per  C  ducatur  dia-* 
meter  le&ioni  occurrens  in  T ;  &  per  T  ducatur  T  S  ad  E  F  parallelaj 
hxc  feclioncm  continget.  Resliquido  patct. 
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LIB.  III. 

Prop.  /. 

^I  coni  fe&ionem,  vel  circuli  circumfcrentiam  contingentes  reclse 

8*  lineae(A  C,  B  D)interfeconveniant(inE),  perquc  ta&us(A, 

17   '    B)ducanturdiametri(AD,  B  C),  quaecontingentibusoccurrant  (in 

^l9'    D,  C)j  triangula(AED,  B  EC)  ad  verticem  facta,   iibi  ipfis  x- 

qualia  erunt. 

Per  A  ducatur  AFadB  D  parallela.  Eftque  (in  parabola)/?£r. 
a  4».  jJiHJus.  ADBFa=t'  iang.  A  C  F :  ablardqne  commeni  trapezio  AEBF, 
b  37->.*«;w-reftattriang.AED=  triang.  BEC.  Q.E.B 
d  )'or  10  €  Inaliisverdfeaionibus  (ob  G  F  .  G  B^::  GB.GC)deft  G  F. 
e  1 ,  &  tie.  G  C.  (choc  eft  triang.  G  F  A.  G  C  A)  d  ::  (G  Fq.  G  Bq e ::)  triang. 
f  9. 5.  GFA.GBD.  '  quare  triang.  G  C  A  =  G  B  D.  &  proinde  (abla- 

to  vel  addito  communi  quadrilatero)  remanet  triang.A  E  D  ==  triang. 
BEC.  O.E/D.     CorolL     Triang. GCA=  triang. G B D. 

Prop.  II. 

JFig.  181.  Iifdem  pofitis,  fi  in  coni  fcclione ,  vel  circuli  circumferentia ,  fuma- 

1 82.  tur  aliquod  pun&um  (G),  &  per  ipfura  ducantur  (KG  L,  F  G  M)  at- 

1-83.  quidiftantes  contingentibus  ufque  ad  diametros ;  quadrilaterum  (G  L 

1 84.  G I)  faclum  ad  (A  C)  unam  contingentium,  &  ad  (B  C)  unam  dia- 

18).  metrorum,  acquale  erit  triangulo  (A  I  M),quod  ad  eandem  contingen- 

1  b  6.  tem  ( A  C)  &  ad  alteram  diametrum  (AD)  conftituitur. 

Nam 
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Nam  ob  triangulum  G  K  M  a  arquale  quadrilatero  A  K  L  C,  liquet  a'4*>  vtl  ^i 
(addito  vel  ablato  comrauni  A 1 G  K)  tota,  vel  refidua  A 1 M,  G I C  L     l  •  **M 
aequari. 

Vrop.  111. 

Iifdem  pofitis,  fi  in  coni  fe&ione,  vel  circuli  circumferentia,fuman-    Fig^  187; 
turduopun£ta(F,  G)  &per  ipfa  ducantur  (FHKL,NFIM,&  188. 

GHPR,NGXO)  arquidiftantes  contingentibus,  ufque  ad  diame-  1 89» 

tros,  quadrilatera  ((L  G,  R  F,  &  L  N,  R  N)  qux  ab  ipfis  fiunt,  in 
diametris  conflituta,  inter  fe  aequalia  erunt. 

Nam quadrilat.  G  O  L  H -)-.  4lat.  HLCPa  =  4lat.  GOCPf  l9-f\*< 
fc=  triang.  A  R  P  = a  4lat.  M  I  P  R  +  triang.  A I M  c  (  hoc eft  =  °  2'  «*T  er 
4lat.MIPR4-4lat.FLCId=)4]at.  M  FHR+4]at.HLCP.     2.3.%««. 
c  ergo  4lar.  G  O  L  H  —  4lat.  M  F  H  R.  &  *  proinde  etiam  qua-  d  **  &$+**  C 
drilat.  NOLF-  quadrilat.  N  M  R  G.  «g.  E.  D»  p-  «*•  *    - 

Si  quae  oppofitas  fe&iones  contingunt  dux  re&ae  Hneae  (A  C,B  C)    Figoipo? 
inter  feconveniant(inC),  &  per  taftus  (A,  B)  ducantur  diametri 
(A  D  H,  B  D  G)  contingentibus  occurrentes  (in  F,G)  .  triangula 
(A  C  F,  B  C  G ),  quae  ad  contingentes  conftituuntur,  fibi  ipfis  aequa-- 
lia  erunt. 

Per  H  ducatur  tangens  H  L. a  Haec  tangenti  A  G  parallela  erit  •  "°8c  a«M4.#wj»& 
ADnHD.  qoare  triang.  A  G  D.  c=  (triang.H  L  D  d=)  triang.  £  *  «•  *$$** 
B  F  D.  Proinde  (addito  communi  G  D  F  C)  erit  triang.  A  C  F  =  ^4j  *  fa^ 
triang.  3CG.   J^E.D.  -'- 

Prop.   V. 

Si,  quae  oppofitas  fe&iones  contingunt,  duae  re&ae  ( E  D,  F  D)  fibi  Fig.  1 9.1  >. 
ipfis  occurrant  (inDyv,  &infeclionum  quavis(B)  fumatur  aliquod 
punftum  (G),  a  quo  ducantur  duae  lineae ,  una  quidem  G  M  aequidi- 
ftans  contingenti  ( F  D) ,  altera  vero  (G  K  H  L)  sequidiftans  ei(F  E^, 
quae  ta&us  ( E,  F)  conjungit ,  triangulum  (G  H  M) ,  quod  ab  ipfis, 
conftituitur  ad  diametrum  (CD)  per  occurfurn  du&ae,  a:  trianguio« 
(K  H  D),  quod  efl:  ad  occurfum  contingentium,  differt  triangalo» 
(F  K  L)fa&o  ad  contingentes ,  &  ad  diametrum  (F  C),  quac  pe£ ti*;- 
&ura  (F)  dufta  fuerit, 
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&i$&S$.%'.h..     Nam  ob  adiametrum  CD,  &  ordinatim  applicatamFE,  batque 
h  ht-  GL,GM  ipfis  FE,  FD  parallelas,  c  liquet  effe  triang.  MGH  = 

c  4s- 1.  *hj«.  triang>  CHL4-CDF  =  triang.  KHD^FKL, 
CorolL    Triang.  K  F  L  =  quadrilat.  M  G  K  D. 

Prop.    VI. 

Fig.  192»  lifdem  pofitis,  fi  in  una  oppofitarum  fe&ionum  fumatur  aliquod 
1^5.  pun&um  (K),  &  ab  eo  ducantur  redx  linese  (K  L  M ,  K  N  X)  con- 
tingentibus  (A  F,  B  G)  aequidittantes,quae  &  contingentibus  (AF, 
BG),&  diametris  (AE  C,  B  E  Djoccurrant ;  quadrilaterum  (KF,) 
ab  ipiisfa&um  ad  unam  contingentium  (A  F),  6c  ad  unam  diumetro- 
rum  (B  D)  xqualeerit  triangulo  (A  I  N)  quod  ad  eandem  contingen- 
tem,  &  ad  aiteram  diametrum  ( A  C)  conftituitur. 

a  i.x.  hi\Ht.       ^am  0n  T*  %•)  tr'arig-  K  O  N  a=  ^lat.  A  O  M  F.  unde  (addito 

communi  A I K  O)  triang.  A  I  N  =  ^lat.  K  F.  Item  (in  z  fig.) dufta 

b  j.  3.  hufas.  contingente  GOP;  berit  triang.  CON  —  4lat.  KP.  additoque 

c  4. 3.  httjtu.  Communi OEstriang.  C  P  E (choc eft  triang. BGE,  d  hoc  eft  triang. 

#»  *'-" im  i*1*'  A  F  E)  c=  4lat.  K  E.  quare  itidem  addito  communi  E  I, c  erit  tri- 

a*  ang.AIN  =  4lat.KF.   ^E.  D. 

Cor.  Triang.  A  F  E  =  4lar.  K  E. 

Prop.  VII. 

Fig.  i  94.  Jifdem  pofitis,  fi  in  utraque  fe&ione  (A  B,  C  D)  famantur  aliqua 
punfra  fK^L^,  &  ab  ipfis  ducantur  contingsnnbus  xquidiftantes 
^MJC  P  R  X,  N  vS  T  LW),  quae  &  cOntingentibus  &  diamctris  oc- 
currant,  quadrilatera  (KT,  L  E,&  K  Y,  L  R)  a  lineis  duftis  confti- 
ru$a  ad  diametros,  intcr  fe  xqualia  erunt. 

a  %.  hujus,  Nam  ob  cjuadrilat.  Kil  F  O  a  =  triang.  A  O I,  erit  4lat.  K  R  E I 

b  z.ax.  1.      i=(trJang.AEFc=)4lat.LE.bunde4lat.KRTN  =  4lat.  LI- 
c  cor.  6.  bnJHS.  b&  4lat.  K  X  Y  O  =  L  R.   Qux  £.  D. 

Prop.    VI 11. 

Fig.  1 9  ?.  Iifdem  pofitis,  pro  punclis  K,  L  fumantur  C,  D,  in  quibus  diame- 
tri  (AC,  B  D)  cum  fe&ionibus  convtniant,  &  per  ^pfa  ducantur  con- 
tingentibas  «squidiftantes  (D  X,  C  T}  5  dico  cjaadrilaterum  D  C  qua- 

drilatero 


Apollojtvu-s  - 
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drihtero  F  C,  &  quadrihterum  X  I  quadrihteroT  O  aequale  effe. 

Nam  ob  trigona  A£F,  BEGJ  aequalia  ,  b  erit  A  E.  E  G  ::  B  E.  \  \\^IT' 
E  F  ;  &  cconverfe,  A  E.  A  G  ::  B  E.  B  F.  itero  A  C.  A  E  ::  (d:.  i*::)  c  cor.19.  $. 
B  D .  B  E.  ergo  ex  sequali  A  C.  AG  ::  BD.  B  F.  ergo  £rriang.ACT.  d  30.  1. 
A  G  H  ::  triang.  B  D  X.  B  F  H.  atqui  triang.  A  G  H  f  =  B  F  H.  e  al-  6; 
ergo  triang.  AC  T  s  =B  DX :  *  quare4hr.CH  =  4ht.  DH.  &  f  ! ■h*JUS' 
4lat.  C  F  =  4ht.  D  G.   Adhxc  triang.  C  E  O  k  =triang  A  E  F  '=  \  \*f*  I§ 
triang.  B  E  G  k  =  triang.  D  E  1.  m  ergo  4lat  X  I  =  T  O.    Quae  k  i\  Im' 

E.D.  1  cor.l.bujus. 

Prop,    IX.  m  *.  ax*u 

Iifdem  pofitis,  fi  alrerum  quidem  pun&um,  ut  K,  fit  inter  diame-    Fig.  io69 
tros,  alterum  verofit  idem  quod   unum  pun&orum  C,  D,  ut  C;    & 
ducantur  aequidiitante9 .  dieo  triangulum  C  E  O  aequale  etfe  quadri- 
latero  K  E,  &  quadrilaterum  L  O  ipfi  L  M  xquale  effe. 

a  4 ,  bujus. 
Nam  triang.  C  E  O  a=  (criang.  A  E  F  b=)  4lat  K  E. c  ergo  tri-  b  cor.  6.  buj, 
ang  CRM=4ht.  KO.  &4ht.  LM=  4ht.  LO,  cj.«r,'i. 

Prop.  X. 

Iifdem  pofitis  fumantur  K,  L,  non  tamen  in  puncTis ,  in  quibus  dia-    Fig.  1$%. 
metri  feclionibus   occurrunt  ,   demonftrandum  efl   quadrihterum 
LTRX quadrihtero  » X  K I aequale effe. 

Nam  triang.  T  Y  E  —  Ya>L=  (  triang.  B  E  G  b  =  triang.  a    ?8  vhuju$: 
AEFa=)  triangXEI  — X  R  K.  c  ergo  triang.  TYE-4-XRKb  i.hujus. 
=  triang.  X  E I  -|-  Y  0  L..  additoque  ntrinque  fpatio  K  X  E  Y  L  %,  c  1.  «*■  u 
e€rit4ht.LTRx  =  »vKl.  &E.D. 

Propt  XI, 

Iifdera  pofitis,  fi  in  quavis  feclione  (A  B)  fumatur  pun&um  B,  &  Fig.  t oS0  M 
ab  ipfo  linea?  aequidiftantes  ducantur ;  una  quidem  (B  M)  contingenti 
( A  E)  aequidiflans,  altera  vero  (B  L)  aquidiftans  ei  (A  D)  qus  ta- 
clus  conjungit -.  triangulum  (B  F  M)  quod  ab  ipfis  fit  ad  diametrum 
(G  M)  per  occurfum  (E)  contingentium  ductam,  a  triangulo  (AKL) 
contento  linea  contingente  (A  K)  <Sc  diametro  (A  H  L)  per  taclum, 
differt  triangulo  (K  E  F),  quod  ad  contingentium  occurfum  conftitui- 
tur, 

K  Nara 
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a  45.  i  bu)us\     Nara  triang,  B  M  F  a=  (triang.  L  H  F  -f-  triang.  H  A  E b  =) 

b  \9-*x* *  .    triang.  A  K  L  -(-<  triang.  K  F  E. 

c  3. 0*.  1.  c^#    4  iatt  B  K  E  M c  =  triang.  A  K  L. 

Fig.  1 9  9.      lifdem  pofitis,  fi  in  una  fe&ione  (AB)fumantur  duo  pun&a  (B,K)t 
;  S*  & ab utrifque  fimiliter ducantur  aequidifhntes  (B  L M N,  KOXP 

ad  A  D .  &BXK,KLSadBE)j  quadrilatera  (B  P,  K  R)ab  ipfis 
conftituta,  squalia  erunr. 

a  corl  uMj.     Nara  quia  triang.  AOPa=  4lat  K  O  E  S  5  &  triang.  AMNa= 

^lat  B  M  E  R ;   b  erit  4  lat.  M  O  P  N  (  =m*ang  A  OP  —  triang. 

M.**.i.       AMN)b=  (4latKOES  — 4latBMERb=)  4lat  KXRS 

*i*x,i       — 4latBMOX.  cunde  4lat   KXRS  =  (  4lat  MOPN  + 

4lat  B  M  O  X  =)  4lat  B  X  P  N.  ^  E.  D. 

Prop.   XIII. 

3Fjg.  iCcT.       ®  m  °PP°fitJs  feftionibus(A,  B,  C,  D),  quae  conjugatae  appeUan- 

tur,reaoe  lineae  (A  F,  B  E)  contingentes  feftiones  (A,  B) ,  quie  dein* 

ceps  funt,  in  unum  punftum  (E)  conveniant,  &  per  taftus  (  A,  B)  du- 

cantur  diametri  (A  H  €,  B  H  D)  }  triangula  (B  F  H,  A  G  H),  quo- 

rumcommunis  vertex  eft  fc&ionum  centrum(H),.inter  fe  aequales- 

erunt. 

a-  *e".».  hujus.      Per  pundta  A,  &  H  ducantur  A  K,  L  H  M  ad  B  E  parallela? ;  a  Ii- 

h  4,  c.  qu^tque  efle  L  M,  D  B  diametros  conjugatas.  Itaque  K  H.  H  B  b  (hoc 

5  ?8-J..2*j«..  eft  A  H.  H  F)  • ::  H  B.  H  G. d  ergo  triang.  A  G  H  d =  triang.BHF* 

d  2&ot.  O   V    D 

tiut  'nIu  *a  Sit  H  X. H  F  ::  (H  B.  H  G f ::  A  H.  H  F)  s  ergo H  X  = 

9*  ii         A-H.  &  ideo  triang.  A  E  H  h  =  triang.  H  G  X  *■  =  triang.  B  H  F. 


k;.x5. 6* 


Prop.  XI  Va 


fm  201,  Ii^em pofitis, fi  in  quavis  feclione (B)  fumatur pun&um  (X),&  ab 
ipfo  ducantur  lineae  (XRS,XOT)  arquidiftantes  coiuingentibus 
ufque  ad  diametros  (B  H  D,  A  H  C)  5  triangulum  (Q  H  T),quod  ad 
centrum  (H)  conftituitur,  a  triangulo  (X  T  S)  circa  eundem  angulum 
(T)difFert  triangulo  (H  B  F,  vel  A  G  H)  bafin  habenti  lineam  con- 
lingemem  (B  F,  vel  A  G)  &  verticem  fe&ionum  centrum  (H). 


diicamr 
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Ducatur  A  Y  ad  B  F  parallela ;  &  propter  '  conjugatas  diarnetros  a  ao.  %  bujus* 
L  M,  D  B  ;  &  huic  ordinatim  applicatam  A  Y, b  erit  A  Y.  YG  c(hoc  b  4°.  i  bujns. 
eftXT.TS)  =  HY.  Y  A  c  f  H  B.  BF)+T.  R.  d  quare  triang,  <j  4' 5-      . 
O  H  T  =  (triang.  X  T  S  &  triang.  B  F  H.  *=  )  triang.  X  T  S  +  e  ^MjS^ 
triang  AGH.  }%£&.  D.  i.ax. 

Trop.    XV. 

Si oppofitarum  feSionum  (AB,GS,  T9X)  quse  conjugarx  ap-  Fig.  202, 
peliantur,  unam  (A  B)  contingentes  tt&x  linex  (ADE,BDC)  203. 
conveniant  (in  D),  &  per  taftus  (A,  B)  ducantur  diametri  (A  H  F, 
B  H  T)  j  fumatur  autem  punftum  (S)  in  quavis(G  S)  fectionum 
conjugatarum,  &  ab  ipfo  ducantur  contingentibus  aequidiftantes  (S  L, 
S  Y)  ufque  ad  diametros  (B  T,  A  F)  triangulum  (S  L  Y),  quod  ab  ip» 
fis  ad  fe&ionem  conftituitur ,  majus  eft  quam  triangulum  (H  L  F), 
quodad  centrum(H),triangulo(HC  B)  bafin  habenti  lineam  con- 
tingentem  (B  C)  &  verticem  (H)  centrum  fe&ionum.  a  1 2o  ^. 

DucanturXHGadBC,  &G  IKadAE,  &SOad  BTpa-c  n'.i.  ■ 

rallelae.  Fiantque  D  B.  B  E  a ::  M  N.  2B  C b ::  M  P  (£  M  N).  BC.  d  ^.zMjm. 

catque  X  G.  T  B  ::  T  B.  R.   Liquet  X  G,  B  T  d  fore  conjugatas  di-  *  **J*  £*£ 

ametros .  &  S  O  (vel  L  H) c  ordinatim  applicari  ad  X  G,  & £  M  N  w  ^difu?\% 

fore  reftum  latus  figurae  ad  B  T,  s  &  R  re&um  latus  figurae  ad  XG.  b  1.  bnjm. 

Porro  DBq.DBxBEb::  (D  B .  BE fc ::  M  P.  B  C h::  )  MlxM.ft 

B  H. l  (H  Gq).  B  C  *  B  H.  permutandoque  D  Bq.  H  Gq  ra(hoc  eft  \  «*flr.  (6. 

triang.  DBE.  triang.  GHI)  ::  DB  *  BE.  BC  xBH  n ;:  triang.  DBE.  J"uz+    lf' 

triang  C  B  H.  undetriang.  GHI°  =  triang.  CBH.  Atqui  H L.  n  Not.  ■ 

LF.'::(HB.BCq«HB.MPr(R.XGM-MP.BCs(DB.oM. 
BEvelGH,  Hl)=jR.XG-l-GH.Hlt  =  HL.LF.  v  unde  P  4»  *- 

triang.  S  L  Y  =  (triang.  H  L  F  +triang.  H  G I  *  =)  triang.  H  LF  J  £  W+ , 
4-triang.CBH.  g^E.D.  fm&w 

Not.     D  B  x  B  E .  B  C  *  B  H ::  triang.  D  B  E.  triang.  CBH.s  Unflr. 
Nam  ducantur  C  V  ,  DQad  B  H  perpendiculares.    Eflque  D  Q  x  t  11.  ?. 
BE.  DB*BEa::(D  Q.  DBb::CV.  CB2::)  CV^BH.CB*11^^. 
B H. &  permutando  D  CL*  B  E  c  (hoc  efl:  2  triang.  D  B  E).  C  V  x  *  ?■  «*• 
BHc(2triang.CBH)::DB*BE.CB*BHd  r.triang.  DBE.b4;^ 
triang.  CBH,  cWi-i. 

K  2  Pro;.d  ij^ij,?» 
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Prop.  XVI. 

Fig.  204.  Si  coni  fe&ionem ,  vel  circuli  circumferentiam  contingentes  duse 
,0r#»  re&ae  lineae  (AC,  B  C)  inunum  conveniant  (inC)j  &  ab  aliquo 
pun&o  (D)  eorum,  quae  funt  infe&ione  ,  ducatur  linea  (DF)  uni 
(B  C)  contingentium  aequidiftans,  quas  &  fettionem,&  alteram(AC) 
'contingentium  fecet  (in  E,  &  F)  .  ut  quadrata  contingentium  (B  C, 
A  C)  inter  fefe,  ita  erit  re<5tangulum  contentum  lineis  (F  E,  E  D^ 
quae  interjiciuntur  inter  fec^ionena  &  contingentem,  ad  quadratum 
lineae  (A  E)  inter  aequidiftanrem  (J:  E )  &  ta&um  (A)  interjeftar. 

3  46.  C?  47.1.      Per  A,  B  ducantur  diametri  AGH,KBLj&DN  ad  A  C  paral- 
b6.z.    M-iela.  *  Liquet  efle  F  K  —  K  D.  bunde  F£  *ED-f.DKq  =  EKq. 

d  %ig<m'&  Jtem  G  B<3-  trianS  C  B  L  C  (tt{iQ%  C  A  H)  d  ::  E  Kq  tnang.  E  K  L 

2z\e .  a::  D  Kq.  triang  DKNc::EKq—  D  Kq.  triang  £  KL  —  triang 

e  is-S,  E>  K  N  (hoc  eft f ::)  F  E  *  E  D.  ijila)  D  L(s~triang  AEG).  ergo 

f  tnto-  permutatim  C  Bq.  F  E  *  E  D ::  (triang  C  A  H.  triang  A  E  G  h ::) 

g  z.  hujHS,  c  Aq  A  gq    ycj  kmm  permutando  C  Bqt  q  Aq  ;;  F  E  x  E  D.  AEq. 

"'    *         g.  £.  Z). 

Cflrff//.  1 .     F  E  *  E  D.  C  Bq  ::  A  Eq.  A  Cq-. 
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lig.  207 .        Si  coni  fec"lionem,  vel circuli  circumferentiam  contingentes  duae  rc- 

108.    £tie  linex  (A  C,  B  C)  in  unurn  conveniant  (in  C) ;  fumantur  autem 

in  fec"tione  duo  quarvis  pun&a  (D,E),  &  ab  iis  ducantur  linese  (EFIK, 

'  *♦  feftioni.       D  F  G  H)  contingentibus  aequidiftantes),  qux  &  fibi  ipfis,  &  *  linese 

occurrant  j  ut  qnadrata  contingentium  (A  C,  B  C)inter  fefe,  ita  erit 

re<fUngulumcontentumlineis(KF,  FE),  quse  interjiciuntur  inter  fe« 

dionem,  &  iinearumoccurfum  (F),  adteclangulum  quod  lineis  (HF, 

* '     F  D)  ilmiliter  fumptis  continetur. 

*ar.x.prac.  per  a,  B  ducantur  diametri  AMLN,BXQP,  &  DX  ; 
a  3.  buiu*.  E  M  tangentjbus  parallelae.  Eftque  K  F  *  F  E.  4lat  F  M  »(vcl  4iat; 
t>  1».  5.  *  1*  F  X^ ..  ^E  j  q  triang  E  r  M  b  ..j  A  Gq   triang  A  c  N c  (vel  tri. 

•  i.iwjtis.      ang  BCP).  Similique  difcurfu,  HFxFE.  4lat  FXr.CBq.  tri- 
ang  B  C  P,  &  inverse  4lat  F  X.  H  F  x  F  E  ;;  triang.  B  C  P.  C  Bq. 

ergp 
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ergoexaequaliKF*FE.  HF*FE::  ACq.CBq.   J^E.D.  Fag.  209» 

S\  punttum  F  intra  feclionem  cadat,  fimilis  cft  difcurfus ,  nifi  quod 
pra*  6.  2.  adhiberi  debeat  5. 2  Ekm.  (in  praeeedenti.) 

Prop.  XV 'III. 

Si  oppofitas  feftiones  (AB,M  NJ  contingentes  duae  re&ae  linese  Fig,  210» 
( A  C  L  E,  B  C  H)  inter  fe  conveniant  (in  C  )  ;  fumatur  autem  in 
quavis  fetfione  (M  N)  aliquod  punclum  (D),  &  ab  eo  ducatur  linea 
(D  F  G  E)  uni  contingentium  (B  C)  aequidiftans,  quae  &  feclionem, 
&  alteram  contingentium  fecet  in  (F,  &  E)  :  ut  quadrata  coatingen- 
tium  (8  C,  C  A)  inter  fefe,  ita  erit  re<5tangulum  contentum  lineis(FE, 
E  D),  quae  interjiciumur  inter  feclionem  &  contingentem  (AE)  ad 
quadratum  lineae(A  Ejinter  aequidifhntem  (F  E),  &  taclum  (A)in- 
terjeclae. 

Ducatur  D  X  ad  A  E  parallela.     Eftque  F  E  *  E  D  +  D  Oq a  =  a  4§r  1.  h»p 
O  Eq.  ac  B  Cq.  triang  B  C  Lc  (vel  triang   A  C  H) b  r:  (O  E  q.  tri- ,    ®  f  u    „■ 
ang,  O  E  L b ::  DOq.  triang   D  O  X  d  ::  E  E  x  E  D.  4lat.  D  L  «  (vel  c  \fh%*:A 
triang,  A  E  G).  itemque  triang.  A  C  H.  A  Cq  b  -.:  triang.  A  E  G.  d  i>.  %.    _ 
A  Eq.  Ergo  ex  aequali  B  Cq.  A  Cq  :;  F  E  x  E  D.  A  Eq,  Q^  E.  D.   e  6.  hnjus. 

Prop.  XIX. 

§i  quae  oppofitas  fe&iones  eontingunt  duae  re&ae  ( AF,DF)  in  unam    Fig.  2  til- 
conveniant  (in  F),  &  ducantur  contingentibus3equidiftantes,(GHlKL, 
M  N  X  O  L)  quae  &  (ibi  ipfis  &  feclioni  occurrlnt;  ut  quadrata 
contingentium  (  A  F,  F  D)  inter  fefe,  ita  erit  rectangulum  contentum 
lineis  (G  I,  L  I)  quae  interjiciuntur  inter  fe&ionera ,  &  linearumoc-  | 

curfum,  ad  reC%angulum,  quod  lineis  (M  L,  L  X)  fimiliter  fumptfe 
continetur. 

Sint  H  A  E  C,N  D  E  B  diametri,  &  X  R ,  I P  tangentibus  A  F, 
D  F  parallelae.    Eftque  A  Fq.  triang  A  F  S  a  (vel  triang  D  F  T) b ::  a  4.  hujns. 
(HLq.  triang  H  L  O  b ::  H  Iq.  triang  HI  Pc  ::)  GL  *  LI.  4lat  b  \*&n-*** 
T  O  d  (  vel  4lacTC  X  ).  itemque  triang  D  F  T  .  D  Fq c  ::  4lat  K  X  c,  ****?•*&. 
M  L  *  L  X.   ergo  ex  zquo  A  Fq .  D  Fq ::  G  L  *  L I . .  M  L  *-L  X.     7*     jUh 

g^e.D. 

Prop.  X  X.  * 

Si  quae  oppofitas  fecliones  (A  B,C  D)  contingunt  duae  rec"te  linsae   Fig.  %  \%\ 
f  A  F,  CF)  fibnnvkem  occurrant5.  &  per  oceurfum  (F)  ducatur  !i- 

ne& 


b 
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nea(B  FH  D)  taclusconjungenti  (A  C)  asquidiftans,  qua?  fecet  u- 
tramque  fe£tionem(in  B  D)  °,  ducatur  autem  alialinea(GLSMNX) 
aequidiftans  eidem,  fe&ionefque&  contingentes  fecan-; ;  erit  ut  re- 
&angulumcontentumlineis(B  F,FD),  quae  inter  occurfum  fe&io- 
num,  &  fedones  interjiciuntur,  ad  quadratum  lineaecontingentis(AF), 
itareftangulum,  quod  continetur  lineis  (G  L,  L'X)  interfecliones,  & 
contingentem  interje&is,ad  quadratum  lineae  (A  L)  ad  ta&um  abiciffar. 

58.tf.39  ^.  Sint  A  E  H,  E  F  diametri  j  ducanturque  G  P,  B  R  ad  A  E  paral- 
h*Jus-  .  lelae.  Eftque  B  Fq.  a(BF*  F  D)  .  triang  BFR  b  (triang  AFH) 
c  J&Vfffi  £;:  L  S(l-  tlian§  L  5  H  d  ::  G  L  *  L  X.  4lat  G  L  F  P  e('riang  ALN). 
d  ,o*  5  (6*  Item  triang  A  F  H  .  A  Fq  c  ::  triang  A  L  N.  A  Lq  .  ergo  ex  aequo 
.e  5.  bujus.      BFxFD.  AFq::GL*LX.   A  Lq.    J^E.D, 

Ceroll.     Triang.  B  F  R.  B  F  *  F  D  ::  4lat  G  L  F  P.  GL  *  L  X. 

Prop.  XXI. 

Wig.  213,  Iifdem  pofitis,  fi  in  fectione  fumantur  duo  puncla  (G,  K),  &  per 
ipfa  ducantur  re&ae  lineae ;  una  quidem  (N  X  G  O  P,  vel  K  S  T)  con- 
tingenti  ( A  F)  aequidiftans ;  altera  vero  (G  L  M  ,  vel  K  O  V  x  •*■ «) 
lineae  (A  C)  tadus  conjungenti  aequidiftans ;  quae  &  fibi  ipfis,  &  fe- 
clionibus  occurrant :  Erit  ut  re&angulum  contentum  lineis(B  F,  FD), 
quae  interjiciuntur  inter  occnrfum  contingentium,  &  fe&iones,  ad  qua- 
dratum  contingentis  (A  F) 5  ita  re&angulum  contentum  lineis  (K  Ot 
O  u> )  inter  fectiones,  &  linearum  occurfum  interje£tis,  ad  revtangu- 
lum,  quod  lineis  (N  O,  O  G)  fimiliter  fumptis  continetur. 

2  4Mi«j/  NamAFq.  triang  AFH  a  (triang  B  YF)  h  ::  X  O  q.  triang. 
■b4<.J.«».«xOt  b::XGqrriang  XGMc::NO»0  G .  41at  GO^M 
*  0ril6'i»L  d  (4Iat  KORTJ.*  Item  triang.  B  Y  F.  B  F  *  F  D  ::  e  4lat  KORT. 
e  cst.  fractd.  K  O  *  O  «.  ergo  ex  aequali  AFq.BFxFD::NO*OG.KO* 
Oa,  atque  inverse. 

Prop.  XXII. 

Kg.  2i4^  Si  oppofitas  fe&iones  (A,  B)contingant  duae  re$ae  lineae(AC, 
B  D)  inter  fe  aequidiflantes  •  ducantur  aurem  aliae  lineae,  quae  &  fibi 
ipfis,  &:  fe&ionibus  occurrant  (una  quidem  K  E  M)  contingentibus 
af quidifhns,  altera  vero  (G  X  E)  aequidiftans  ei  (AB),  quae  tactus 
conjungit :  erit  ut  tranfverfum  latus  ad  re&um  figurae ,  quae  ad  lineam 
(A  B^taclusconjungeRtenrconftituituri  ita  reclangulum  contentum 

Jineis 
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lineis(GE,XE)interfe&ionem,  &  linearura  occurfum  interje&iv 
ad  rectangulumj  quod  lineis  (K  E,  E  M)  fimiliter  fumptis  continetur. 

DucanturG  F,  X  N  ad  A  C  parallela?  :  hae  (&  parallela  his  KM)a     ,  %  hu.  , 
ad a  diametrum  A  B  ordinatim  applicantur  :  quare  B  L  *  L  A.  K  L  q  b  tili*  E/ 
b  ::(AB.Rb;:  BNxNAcfFA  *NA).XNq.  d  ::  B  L  x  L  A— FA  ccor.iii.b^l 
xNA.  KLq— XNq(— ELq)(hoceft)e::FL*LN.fKE*EM.d  *9.j. 
atqui  F  L  *L  N  s  =G  E  <^El.h  ergo  AB.  R;:  G  E  *  EX.  K  E*e,  Not' 
EM.  ^E.D.  0  \\%fch 

Not.    eQuod  FL*LN  =BL*LA~FA*NAfic  patet.     48.1.     ' 
Bifecetur  B  A,  vel  F  N  in  Z.  Eftque  BL*L  A-|~Z  A  q  fe  =  (Z  Lq  h  7>  CT  11.  y, 
^FL^LN  +  ZNq1^)  FL^LN^FAxAN-|-.ZAqf  *•  *• 
(nam ZNq  k=B  N  *  A  N  -J-  Z  Aq).  ergo  B  L  *  L  A  =  F L  *  *  2'  **• Io 
LN  +  FA*AN. 

Prop.  XX 111. 

Si  in  oppofitis  fe&ionibus  (A  B,CD,E  F,G  H),  quae  conjugatae  Fig.,  2 1  J> 
appellancur,  duae  reelzelineae  (AL,EL),  contingentes  oppofitas 
fe&iones  (A  B  ,  E  F)  conveniant  in  quavis  feclione  (in  L)  •  ducantur 
autem  aliquae  lineae  (GO,  HS)aequidiftantes  contingentibus(AL,EL  • 
quae  &  fibi  ipfis,  &  aliis  fettionibus  (C  D,  G  H)  occurrant :  ut  qua- 
drata  contingentium  ( A  L,  E  L)  inter  fefe,  ita  erit  re&angulum  con- 
tentum  lineis  (G  X,  X  O)  quae  inter  fettiones,  &  occurfum  (X)  inter- 
jiciuntur  ad  rectangulum  ,  quod  lineis  (H  X,  X  S)  fimiliter  fumptis 
continetur. 

Ducantur  S  T  ad  A  L,  &  O  Y  ad  E  L  parallelar.  Eftque  H  P  *= 
PS,&GM*=MO;  ac  E  Lq,  triang  EVLS  (triang.  AL%)J  4  **;»j.-    ^ 
>::PXq    triang  PN  X<::  HX  *  H  S.  4lat   TNXSVXRYO),^;^ 
Item  triang.  A  L  x.  A  Lq  c ::  4M.  X  R  Y  O.  G  X  *  X  O.   ex  aequo      J /       ' 
igiturELq.ALq::HX*XS.GX*XO.    QaodE.D. 

Vrop.   XXIV, 

Si  in  oppofitis  fe&ionibus  ( A,  B,  C,  D)  quas  conjugatas  appella-    Fig.  1 1 61. 
mus,  a centro  (E)  ad  fe&ioHes  ducantur  duae  lineae  (A  C,  D  B)  qua-  117»- 

rum  una quidem (A  C) fit  tranfverfa  diameter,  altera  vero  (DB)  re- 
&a;  &  ducantur  aliae  lineae(FL,MR)hisdiametris  aequidiftantes, 
quae  &  fibi  ipfis3&  fe&ionibus  occurrant,  ita  ut  oecurfus  (X)  fit  in 
loco  inter  quatuor  fe&iones  intermedio :  re&angulum  contentum 
portioRibus  (F  X3  X  L)  lineae  diametro  tranfverfas  aequidiftantis,  una 

curn 
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eum-eo,  ad  quod  rectangulum  ex  portionibus  (M  X,  X  R)  lineae  xquu 
diftantis  rettae  diametro  proportionem  habet  eandem,  quam  diametri 
rcftas  (D  B)  quadratum  ad  quadntum  tranfverfa?(A  C)  ;  arquale  erit 
cbplo  quadrati^quod  a  dimidia  (  A  E)  tranfverfae  diametri  confHtuitur. 

i   Not.     RN  *-MN4-NX*  P  X=RX*XM*.Nam  NX  x  PX  4- 
o  5.4:  OArq°=ONq.  *  ergoN  X  *P  X  -J-  O  X  q  4-  RN*NM  = 

P  z.  *x.  u  (Q  Nq  4-R  N  *  N  M  °=  O  Mq  =)  R  X  *  X  M  *-|-  O  Xq. :  unde 
*i  3-  «*•  i»       (auferendo  O  X  q  utrinque  j  q  erit  N  X  *  P  X  -j-  R  N  *  N  M  = 

R  X  *  X  M. 

z  Ato.     LX*XF-|-XHxXK  =  FK*HF(velLH*HF) 
rd.t.  NamKX^XH  4-lHqrrrIXq.  ^quare  KX  -+-  X  H  _j-I  Hq-1- 

s  2o  ax>  u  L X  x  X  F  =(1  Xq  4-  L  X,  X  F  *=  1  Fq t=)  L  H  *H  F  _]-,  J  Hq. 
t  5. 2.  .  &  (auferendo  commune  I  Hq)  »  erit  K  X  *  X  H  -j-  L  X  *  X  F  r_ 
u  3..**.  1.     LH  *  HFc 

a  r?  ^  SintSET,  VEY  afymptoti ;  fitque  occurfus  primo  in  angulo 

b  jtf.Ve"  i.aSEV,  vel  SE  Y.  Per  A  ducatur  tangens  S  A  V.  EftqueD  Bq.  A  Cq 
-hujus.  a::(DEq.AEqb  (hoc  eft)  ::  S  A  *  A  V.  AEq  c  =S  A.  AE-j^ 

*  »3-.f-  AV.AE  fhoceft)d::NX.XH~l-PX.XKe=)NXxPX.XH 

d  J-y  *XKe::  DEq-j-NX  xPX.  AEq_]-XH*XKf  (hoceft::) 

fiix  a««w  PM*MNHvelRN*MN;4-NX*PX.  f  LH*HF  s(vel 
g  8  z.bujL.  F  K  *  H  F)  -HX  H  x  X  K  (hoc  eft)  h ::)  RX»XM.FK»HF  + 
h  1  mt.  x  H  *  X  K  R  ::)  D  Bq.  A  Cq.  atqui  L  X  *  X  F  4.  XH  *  XK>=  F  K 
J  ^Z*  *HF==AEq.  ergo  LX*XF-|-LH  *HF+XH*XK  = 
ni%  J"  1  2  A  Eq.  ^  £.  i>.  Sin  occurfus  H  fit  in  afymptoto,  erit  F  H  x  HL 
n  -r.  5.  *         f=A  Eq.  f  &  M  H  *  H  R  =  D  Eq.  unde  D  E  q.  A  Eq  n  ::  M  H  * 

H  R.  F  H  *  H  L.  &  3  F  H  *  H  L  m  =  2  A  Eq. 

prop.  XXV. 

Fig.  2io8  Jifdem  pofitis,  fit  linearum  ipfis  A  C,  B  D  afquidiftantium  occur- 
fus  inunafe$ionum(DB)atquein  pun&oX,  ut  pofitum  eft :  Dico 
re£tangulum(OXNJcontentum  portionibus  Sineae,  quas  tranfverfae 
diametro  ( A  C)  aequidiftar,  majus  efle,  majus  eft  quarri  illud,  ad  quod 
reelangulum(RX  M),  ex  portionibus  lineae  aequidiftantis  rectae  dia- 
metro  (D  B),  eandem  proportionem  habet,  quam  rec^ae  diametri  qua- 
dratum  ad  quadratum  tranfverfae,  duplo  quadrati  ejus,  quod  a  dimidia 
a  tr  ihuus  £ranfrerfediametriconftkuitur. 

wSr/tTi       Narai>Eq*(ideftPM*MHJ.  E Aq*  (LK*KS).v*PX* 

J  ■  ;  , ; ' ,  X  a 
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XH.3X*XLC::RX*XM.  TX  *  XK  ::DEq.E  Aq5  d  atqui  c  i9.vmtf; 
O  T  x  T  N=2  AEq.  c  idedque  O  X  *  X  N  c  (hoc  cfl  T  X  *  XK  X  d  z3-  *  *«;«*• 
OTxTN)  =  TXxXK+2AEq.ii.JS.7>.  r^1"- 

Not.  *  PXxXH—  PMxMH  =  RXxXM,  &*SX>w^la 
^  XL_LK*KSr=TX*XK.  /,«;*,. 

Nct.    OXxXN^TX*XK+OT*TN.  *v.not*dHb. 

2  v,aot,ad  i^b. 
Prop.  XXVL 

Quod  fi  sequidiftantium  occurfus  ad  punfhim  X  fit  in  una  fe&io-  Fig.  229. 
num  AC,  ut  pofitum  eft ;  re&angulum  (L  X  F)  ,  quod  continetur 
portionibus  lineae  sequidiftantis  tranfverfae  diametro  (A  C),  minus  erit 
qukm  illud,  ad  quod  re&angulum  (R  X  G),  portionibus  alterius  lineas 
contentum,  eandem  proportionem  habet  quam  recls  diametri  qua- 
dratum.ad  quadratum  tranfverfae,  duplo  quadrati  ejus,  quoda  dirai- 
dia  tranfverfae  diametri  conflituitur. 

Nam  (fimili  ratione)  D  Eq.  a(hoc  eft  V  G  *  G  S, b  vel  R  S  *  S  G).  *  ".  *  M** 
AEq::VX*XS.  KX»XH  c ::  R  S*SG  +  V  X  *  XS.  AEqb  B-*s>f"* 
O-K  X  *  X  S  d(hoc  eft)  ::  R  X  *  XG.  A  Eq  +.  K  X  x  X  H.  Atqui  \  J! ' '" 
AEq  e=  (LH  *  HF=)KX  *  XH  — LX  *X  F.  &  £  proindc  2  A  E  q  e  1  i.t  %. 
4-LX  x  X  F  =K X  *  X  H  +  A  Eq.  f  i*x.i.h»j. 

'  *  e/fi.  2XTot.z.*i 

Not.  1.*  RS*SG4~,VX»XS  =  RX*XG.  '  24.%x. 

2.      sLH*HF  =  KX  *XH  —  LX*XF.  g  *««.****, 

Pr^r.   XXV IL 

Siin  Ellipfivel  circuli  circumferentia  ducantur  conjugatae  diametri  F^*  221« 
(A  C,  B  D),  quarum  altera  quidem  (A  C)  fitrecla,  altera  vero(BD) 
tranfverfa :  &  ducantur  duae  reftae  lineae  (K  M,  N  H)  diametris  ae- 
quidiftantes,  quae  <Sc  fibi  ipfis,  &  fe&ionibus  occurrant :  quadiata  ex 
portionibus  (N  F,  F  H)  lineae  aequidifhntis  tranfverfac  diametro,  quae 
inter  feSionem,  Sc  linearum  occurfum  interjiciuntur,  affumentia  figu- 
ras  (K  F  *  Z,  &  F  M  *  Y)  ex  portionibus(K  F,  F  M)  iinese,  quas  re- 
ctae  diametro  aequidiftat,  inter  linearum  occurfum  (F),  &  fetiionern 
interje&is,  fimiles  &  fimiliter  defcriptas  ei,  quae  ad  reiiam  diame» 
trum  conftituitur,  quadrato  tranfverfae  diametri  aequaiia  crunt. 

Ducatur  N  X  ad  A  E  parallela.  Sintque  R,  S  recla  latera  pro  dia- 

L  metris 
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a  1 %. 6.  roetris  B  D,  A  C ;  afiantque  N  X .  V  ::  AC.S ::  K  L.  X.  Et  propter 

b  l6 •*•    .  R,AC,BD,vS-H-b  erirR.  BDchoceftNXq.  DX*XB)::AC. 
VLsr    jW'Sc»NX.V£::  NXq.NX*V.    Unde  N  X*Vs=(DX»XB 

fl   6'  ft=)BEq    -XEq(-NGq).  Simili  difcurfu  KL*X  =  BEq  — 

g  <m,  FGq,  *ergo  NX  *  V +K  L  *  X~|- NGq  +  F  G  q  =  zBEq, 

M.i.  latqui  2  N  Gq-|- i F  Gq  =  H  Fq  +  F  Nq.  &u\X*V^2KL 

k  ».**..  i.  ,  x  ^hoc  cft  2F  L  *  V  -|-  2K  L  *  X)  m=  F  M  *  Y  -|-K  F  *  Z.  ner- 

J'el:9*.  goHFq-l-FNq  +  FM«Y+KF*Z  =  4BEq<>  =  BDq. 

n  z*x.  i.  J&^E.D. 
o  4,2.  pr^.   XXV  1U¥ 

IFig.  222.  Sl in  °PP°^tls  Fe£>ionibus  (A,  B  C,  D) ,  quas  conjugatas  appella- 
mus,  ducantur  diametri  conjugata*  (A  C,  B  D),  ut  earum  altera  (AC) 
recta  fit,  altera  (B  D)  tranfverfa  ;  &  ducantur  duae  reftae  linex  (F  K 
L  N)  diametris  a-quidiftantes,  quae  &  fibi  ipfis,  &  feilionibus  occur- 
rant :  Quadrata  ex  portionibus  (L  G,  G  N)  linear  arquidiftantis  reftse 
diametro  (A  C),  quze  inter  linearum  occurfum,  &  fecliones  interjici- 
untur,  adquadrataex  portionibus  (FG,  GK)  alterius  lineae,  qu# 
tranfverfa:cliametro(B  D)  arquidiftant,  inter  fediones,  &occurfum 
linearum  interjeclis,  eandern  proportionem  habent,  quam  refta?  dia- 
metri  quadratum  ad  quadratum  tranfverfse. 

*  i?.  £  Ordinatim  applicenturFO,&  LX.Eftque  A  Fq.  EBq  ••  *  AC  q 

a  cor.  19.6.  BDq  V.  R.BD  ::  FOq  (EHq).DO  *  OB  b::  CX*X  A.  LXq  (EMqS 
h-i*.Lb*]*s.e:.AE  CX*XA  -1-  EHq.  EBq-]-DO  ,OB  X  FMq 
d  lZz  d  (hoc  eft) ::  X  Eq  +  E  Hq  .  O  Eq  +  E  Mq.  e  (hoceft) ::  L  Mq. 

4-G  Mq.  F  Hq  -j-G  Hq e ::  2  L  Mq  +  2  G  Mq.  2  F  Hq  -j-2  GHq 
f(hoc  eft)  ::.  L  Gq  +GNq.FGq-4-  GKq  e  :.:  ACq.BDq,   ^E.D. 

Lemmafrofiq. 

lig.  22:3  •  Sit  Hnea  reda  compofita  a  ~|-  b  -|-  c  -\-  a.  Erit  Quad.  <r+  b  + 
Quad.  c  -]- a  =  ^  .-f-  rc  -[-  z a  *  :  b  -|-  c  -|-  *z.  hoc  eft  aa  -}1  ^  + 
2  £4  +  «•  -|-  aa.-\-  i&a  —  bb  -]-  «•  -|-  i  ba  -|-  2  c<*  -\-  2 ^. 

I'ig.224..  Jjfdem  pofitis,  fi  linea  (LN)  reclae  diametro  aequidiftans,  fecet 
afy mptotos ;  quadrata  ex  iplius  portionibus  (X  G,  G  O),  quae  inter 
finea.rum  occurfum,  &  afymptotos  interjiciuntur,  aftumentia  dimidi- 
wa  -quadrati  facli  a  re£a  diamer,ro?  ad  quadrata  ex  portionibus  (¥G} 

C.K,) 


9-2. 

II..). 
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G  K)linex  (F  K)  quae  tranfverfx  diametro  sequidiftar,  inter  occurfum 
linearum,  8c  fettiones  incerjeclis,eandem  proportionem  habent,  quam 
recbe  diametri  quadratum,  ad  quadratum  tranfverfae. 


ACq.  BDq.  g^S.D. 

Trop.  XX  X. 

Si  hyperbolen  comingentes  duae  reclse  lineae  (A  D,  C  D)  fibi  ipfis    Fig.  2  2  c, 
occurranr ;  &  per  taftus  (A,  C)  producatur  linea  (  A  C)  ;  per  occur- 
fum  vero(D)  ducatur  linea  (DL)  sequidiltans  uni  (F  E),  afymptoron 
(F  E,  FG),  fe&ionemque  &  lineam  taclm  conjungentem  fecans,  bifa- 
riam  dividerur  (in  K). 

jungatur  F  D  B  M  ;  fitque  F  H  =  F  B  :  ducanturque  B  E,  K  N  a  4.8?  Zlt$ 
ad  A  C  parallelse.  Eflque  D  Nq  .  N  Kq a ::  (F  Bq.  B  Eq  b  ::  H  B.  R  bcor.i.  *,  huj. 
c  ::)HN*NB.  NKq.  d  unde  HN*N  B=  DNq.  eitemMF^  2i-*^;«*. 
FD  =  F  Bq.    Ergo  D  Nq  +  M  F  -  F  D  <=  (HN  *  N  B  +    ^  ^,, 
F  Bq.  s=)  F  Nq  ergo  DN  =  NM/  quare  D  K  =  KL.  &E.7).  f  ZVl ,. 

CW/.     F  Bq.  B  Eq  ::  H  N  *  N  B.  N  Kq.  h  conv.  6. 1; 


k  1.6. 


Prop.  XXXI. 


Si  quae  o^pofitasfeSiones  contingunt  duse  reclae  lineae  (A  C,  B  C)    Fig.  226", 
libi  iplis  occurrant ;  &  per  uftu-  (  A,  B)  linea  (A  B)  producatur  < per 
occurfum  vero  (C)  ducacur  linea  (C  H)  aequidiftans  afymptoto  (EF). 
quae feclionem,  &  lineam  taftus  coniungentem  fecet  •  linea  (CH)  ._„  „    a 
mrer  occurfum,  ce  eam  quas  tae-tus  conjungit  lnterjecta  a  fectione  bi-     tmm. 
fariamdividetur  (in  G). 

.     Dncantur  re&se  CtD,&  tam  EKMN&GXadAB  ,  quam  b  4.  Ai  6 
KRGLadCDparalL-ke    E  que  N  L  *  L  K.  LGqa ::  (EKq.KFqc  9.f. 
c :: )  M  Lq.  L  Gq.    c  unde  N  L  *  L  K  =  M  Lq.  d  quare  M  Lq  ^-  d  *•  **•  *'+ 
KEq  =  FN  U  »•  LK  4-  KEqe=LEqf— )  GXq.  ergo  curn  £  *  2  ~  . 
GXq.  MLq^|-KEq  ::  XCq.  LGq-j-K  fqj  h  erit  X  C  q  -  £.££  ?* 
(LGq-l_KFqr=)  £ (E  Xq  )  K  C  E  *  £ D,  ^ergoCX^XDjk  38;V.%. 
L"  adeo'que  C  G  =  G  H.  -         .  I  «»»•  5-  *• 

L  2  fw, m  *• 6- 
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Prop.XXXI  l. 

Fig-117'        Si  hyperbolen  contingentes  duaereftae  lineae  (A  F,  C  F)  fibiipfis 

occurrant.  Scpertaftus  (AC)  producatur  linea  (A  C)  •  percon- 

ttngentium  vero  ©ccurfum  (C)  ducatur  linea  (F  K)  taelus  conjungenti 

(A  C)  aequidiftans ;  &  per  pun&um  (H),  quod  conjungentem  ta&us 

(  A  C)  bifariam  fecat ,  ducatur  linea  (H  K)  aequidiftans  afymptoton 

a  cor.  ?o.  huj.  alteri  (P  E)  '•  ^ux  (fi  K)  inter  diftum  punttum  (H),  &  lineam  ae- 

b  4  ci1 2i.  6.   quidiftantem  (F  K)  incerjicitur,  a  fe&ione  bifariam  dividetur  (in  L). 

c  9. 5. 

d  ifci.  buijm.  Ducantur  B  Es  L  M  ad  A  C  parallelae.  Eftque  GMxMB.  MLq. 
ex.ax.i.  *::(DBq.BEqb::)  H  Mq  M  Lq.  cunde  G  M  *MB  =HMq. 
VnoI  dkemHDxDF— DBq.  cergoH  Mq  +  H  D  x  D  F  =(DBq 

h  1 6.  +GM  *  MB f = )DMq.  ^ergo  FM-  MH.h&  propterea  KL=  LHv 

k  i.z.  Not.  Fiat  D Z  =  M  H.  Lftque  M D  *  D  F-J-.MH  *  DF*  = 

Iri. axtu  HD*DF.  lideoque  (addendoutriqueipfum  MHq  )  MDxDF 
^:F™>  ^MH^DF^MHq-CHDxDF  +  MHfrrDMq^) 
otax.x  M  D  *  D  F4-  M  D  *  F  M.  ergo(ablato  coramuni  M  D  *  D  F)  MD 
^dnfir.'  *FMe=MH  *D  F-|-MHqP=DZ*DFH-DZqq=FZ 
^j.a.  *ZDr~MD*FM.  square  FZ.F  M  ::  MD.ZD.  &  compo- 

r  x-  «*• x  •      nendo  Z  M.  F  M : :  Z  M.  Z  D..  unde  F  M  t— (Z  D  v=)  H  M, 

3-    1.6.  &.  x * 

l9c'Jj?r,  *"h  xxxiil. 

Iig.  128.  Si,  quaeoppofiras  fe&iones  contingunt,  duae  reftae  lineae  (AG3 
E*G),fibifpfis  occurrant,  &  per  ta&us  (A,  D)  linea  (AD)  produ- 
eatur  .  per  contingentium,  vero  occurfum  (G)  ducatur  linea  (C  F) 
Jequidiftans  taftusconjungenti  (A  D)  ;  &  per  punttum  (L),  quod 
conjungentem  taftus  (A  D)bifrariam  fecat,  ducaturlinea  (LN)aequi- 
diftans  afymptoton  alteri  (H  K),  convenie'nfque  cum  fe£tione,  &  cum 
linea  aequidiftante  (F  C)  per  occurfum  (G)  ducla  :  quae  (LN)inter 
diftumpundum(L)&  lineam  aequidiftantem  (F  N).  interjicitur,.a 
a  4,53?  2i.6.  ftc^iorie  bifariam  dividetur  (in  M). 

b  w.  30.  b*j.  Ducantur  M  P  ad  A D,  &  E  K,  M  X  ad  G  H  parallel*.  Eftque 
d  1-6  M  pq-  p  Lq  a  ::  (H  Eq.  E  Kqb ::  E  X  *  X  B.  X  Mq  c .-:  -f  H  Eq  + 

c  38. 1. huj.  EX*XB.EKq -\-XMq  (hoceft)  ::  dHXq  fvel  PMq)eGH* 
ll$M  h&t*  HL4-  X  Mq(vel)  ::)  f  PMq,  G  H  *  H  L  ~h  H Pq,  ergo  P Lq  s— 
g;  9*  $,         G  H  x  H  L  -h  H  Pq.  h  quare  L  P  =  P  G.  &  k  confequenter  X  M 

it  2,..  v.,  *  - 
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Prop.  XXXIV. 


S\  in  una  (D C}afymptoton  (D  C,  D  E)  hpperbolae,  furaatur  ali-    Fig,  z  2 pj 
quod  punftum  (  C  }r  ab  eoque  refta  linea  (C  E)  fedionera  contin- 
gat  ;  &  per  taclura  f  B)  ducatur  aequidiftans  (F  G)  afymptoto  (D  C); 
quae  (C  G)  per  di£tum  punftum  (C)  tranfit ,  alteri  (D  E)  afympto- 
ton  sequidiftans,  a  feaione  bifariam  diyidetur  (in  A.) 


a  %.<l  hmt 


Ducantur  AHadCD,&  BKadDE  patallelse  5  eftque  CBa  =  b^*.  j   * 
BE5.  bideoque  CK=  KD.  Item  KB  *KD  C  =  CA  *  CD/  u.zbujns, 
dhoceft  CGxCK  =  CA*  CD.  c  cjuare  CG.  C A::(CD.d^4S.i. 

Prop.   XXXV. 

lifdem  pofitis,  fia  fumptopunclo  (C)  ducatur  re^a  linea  (C  F)    Fig.  230* 
fe&ionem  fecans  in  duobus  pun&is  (  A,  F).  erit  ut  tota  (F  C)  ad  eam 
(C  A),  quae  extra  fumitur,  ita  inter  kk  portiones  (F  L,  L  A )  illius 
(F  A),  quas  intra  fe&ionem  continetur. 

Ducantur  C  N  X,  K  A  V  M,  O  P  B  R,  Y  F  parallelae  ad  D  E  }  &  a  §.  t  %]ml 
A  P  S,  T  F  R  M  X  ad  C  D  parallelx.  Eftque  A  C a  =  F  G  •  ac  id-  b  4-&S*  1 4  *. 
circoTGb==(KAc=)DS.&CKb=(TFc=)DY.undcDKj  |** 
d— CY.  Item  reaang  H  K.  reclangKNc::  (DK.KC*::  CY.KC  e  u  %" 
J::.EC,C.A8::  M  K.  K  A :: c  re6tang   M  D.  reclang  AD  (hocf7. 5* 
eft)  h:r)  re^ang  M  D.  re&ang  D  B  fc  (  vel  re^ang  O  N)  l  ::j:ea.  g  4. <?. 
M  D— reftang  H  K,  re&ang  O  N— reclang  K  N  (hoc  eft)  ::  rea.  \  l2"  \huiHU 
M H.  reaang  K  B  ::  mreaang  M  H.  rea.  A  H  (ob  re^ang  K  S  h=  f *  *  JK% 
reaan2  HO;    &  A  Bcommune::M  V.  V  A  s::  FL.LAn::FC.mx'er3.^u 
Qk.^E.D.  aii.T. 

Vrap,  XXXV T. 

lifdem  pofitis,  fi  a  punao  (G)  dufta  linea  (H  G)  neque  fe&ionem  Fig,  23 1\ 
in  duobus  punais  fecet,  neque  xquidiftans  fit  afymptoto  (C  E),  fed 
cum  oppolita  fe&ione  conveniat  (in  A)  5  erit  ut  tota  (A  K)  ad  lineam 
(K  H),  qnae  inter  feaionem  (H),&  xqutdiftantem  (K  L)  per  taaum 
(B)  interjicitur  •  ita  quae  ( A G) efl  inter  oppofitam  feaionem  ( A)  & 
afymptoton  (G,G)  ad  eam  (G  H)>  quae  inter  afymptoton  (C  G),  & 
alteramfedioncm(H). 


y8  AFOLLONII  Conicmim  L i b.  III. 

a  i.  6.  Ducantur  H  M,  A  N  ad  C  G  paral-Ielae .  &BX,GP,RHSN 

&4»*'  parallelas  ad  D  E.  Eftque  reitang  N  C.  reftang  CH*::(NTS.  SH 

dI'/;^::bAG'GHC::DaGH'(obAD=dGH)b::CS-SG,:!Kft 
;  ;z6,;;*v    XR  rectang  RGc::reclang  NC+  «flang  C  K.  reftang  CH 

f  ii.i  £»/«*.  £  (vel  reftang  LXS  vel  reftang   B  G)  ~(-  reclang  R  G  ( hoc  eft) :: 

g  i.zhttjus,   re&ang.  N  L.  reftang  RX(hoceft  h::j  reftang   N  L.  reclang  LH 

D"4.6.        .;;»MR.  RH::bAK.KH::fcAG.GH.   Q.E.D. 

h  Kot.u  7.1-      Not>    Reftang  R  X  =reftang  LH.  ob  rcclang  XHl=rc5tang. 

\  iz.  i  hjus.  M  B.  &  commune  reciang  B  H. 

/v^.  xxx r  ii. 

Fie  2?2.  Siconi  fe&ionem,  vel  circuli  circumferentiam,  vel  fccliones  oppo- 
2  ?  ? .  ^tas»  cont'ngentes  d11^  reftae  lineae  ( A  C,  B  C)  fibi  ipfis  occurranr, 
2^  &  per  taftus  (A,  B)  producatur  linea(AB);  a  contingentium  vero 
occurfu(C)ducatur  linea  (C  F)  feclionem  lecans  in  duobus  punftis 
(D,  f )  ;  erit  ut  tota  (F  C)  ad  eam  (C  D)  qua:  extra  fumirur  ita  por- 
tiones  (ir  E,  E  D)  inter  fefe,  quae  a  linea  (A  B ;  tuclus  conjungcnte 
fiunt. 

Ducantur  diametri  CH^K;  &  reftae D P, F  R  ad  A  C parallelae, 
&  L  F  M,  N  D  O  parallela:  ad  A  & 

Eftquc  triang    L  M  C.  iriang  XOC::aLMq.  X  Oq  a::  L  Cq 


d  »i.J.  reFE.ED::FC.CD.    O.E.O. 

*  **•  *  Coroll.     L  M.  X  O  ::  F  E?E  O. 

prop.  XXXI  III. 

Fig.2^.       lifdempofiti;,Si  per  contingemium  occurfum  (C)  ducatur  re&a 

236.    linea  (CO)xquidiftanstattusconjungenti  (AB);  &  per  punclum 

(E),  quod  conjungentem  tactus  bifariam  dividit,  ducitur  linea  (F  O) 

fecans,  &  fe&ionem  ipfam  in  duobus  punctis  (F,  D),  &  linearn  a?qui- 

diftantcm  (C  O)  per  occurfum  du&am  :    erit  ut  toca  (F  O)  ad  eam 

(O  D),  quse  extra  fumirur  inter  fe&ionem,  &  iineam  arquidiftantem  } 

itaportiones(FE,  ED)  inter  fefe,qu3e  a  linea  (A  Bj  tactus  conjun- 

gente  eificiuntur. 

a  cor.  fr*c.         Ducantur  LFKM,DHGXN  paraltclae  ad  A  B  \  ac  F  F     G  P 

l  \6'  ,         ad.F  C  paraUelar.  Eftque  F  E.  E  D*  .v  LM.  XH b;:  LC  C  X         X 


<7*^.' 
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Prcf.  XXXIX. 

Si,  quar  oppofiras  fe&iones  contingunr,dua?  refts  linex  (AD,  BD)  Fig.  237, 
fibi  iplis  cccurrant,  &  per  ta&us  (A,  B)linea  (A  B)producatEr  .  a 
contingentium  vero  occurfu  (I>)  ducla  linea  (E  G)  &  utramque  fe- 
clionem  (E,  F)  &  lineam  (  -\  B )  taclus  conjungcntem  fecet  (in  G) : 
erit  ut  tota  (EG)  adeam  (F  G),  qtrse  extra  fumitur  inter  feclionem 
&  conjungentcm  taftus ;  ita  portiones  (E  D,  D  F)  inter  fefe  ,  quae 
inter  fectiones  (£,  F),  &  contingentium  oxcurlum  (D)  interjiciun- 
tur. 

PercentrumCducaturACK;  &   fiant  EHSK.FNMXO' 
ad  A  B  parai.elic,  ac  E  P  F  R  ad  A  B  parallelae.  Eftqne  E  H.  H  D  a;: 
FM.MD.  &  H  D.  H  S  *::  M  D.  M  X.  unde  ex  acquo  E  H.  H  S  ::  a  4.  <£ 
FM.  M  X.  b  quire  E  Hq.  F  Mq  c  ( id  efttriang.  EHP.  triang  b  1  *.*.<!£** 
FMR)::HS'q.MXqc(hoceft  triang  D  HS.DMX.)  atqui  tri-     6'     £ft 
ang E  H  P  d=  triang  A  S  K  +  triang HDS.&  triang  F  M  R  d=  c  % 
triang.  A  X  N-j-  triang  D  M  X.  equare  triangH  D S.  triang  DMX  d  u.  hujus*. 
(choc  eft  H  Dq.  D  Mq  c  vel  E  Dq.  D  Fq  )  ::  triang  A  S  K.  triang  e  19.5. 
AXNf::KAq.ANq.  Eftautein  K  A.  A  N  ::  EG.  GF(NamKA.  f  **•  6- 
A  Qja  E  G.  G  Q.  &  A  Q^A  N  c::  G  Q.  G  F  .  adeoque  ex  x-  g  II"  ?a" 
quo  K  A.  A  N  :-:  E  G.  G  F).  &  ergo  demum  eft  E  G.  G  F ::  ED.Dk 
Q^E.V. 

Not.    KA.ANr.EG.GF. 

prop.  X  L. 

Tifdem  pofitr,  fi  per  contingentium  occurfum  (D)  ducatur  re£ta    Figoi^Bl, 
linea  (FG)  taftus  conjungenti(A  B)  squidiftans ;  6V  a  punfto  (E), , 
quod  conjungentem  taclus  bifariam  dividit,  ducatur  linea  (HL)  fe- 
cansutramque  feclionem  (m  H,  K)  &  arquidiftantem  (t  G  in  L)  ei, , 
quae  taclus  conjungit :  erit  ut  tota  (H  L)  ad  eam  (L  K),  quae  extra 
fumitur,  inter  aequidiftantem,  &  fetf  ionem,  ita  portiones  (H  E,  EKJ 
inter  fefe,  qux  inter  fecliones,  &  conjungentcm  ta&us  interjiciuntur. 

DucanturACXT.    &paralleke  HN  MX,KO  Bad  AB  .  &a  uMjm. 
HR,KSad  AD.  Eftque  triangHRN.  a  (triang  X-.M  A  +  tri- b  4  C*  ***<*• 
ang  M  N  D).  triang  KS  O  af  tjiang  A  YP  +  triang  P  O  D)b :; b  c  *'*• 
HNq.  K Oq ::  M  Aq.  A  Pq  (nam H  N.  K O  c  ::H  E.E  K d ::  X  A.  4 34.1.8*7.^ 
A  Y  ;:c  M  A.  A  P)  b ;;  triang  X  M  A.  triang  YAP e;:  triang  M  N  D. 

triang' 
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f  Not.  triangPODb::  MNq.POqV.  N  Dq  .DOq  f ::  H  Lq.L  Kq  s  „ 

gfupra.et  n.5  H  Eq.  E  Kq.  h  quare  HL.LK  ::  H  E.  E  K.   ^  E.  D. 

h   zt.6. 

i*4'*-,,        Not.    ND.DO  ::HL.LK.  NaraND.  DOk  ::(MD.DP 
7'    l:;HV.VKk::JHL.LK. 


J. 


Prop.  x  L  L 


Eig«  z39'        ^  parabolencontingentestresreftje  linex  (A  E,  C  E,  D  F)  inter 
240     *"e  conveniant,  in  eandem  proportionem  fecabuntur.  (E  D.  DA  ::  CF. 
FE  ::  F  B.  B  D) . 

a  29  i.  bujut.  Ducatur  A  C,  quam  bifecet  E  G.  Si  hxc  per  taftum  B  tranfit,  pa- 
b  ?5. 1.  *»j.  rallela,&  aeritdijmeter.  &  bE  B  =  B  G.  &  D  Fad  AC  paraWe- 
c  K**V*-  Ja.  *  Unde  E  D  =  DA.  &  EF  =  FG. e  &  DB  =  B  F,  quare  liquet 
e  $.6.  propoikum. 

Sin  per  aliud  pun&um  H  rranfeat  h  per  H  ducatur  tangens  K  H  L  ad 
*  46.  1  hu).  A  C  parallela  ,  &  diameter  M  B  X  (per  B)  ad  E  G  *  parallela  •  & 
f  a'.ubmj!  ordinatim  applicentur  AO,  C  P(ab  A,  &  C).  Eritque  M  B '=  BP. 
g  x.6.  ideoque  MFfirrFC.  &  E  L  s  =  L  C  (ob  E  H  f=  H  G).  unde 

h  7."?.  FC.  LCh::(MF.ELk::MC.EC)XC.GC.itemLC.CE:: 

f  ,yi*«  (i.2.v)GC.lCA.  ergoexoequaliFC.  C  E.v  XC.C  A.quarein- 
^  versa  dividendo  F  C .  F  E  ::  (C  X .  X  A  .7)  E  D.  D  A  ( nam  K  A  E A 
n  I.6.'         m.v  1.2.V  BO.  ONn.vDA.  AN,  &  permutando  K  A.  AD.v 

(E  A.  A  N  ° ::)  G  A.  A  X.  &  E  A.  K  A  .•:  C  A.  G  A.  unde  ex  x- 
0  4>  6'  quali  E  A.  A  D ::  C  A.  A  X.  dividcndoque  E  D.  A  D  ;;  C  X.X A). 

q  Uiitsb 4  €.      Porrc>>  C  X.  X  A  V-:  C  P.  A  O  '::  i  C  P.  i  A  O  (hoc  eft)  q ;;  BF. 

DB.  ergoED.AD;;3F.  D  B. 

Prop.  XLII. 

Fig.  241 .        Si  *n  nypcrbola,  vel  cllipfi,  vel  circuli  circumfereniij,  vel  oppofitis 

3  242!    fec"tionibus,ab  extremo  diametri  (A  B)  ducantur  linex  (A  C,  B  D) 

24,     aequidiitantesei,  quae  ordihatim  applicataeft  5  &  dacjtur  alia  qua> 

piam  linea  (C  E)  quomodocunque  contingens  .  abfcindec  ex  ipfis  li- 

neas  (A  C,  B  D)cominentes  reclangulum  aequale  quartae  parti  figu- 

ne,  quae  ad  eandem  di;  raetrum  (A  B)  conftituftur. 

PereentrumFdu^turFGHad  AC  vel  BD  parallela.  In  hac 

a  i€.  t*  hn\    eft  'diameter  (purs  E  G)  ipfi  A  B  conjugata.   Item  per  taftum  E  du- 

catur  E  L  ad  A  C  parallela  j  &  E  M  parallela  ad  A  B.    Eflque  K  F. 

2  AF 
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A  F b;.*  A  F.  F  L.  undc  (in  hyperbolc)  KF.  A  F. c  (KFH-AF.  AF  JL  b  »r.j7.t  ,fi. 
FL(hoceft)::  K  A.  A  L.  vel(inellipii)perconverfamrationem>&  c  ^1**- 
permutando  K  F.  A  F  (vel  F  B)  ::  K  A.  A  L.  d  quare  K  B.  (F  B—  d  invtu/  <* 
KF.  velFB  +  KF)KF::KL.(AL-KAvclAL4-KA).KA.^l;^, 
«  hoceft  B  D.  F  H  ::  L  E.  A  C.  unde  B  D  *  A  C  £rr(FH>  LE*=      P 
FH>FM=hFGqk=)^TRl=BDxA*C.  «£/£.£.  £**. 

g  34.1.    h  3$.i,/;h;.     t  cotJe/M  16  i.htjtts.    1  %,**. 

PtOp.   XLIIl . 

Si  hyperbolen  contingat  refta  linea  (C  H),  abfcindet  ex  afympto-    Fig.  244« 
tis  (D  C,  D  E)  ad  feftionis  centrum  (D)  lineas  (DC.DH)  conti- 
nentes  rettangulum  arquale  ei,  quod  continetur  lincis  (D  F,DG)  ab- 
fciflis  ab  alteracontingente(FG),  ad  feclionis  verticem  (BJ,  qui  eft 
ad  axem  (B  D). 

Ducantur  A  K,  B  L  ad  D  G  ;  &  AM,  BNadCD  parallelae.  a  5.  i  hujus. 
tftque€Ha=2AH;  &ide6CDb=2AM.  &DHb=  2AK.  b  4f* 
unde  CD^DH^   (4  AK  *  A  M  d=)  4  B  L  *  B  N.  Simili  dif-  \  'fftL, 
curfu4BLxBN=:FD*DG.  cunde  CD  x  D  H  =  FD  *  DG.  e  x  ax,l  " 

£UE-D' 
Non  aliter  argumenubimur,  etfi  D  B  non  fit  axis,  kd  alia  quarpi- 

ara  diaraeter. 

Prop.   XLIV. 

Si  quae  hyperbolen,  vel  oppofitas  fectiones  contingunt,  dux  re&ae   Fig.  24$* 
lineae  (C  F,  E  G)  occurrant  afymptotis  (DC,DB);  quae  (  C  E,  246. 

G  F)  ad  occurfus  ducuntur,  lineae  (A  B)  taclus  (A,  B)  conjungenti 
aquidiftanteserunt. 

Nam  ob  C  D  *  D  F  *=  E  D  *  D G,  berit  C  D.  E  D ;:  D  G.D  F,  a  4ityj%- 
«  quare  C  E,  G  F  parallelae  funr.  ergo  H  G.  G  E ::  H  F.  F  C.  item  b  V'/'&c 
GE.  GB::*  2. 1  y.  FC.  C  A.  ergo  cx  aequo  HG.GB  ::  HF.FA.J  .'  \  hu]U) 
inversequeGB.HG::FA.HF.  fcdivise  HB.HG::  HA.HF.     *' 
c  quarc  G  F,  &  A  B  parallelae  funt.  J^  E.  D. 

Prop.   XLV. 

Si  in  hyperbola,  vel  ellipfi,  vel  circuli  circumferenria,  vel  oppofitis    Fig.  247* 
fetlionibus,  ab  extrerao  axis  ( A  B)  lineae  (A  C,  B  D)  ad  reftos  an-  248, 

gulos  ducantur,  &  qnartae  parti  figurae  aequale  retlangulura  ( A  F  B, 
AG  B)  coraparetur  ad  axem  exutraque  parte;  quod  in  hyperbola 
quidcm,  &  ftdtionibus  oppofitis  excedat  figura  quadrata,  in  ellipfi  ve- 

M  r& 
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rbdeficiat;  &  ducaturlinea  (E  C)  fe&ionem  contingens,  occur- 
renfque  eis  (A  C,  B  D)  quae  funt  ad  rectos  angulos ;  lineae(CF,DG), 
quae  ab  occurfibus  (C,  D)ducuntur  ad  pun&a  (F,  G)  exeocompa- 
ratione  fa&a,  angulos  redos  (C  F  D,  D  G  C)  ad  ea  (F,  G)  efficient. 

a  4*.  &*j*.       Nam  A  C  l  B  P  a=  (~  TR  b=)  A  F  *,F  B.  unde  AC.A  F c :: 
k  tyf.  F  B   B  D.  itetri  anguli  C  A  F,  F  B  D  brec~ti  funt.  d  ergo  ang.  A  C  F 

c  1 1,6.         =  ang  ^  F  D.  d  &  ang.  A  F  C  =  ang.  F  D  B.  ergo  ciim  anguli 
d  6- 6'  A  C  F,  A  F  C  c  conficiant  unum  re&um,  etiam  anguli  B  F  D,  A  F  C 

f  aX.13.1.  unirecto  sequabuntur.  unde(inellip(i)  reliquus  DF  C  f  re&userif,. 
Simili  difcurfu  angulus  C  G  D  re&us  ofkndetur. 

Prop.   XLVI. 

fig«  249«  Iifdem  pofitis ,  lineae  conjunclae  arquales  facient  angulos  (A  G  F, 

2  50.    D  C  G,  &  C  D  F,  B  D  G)  ad  contingemes  (C  D,  B  D). 

a-fr«f.e*ti.;.      Circulusenim  diametroD  Cdefcriptus  a  per  pun&a  F,  G  tranfi- 
b  21. 3.         bit.  unde  ang.  D  C  G  banguIo  D  F  G,  choc  efl  angulo  ACF,  ae.qua-- 
ft  infracii.     tur.  Similiter  ang.C  D  F  =  ang.  B  D  G.  j?.  .£.  D. 

Prop.   XLVU.. 

Fig.  251,       lifdem  pofitis,  linea  (H  E)  ab  occurfu  (H)  conjunclarum  (  C  G, 
252»    F D)  perpendicularis  eft  ad  contingentera  (C  D). 

Si  negas,  efto  H  L  ad  E C  perpendicularis  •>  8c  ordinatim  applicc- 

^At.hum.    tur  E  M  (ad  B  D parallela).  Atque ob ang. GDB  =  (ang.  CDF 

tuj.x.  ■       b=)  ang.  L  DH.  & c  reftosD  B  G,  D  L  H,  erunt  trigona  G  D  B, 

5%  D  H  L  (imilia.  quare  B  D.  D  L  *r:  (G  D.  D  H  * ::  F  C.  G  H  (ob  fi- 

*\bu   s     milia  trl'g°na  GDH,.FC  H;  nam  anguli  CCFH,  DGH  re^i 

funt,  &  qui  ad  H  aequales,  vel  communes)  :: a  A  C.  C  L.  (ob  fimilia 

trigona  CAF.CLH)  •  nam  &  hic  ang.  A  C  F  a=  ang.  L  C  H.  & 

anguli  FA  C,  CLH  crecli  funt).  erso  permutando  DL.  CL:: 

f ,4. 6.  (B  D.  A  C f ::  B  K.  A  K  § ::  f3  M.  A  M^  ::)  D  E.  E  C.   ergo  inver- 

I  lti'bU6    ^  C  L- D  L  -  E  C.  D  E.  6c  divise  C  D  .  D  L  ::  C  D .  D  E.  quare 

k  9.  f .  *'      D L * ==  D  £•  l <^.£»  <&•  ^rS°  H  E  potius  eft  perpendicularis  ad 

1  ^,  *  *,.i ,       E  C,  ^  £,  ^ 

Prtf 
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Prop,  XLVIH. 

lifdem  pofitis,  oftendendum  eft  lineas  (■  g  F,  E  G),  quae  a  ta£ta  du«    Fig.  253. 
cuntur  ad  punSa  (F,  G)  ex  comparatione  facla,  arquales  continere  25-4, 

angulos  (C  E  F,  G  E  D)ad  contingentera  (C  D). 

Circulus  enira  diametro  D  H  defcriptus a  tranfit  per  pun£fo  E  G  f  5  '• *•' 
Vob  angulos  D  G  H,  DEH  reftos)  unde  ang.  D  E  G  c=  (ang  DHG  r  ,4?' !' 47> h 
*=ang.CHF'=)ang.CEF.  d  V/.t 

JVot .     In  hy perbole  anguli  D  H  G,  C  HF  funt  idem  angulus. 

Trop.   XLlX. 

lifdem  pofitis,  fi  a  punftorum  aliquo  (G )  ad  contingentem  (C  V>)    Fig.  1 5  £ 
agatur  perpendicularis  (GH)  j  quae  afa&o  punclo  (H)  ducuntur  256. 

ad  axis  extreraa  j(A,  B)  angulos  reetos  ( A  H  B)  cominebunt. 


Nam  (ob angulos  DBG,DHGa  re&os)  circulus  fuper  diametro  ?  '%• 
_  G  defcriptus b  tranht  per  punfta  B,  H.  unde  ang.  GHBC=  ang.  £  **'  '• 
B  D  G  d=  ang  A  G  C  e=  ang  A  H  C  *=  ang  G  H  B.  ergo (addito  d  4/  l'ujus 


communi angulo B  H  C,  vel  A  H G)  B  erit ang.  A H B=ang.C  HGe  m\. 
h=  re_l.   3.  E.D.  _         f  1.  „*.  1. 

Not.    ang.  A  G  C=ang.  A  H  C.  Nam(ob  hre£tos  angulos  CAG,  \  fa ' 
C  H  G)  circulus,  diametro  C  G  defcriptus ,  bper  puntta  A,  H  tranfi- 
bit,  in  quo  anguli  A  G  C,  A  H  C  eidem  arcui  A  G  infiftent,&  proin> 
dec2equaleserunt. 

Prop.  L. 

Iifdem  pofitis,  fi  a  fe&ionis  centro  (H)  ducatur  linea  (H  L)  contin-    Fig.  25^ 
genti  occurrens,  aequidiftanfque  lineae  (F  E)  per  ta&um  ( E)  &  per  2 5  8 c 

unum  (F)  pnn_torum  du&ac ;  erit  (H  L)  aequalis  dimidio  (H  B)  axis 
(AB). 

Jungantur  EG,  AL,  LG,LB,ducaturq;  GM  ad  EF  parallela.  Eftque  z  %, 

(obFHa=  HG)ENb=  NG.  ideo^EL*  —  LM.Item(ob  ang.  b  2.6. 

DEG  c=  (  ang  C  E  Fd=)  ang  E  M  G.)  c  Erit  E G  =  G  M.  quare  Jj  +*•  ****** 

ang.  G  L  E f —  ang  G  L  M.  ergo  G  L  ad  E  M  eft  perpendicularis.  e  /^1' 

s  ergo  ang  A  L  B  eft  re&us.  *  ergo  circulus  diametro  A  B  dcfcrtp»  f  8. 1° 

tus  tranfibk  per  L  j  &  radius  H  L  radio  H  A  squabitur.   J^E.D.g  49.  **)** 

b  31.  j. 
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Prop.    L  I. 

Ife 1 59*  ^ ln  ^yPer^a> ve*  °PP°fi»'s  feSionibus  ad  axcra  ( A  B)  coraparc- 
tur  re&angulum  (ADB,  AEB)  xquale  quartae  parti  figurar,  cxcc- 
de'nfque  figura quadrata  j  &  apunclis  (D,  E)  ex  comparatione  fa- 
&is  ad  quaralibet  feitionem  inclinentur  redac  linex  (O  F,E  F)  j  ma- 
jor  (E  F)  minorem  (D  F)  quantitate  axis  (A  B)  fuperabit. 

a  19. 1. 

b  48.  kujHs, 
c  6.  1. 
d  2.6. 
e  4.6. 
f  50.  bujus. 
si.ax.u 


Fig.  260.  S\  in  ellipfi  ad  majbrem  axem  (A  B)  ex  utraque  parte  compatetur 
reelangulum  (A  C  B,  A  D  B)  arquale  quarta*  parti  figurar,  deficie'nfq; 
figura  quadrata  ;  &  a  pun&is  (C,  D)  ex  comparatione  fadis  ad  fe- 
ftionem  inclinentur  re&a?  lineae  (C  E,  D  E),  ipfiaxi  (A  B)  arquales 

8   buu  erunt< 

b  19   y}US'  ReclaF  E  H  tangat  feftionem,  &  per  centrum  G  ducatur  G  K  H 

c  *.i.  '  adCEparallela.  EftqueangHEK  a=  (angFE  Cb— )  angEHG. 

d  i.6.  undeKH^-^KE^KD^obGC^GDVergoCE^GK) 

"  htr  XED(2KH)=2GH.  *=  2A.GC==  A  B  s  t±.  C  E  -j-  E  D. 

1 ,  aX.  I.         *  x  J 


h  4. 

h^o.bujns.  Profi   LIII. 

Jig.  2  61.  Si  in  hyperbola,  vel  ellipfi,  vel  circuli  circumferentia,  vel  oppofitis 
262.  fe&ionibus  abextremo  diametri  (A  C)  ducantur  lincse  (A  D,  CE) 
ordinatim  applkatis  aequidiftantes }  &  adiclis  terminis  (A,  C)  ad 
idemfe&ionispunclum(B)duelaelinea?  (A  B,  CB)  fecent  sequidi- 
ftantes  (A  D,  C  E)  }  redtangulum  ex  abfciflis  ( A  D,  G  E)  faclum, 
aequale  erit  figurse ,  qua?  ad  eandem  diametrum  (A  C)  conftituimr. 

%  13 . *'.  Grdinatim applicetur  B  F.  Eftque  A  F.  F  B  a  (hoc eft  A  C.  C  E) 

c  ii.  i. huj.  4-C  F.  F  Ba  (hoc eft  A  C.  A  D)  b=  A.F  *  C  F..F  Bq c ::  T.R.  *:: 

*  *<  fc  Tq.  (A  Cq).  T  R  e=  A  C.  C  E  +  A  C,  A  D  b=  A  Cq.  C  E  *  AD, 

%"*  ^rgoCE,  ADzrTR.  g±E.  D. 
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rrop.  LlV. 

Si  coni  fec"tionem,  vel  ctrculi  circumferentiam  contiugentes  dux  re-    pj*  2  ^ , 
ax  lineae  (  A  D,C  0)  fibi  ipfis  occurrant ;  &  per  taftus(C,  A)  du-  3' 

cantur  contihgentibus aequidiftantes (C G,  A F) ;  ataelibus  vero  ad 
idem  fectionis  punftura  (H)  du&ae  lineae  (A  H,  C  H)  acquidiftantes 
fecent  (in  G,  &  F)  •  re&angulum  conitans  ex  abfciffis  (A  F,  C  G) 
adquadraturalinese(AC)  ta&us  conjungentis,  proportionem  habe- 
bit  corapolitam  ex  proportione,quam  habet  quadratum  portionis(EB) 
lineae  (D  E)  ab  occurfu  (D) concingentium  ad  punctum  (E)  medium 
conjungentis  ta£tus  duelae,  quas  eft  intra  feclionem  ad  quadratum  re- 
liquse  (B  D),  &  ex  proportione,  quam  habet  re&angulum  ex  contin- 
gentibus  (A  D,C  D)  fa&um,  ad  quartam  partera  quadrati  linear(AC) 
ta&us  conjungentis. 

Per  H,  B  ducantur  K  H  O  X  L,  M  B  N  ad.AC  parallelae.  Liquet  a  3*.  ».' 
M  N  fe&ionem  * tangere ,  &  fore  MBb=BN&KOb=:OL  b  /*•  <•  *• 
(namAEc=EC)  itemHOd  =  OX.  cquare  HK  =  XL.  &  cd  *%'S   7T 
fX  K-L  H.  Hinc  AMq.MB»BN(M  Bq)  s ::  A  Kq.  X  K  *  K  H      tuL. 
(LHxKH).  &  permutando  A  Mq.  AKq  ::MB  *  B  N.  LHxe  \\.ax.  u 
K  H. h  item  N  C  *  A  M.  A  Mq  ::  L  C  *  A  K.  A  Kq  ergo  ex  ssquali  f  >■  ax>  «• 
NC  *  AM.  MBxBN  ::LCx  AK.  LH^KH^LC.  LHg  ^"i"'- 
m(F  A.  A  C)-|-.  A  K..KH.  m  (G  C.  AC)lr=F  A  *G  C.  A  Cqn::  J  f?y- 
NC»AM.  M  B  *BN°  =  NC»  AM.  NDxDM  p(EBq.  m  4.'^ 
BDq)  -r-  ND  »DM.  M  B  *  BN  q(CD*DA.  AE*EC)  n  u.y. 
nergoFA  *  GC.  A  Cq  =  EBq.  BDqrH  C  D  *DA.AE  *EC.  °  *-M& 
Q  S.D.  pM».*. 

■"  iV&f.  1.     N  C  *  A  M.  A  Mq ::  L  C  *  A  K.  A  Kq.    Nam  (prop-  q  ^  *° 
ter parallelas  A C, K  L, M N)  eft  AM„.AKa::NG.LC.  &  per-  a  z.  **, 
mutando  AM.NC::  AK.LC.  b  hoc  cft  AMq  .  AM*NC  ;:  b  l'6" 
A  Kq.  A  K  x  L  C.  &  inverse. 

Not,  2.     N  C  x  A  M.ND  *  D  M ::  E  Bq.  B  Dq.  Nam  AM 
*CN.  NDxDM  c  =  (AM.DMd(EB.BD)-j-CN.NO  *  *§?■« 
d(EB.BD)=:EB.BD  +  EB.BDd=)  EBq.BDq.  d-  *•  *-. 

iVtf.  3.     ND  *  DM.MB  x  BN  ::  CD*DA,  AE*EC  , 

NamNDxDM.MB*BN'=  (ND.BN  f(hoceft  CD.EC)  5  J1^ 
+  DM.MB  *(hoccftDA.  AE)  =  C  D,  E  C  +  D  A.  AE     *  ' 
^=)CD*DA.EC*AJE». 
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Prop.  LV, 

.  Fig.  2  6*4.  Si  qua:  oppofitas  fe^iones  contingunt,  reftae  linea?  ( A  G,DG)  fibi 
ipfis  occurrant ;  &peroccurfum  (GJ  ducatur  linea  (C  E)  conjun- 
genti  taclus  (  A  D)  aequicliftans ;  per  ta&us  veroducantur  contingeR- 
tibus  arquidiftantes  (A  M,  D  M)  •  &  a  taclibus  ad  idera  alterius  fe- 
•  clionispunclam  fF)ducanturlinea:(A  F,FA),  quse  fecent  a-quidi- 
ftantes(DM,  A  M),  rtCtangifum  conftans  ex  abfciflis  (AH,DN) 
ad  quadratum  lineae  (A  D)  tactus  conjungentis,  eandem  proportionem 
.  habebir,  quam  rectangulum  ex  contingentibus  ( AG,  D  G)  radum  ad 
quadratum  linear  (C  G)  aboccurm(G)ad  feclionem  dudta,  qua?  qui- 
dem  (C  G)conjungenti  tacius  (D  A  j  xquidifter. 

*  -ssjt   1  Per  F  t!ucatlir  F  L  K  B  ad  A  D  parallela  Eflque  EGq.  *{vel  CGq) 

a'zT*«ii.     GD(j'  ::  BL*LF*(velKF*  LF).  LDq.  itemGDq.GD* 
b  xot.2.        G  A  ::  L  Dq.  L  D  *  A  K.  ex  xquali  igitur  C  Gq  G  D  x  G  A  :•  K  F 
«•v**         *LF.  LD*  AKC=KF.  AKd(A  D.D  N)  +  L  F.  LDd(AD 
d  *'6'  AH)=AD.DN  +  AD.AHarzADq.DN*AH.   ac  in- 

verse G  D * G  A.  C Gq  :.-  D  N  ^AH.A  Dq.  g.  £.  T>. 

Net.  1.  EG  =  C  G  &  L  F  =  K  B,  vel  K  F  —  L  B.  Nam  b> 
e  38.  1  hujiu.  fecla  A  D  in  O, e  erit  G  O  re&a  diameter,  cui  conjugata  qux  ad  AD 
f^.4.6.  parallela  ergo  CG  =  G  E.  &  B  P  =  P  F.  fitemKP  =  PL.£er- 
g  3'«*.'*      g0KB  =  LF&c. 

Not.  7 .     G  Dq.  GD^GA  ::  L  Dq.  L  D  x  A  K    Nam  propter 
h  4.  6  C  ton-  parallelas  A  D,  K  L,  erit  G  D.  L  D  V.  GA.  KA.  &  permutando  G  D. 
versi.         G  A. k  (hoc  eft  G  Dq.  G  D  *  G  A)  ::  L  D  .  K  A fc  (hoc  eft)  :;  L  Dq. 
k  *•«»  LDxKA. 

prop,  LV  l. 

B|g.  16 5 .  Si  quar  unam  oppofnarum  fecBionum  contingunt,  retfa*  linex  (AE, 
BE)fibi  ipfis  occurrant  -,  &;  per  ta&us  (A,  B)  ducantur  contingen- 
tibus  arquidiftantes  (BN,  AM)  ;  a  taftibus  vero  ad  idem  alterius 
feclionis  pundum(C)ducantur  linex(A  C,BC),  qux  xquidiftanres 
(B  N,  A  M;  fecent  (m  N,M)  :  reclangulum  conftans  ex  abfciilis(8N, 
A  M)  ad  qnadratum  line-ae  (A  B)tactus  conjungemis  proportionem 
babebit  compofitam  ex  proportione,  quam  habet  quadratum  portionis 
{L  D)  linea:,  ad  pun&um  L  medium  conjungentis  tactus  (A  B)  du- 
*&x,  qux  eft  inter  diftum  punclum  (L),  &  alteram  feclionem  (D)  ad 

qua- 
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quidratum  ejus  (D  E),  qus  inter  feftionem  (D),  &  occnrfum  (E)  in- 
terjicicur  5  &  ex  proportione,quam  habet  rcc-tangulum ,  ex  contin- 
gentibus  (AE,  BE)  fattum  ad  quartam  partem  quadrati  linese  (A  B) 
taclus  conjungentis. 

Ducantur  G  G  K,  D  H  F  ad  A  B  parallete.  Eftque  B  H  q  H  D  q  a  m  t 
*(H  D  *  D  F)  b  ::  B  Kq.  P  K  *  K  C  a  (C  G  *  K  C).  item  FAxBH>i8.  *«W 
B  Hq  c  ii.G  A  *  B  K.  B  Kq.  ergo  ex  aequali  F  A  *  B  H.  H  D  *  DF  c.  m-f 
:-G  A*.BK..CG*-KC.  gtquiF  A  *  B  H.H  D  *  D  Fd=FA*     {;def6* 
BH.  HE*EFe(LDq.  DEq)4.HE»EF.HDKDFf(AE*f^'i; 
EB.AL*LB).  sergoLDq*DEq_|_AE  x  E  B.  A  L*  LB=g  n.V.' 
G  A  *  B  K.  C  G  *  K  C  ^BK.KC^  (A  M.  AB)J.GA.CGh  *3-* 
R  (NB.  AB)=:AM.AB+NB.AB&=AM^NB.ABqs=k^^ 
LDq  D  Eq-l-A  E  *  E  B.  A  L  *  L  B.  J>,£.  D, 

Not   t.     H D =  D  F.  &.  P  K  =  C G    Nam  ob  A  L l  =  L  B  l  %■ 
*  eft  H  D  =  D  F.  m &.K  X  =  XG.  item  X  C  n=  X  Pi  °ergo  PK  =  m  ex'  4-  & 
CG.  a  "of^^ 

iVW.  2.    FAxBH   BHq::GA*BK.BKq.    Nampropter       '     ' 
parallelasB  A,FH,GK}  p  eritF  A.  AG::H  B.  B  K.  &  permu*  p ^  ex. t.wUJk 
tando  FA.HB  l(hocea  FA  *  H  B.  H  Bq)  ::  A  G.  B  K  (hoc  eft  q  i.*. 
A  G  x  B  K.  B  Kq). 

Nou  3.    FA*BH.HE*EF::LDq.DEq.  NamF  A  *  BH. r  2*-^ 
HE*.EF.r  =  FA.EF«(LD.DE)  4-BH.fiE  *(LD.L>E)S  '*•**'- 
=LD.DE4-LD.  DEr=LDq.DEq. 

Not.  4.  HE*EF.HD*DF::AE*EB.  ALxLB.  Naia*  23- *<>  - 
H  E*E  F.HD*DF  t=HE.HDv(EB.  B  L)-H  E  F.  D  F  »(E  A, u  *•  *- 
AL)=-  E  B,  BL.4.EA.  AL  t-EB  *E  A.  BL  x  AL. 
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Prop.   T. 

Fis.  166.  Ql  'n  con*  te^ione,  velcirculi  circumferentu  fumatur  aliquod  pun- 
^  ftum  (D)extra;  atqueabeoad  (edionem  ducantur  duae  reclae 
lincae(DB,  DC);  unaquidem(D  B)  contingens,alteravero(DC) 
tn  duebus  pun&is  (E,  C)  fecans ;  <Sc  quam  proponionem  habet  tota 
linea  fccans  (C  D)  ad  partem  fui  ipfius  (D  C),  quae  extra  fumitur,  in- 
ter  pun&um  (D)  &  fettionem  inter jccta ;  in  eandem  dividatur,  quae 
(C  E)  eft  intra,  ita  ut  reftae  lineae  ejufdem  rationis  ad  unum  pundhim 
conveniant (C  D.  DE::CF.F  E);  quae  atatfu(B)  ad  divifionem 
(F)  ducitur,  occurret  feetioni ;  &  quae  ab  occurfu  ducitur  ad  punclum 
(D)  extra  fumptum,  feftionem  continget. 
Eflquaficonverfa  3;ae  ^ii. 

3  4j<  i.  hn].  Ex  D a  ducatur  tangens  D  A,  &  conneelatur  A  B ,  fecans  D  C  in 
h  j7.  s.hujta.  G.  crgo  C  G .  G  E b::  (CD,DEC  ::)  C  F.  F  E.  ergo  componendo 
ih>*:  C  E. G  E d ::  C  E.  F  E.  ergo  G  E  =  F  E.  ergo  puncla  G,  F  coinci- 

f  *'U  dunt.  S^E.B. 

Oroll.    B  A  fecat  D  C  in  F. 

Prop.  II. 

Haec  quidem  communiter  in  omnibus  fe&ionibus  demonftrata  funt } 
at  in  fola  hypcrbola  fi  linea  D  B  fewtionem  contingat,  &  D  Cin  pun- 
&isE,C  fecet,  puncla  vero  E,  C  contineant  taclum  adB,  &  pun- 
wtum  D  fu  extra  angulum  afymptotis  comprchenfwm,  fimiliter  fiet 

de- 
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demonftratio.  *  Poflumus  enim  a  punfto  D  aliam  ducere  contingen-  *  49.  i.  huj. 
tem  DA&  qux  reliquae  funt  ad  deraonftrationem,  perficere. 

Prop.  III. 

Iifdem  exiftentibus  pundta  E,  C  punclum  B  non  contineant,  fitque    Fig.  267. 
punelum  D  intra  angulum  afymptotis  comprehenfum,  poteriraus  a 
punfto  D  alteram  contingentem  ducere,  quae  fit  D  A,  &reliqua  fi- 
militer  demonftrare. 

Vrop.  IV, 

lifdempofiJ?,  fioccurfusE,  C  contineant  ta&umadB;  &  pun-    Fig,  26$. 
&um  D  fit  in  angulo  (L  X  N),  qui  deinceps  eft  angulo  (K  X  N)  a- 
fymptotis  (K  L,  M  N)  comprehenfo ;  linea  quse  a  tactu  (B)  ad  divi- 
fwnem  (F)  ducitur,  occurret  oppofitse  fectioni ;  &  quae  ab  occurfu 
ducitur  eandem  feCtionem  continget. 

Ex  D  aducatur  DH  tangens  oppofitam  feclionem,&  conne&atur  HB,  ?  4*  ?'  H" 
fecans  C  E  in  G.  b  ergo  C  G.  G  E  ::(  C  D.  D  E < ::  )  C  F.  F  E.  &  c  h% 
componendo  C  E.  GE  ::  C  E.  F  E.  *  ergo  puncta  G,  F  coincidunt.  d  9.  s. 

^CorolL    H  B  fecat  D  C  in  F. 

Vrop.  V. 

Iifdem  pofitis,  fi  pun&um  D  fit  in  una (X  N)  afymrtoton  •  quae  a    ^ig.  i6gl 
punilo  B  ad  F  ducitur,  eidera  afymptoto(X  N)  sequidiftabit. 

Nam  per  B  du&a  B  G  ad  X  N  parallela,  erit  rurfus  C  G.  G  E a ::  t>  %» 
(C  D.  D  E b :: )  C  F.  F  E.  ergo  componendo,  C  E.  G  E  ::  C E.  F  E.  0  9.  i- 
c  unde  G,  &  F  coincidunt. 

Vrop.  V I. 

Siinhyperbolaextrafumatur  aliquod  puncT:um(D),  a  quoadfecti-  Fig.  270. 
onemducanturduaerecte  linex:(D  B,  D  F);  altera  quidem  (D  B) 
contingens,  altera  vero  (D  F)  arquidiftans  uni  afymptototon  -,  &  x- 
quidiftantis  portio  (E  D)  inter  feftionem  &  punctum  (P^  interjeCta, 
zqualis  fit  ei  (E  F),  quas  intra  feCtionem  cominetur  :  hnea,  quae  a 
taftu  (B)  ducitur  ad  factum  punctum  (F),  occurret  fectioni  5  &  quae 
ab  occurfu  ducitur  ad  punctum  extra  fumptum  (D)  fe&ionem  contin- 
get.  N  Pona- 
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huta  P°natur  ^  incra  angulum  afymptotis  comprehenfum  ;  cxDMu- 
b  io.Im\J.  catur  tangens  D  A,  conjungatur  B  A, fecans  D  F  in  G.  ergo  E G  b= 
c  fyp,*  E  Dc=  E  F,  quare  pur.&a  E,  F  coincidunt.  J^-E.  D, 

Ceroll.     A  B  fecat  D  E  in  F. 

Vrop,   VII, 

Fig.  271.  Iifdem  pofitis,  fit  punclum  D  in  angulo  deinceps  ei,  qui  afympto- 
tiscontinetur.  Djco  etiam  iic  eadem  evenire. 

a  31.  ?./;«jL        Iterum,.ex  Dducatur  tangens  D  H,  Scconne&atur  H  B  fecansDF 
b  hypxb,        Jn  g.  ergoE  G  '-ED^-EF.  ergo  non  dirFerunt  punfta  F,  G. 

Trop.  VIIT, 

Fig.272."  Iifdem  poficis,  fit  punftum  D  in  afymptoton  una*  (MN),  &  reli- 
qua  eadem  fiant :  dico  lineam,  quze  a  ta&u  (B)  ad  extremam  partem 
(F)  fumpta?  (D  F)  ducitur,  sequidiftantem  effe  afymptoto  (M  N),  in 
qua  eft  punCtum  D. 

a  54.  h  buj^      Nam  ^ucatur  B  G  ad  M  N  parallela,  ergo  rurfus  E  G  Jz=  (E  D) 

b  bp.  b—  E  F.  6c  punfta  G,  F  coincidunt.    9.  £..  D, 

Prop.   IX, 

frg-  275»  Si  abeodem  puncto  (D)  ducantur  duac  reclae  linea?  (D  E,  D  F),. 
quarum  utraque  coni  fectionem,  vel  ciiculi  circumferentiam  in  duo- 
bus  punclis  fecet ;  &  quam  rroportionem  habent  totae  lineae  (E  D, 
F  D)ad  portiones  (D  b,  D  G)3  quae  extra  fumuntur,  in  eam  dividan- 
tur,  quae  funt  intra  (E  H,  i  G)  }  ita  utpartes  ejudem  rationis  ad  idem 
pundum  conveniant  (ED.DH::  EK.KH.  &  F D  .  D  G  ::  F  L. 
L  G),  quae  per  divifiones  (L,  K)  ducitur  linea,  feclioni  in  duobus  pun- 
<ftis  occurret ;  &  quam  ab  occurfu  ad  punclum(D)  extra  fumptum 
ducuntur,  feclionem  contingent. 

a  49.  2..  buj.       £  puncto  D  aducantur  contingcnte9  D  A,  D  B  ;  &  conjungatur 
hcor.i.^h.  ABj  h9eebfecat  DE.inK;.  b&DFinL.  unde  liquetpropofitura. 

Prcp. 


APOLLONII  ConicoTHm  Lib.IV.  91 

Prop.  X. 

Hzcquidcm  communiter  in  omnibus,  at  in  fola  hyperbola,  fi  alia 
quidem  eadem  iint,  unius  autem  reftae  lineac  oecurfus  contineant  oc- 
curfus  alterius .  &  punctum  D  fit  intra  angulnm  afymptotis  compre- 
henfum, cadem  prorfus evenient,  quae  di&afunt,  utin  fecundo  theo- 
reraate  tradidimus. 

Prop*   XI. 

lifdem  pofitis,  fi  unius  linese  occurfusoccurfus  alterius  non  contine- 
ant,  &  punclum  D  fit  intra  angulum  afymptotis  comprehenfum ,  <Sc 
figura,  &  demonftratio  eadem  erit,  quae  in  tertio  theoremate. 

Prop.  XII. 

Iifdem  pofitis,  fi  unius  lineae  (D  F)  occurfus  (F,  G)  altcrius  (D  E)  Fig,  274, 
occurfus  (E,  W)  contineant ;  &  fumptum  punelum  (D)  fit  in  angulo 
(P  R  X)deinceps  ei,  qui  afymptotis  (P  O,  N  X)  comprehenditur ; 
linea  per  divifiones  (K  L)  ducta,  Ci  producatur,  occurret  oppoiitae  fe- 
clioni ;  &  quse  ab  occurfibus  ducuntur  ad  punttum  D,  oppofitas  fe- 
ttiones  contingent. 

Ex  D  ducantur  contingentes  D  M,  DS  ;  &  connectatur  M  S  :  haec 
*  fecat  ipfam  D  E  in  K,  ipfamque  D  F  in  L.  unde  liquet  propofitum.   a  fw-4»4.  **/. 

Prop.    XIII. 

lifdem  pofitis,  C\  pun&um  D  fit  in  una  afymptoton,  &  reliqua  ea-    ^S*  275* 
dem  exiftant  5   quae  per  divifiones  (K  L)tranfit  linea,  afymptoto  (OP) 
in  qua  efl:  pun&um,  sequidiftabit ;  &  produ&a  occurret  fe6tioni ;  quae 
vero  ab  occurfu  ad  punftum  (D)  ducitur,  fectionem  continget. 

Itidemliquet  ex  5*  hujus. 

Prop.iXIV. 

Iifdem  pofitis,  fi  punftum  D  fit  in  una  (P  O)  afymptoton  ;  &Ii-    Fig.  z-]6» 
nea  quidem  D  E  fectionem  in  duobus  pun&is  fecet  •  D  G  vero  alteri 
afymptoto  (N  X)  xquidiftans,  fecet  in  uno  tamum,quod  fit  G  •  fiatq. 
ut  E  D  ad  D  H,  ita  E  K  ad  K  H ;  &  ipfi  D  G  ponatnr  aequalis  G  L  } 
quaeper  punclaK,  L  tranfit  linea  &  afymptoto  (OP)  aequidiftabit, 

N  2  & 
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&  fe&ioni  occurret :  quae  vero  ab  occurfu  (B)ducitur  ad  D,fectionem 
continget. 

Narn dufta  contingente  D  B,  &  per  taclum  B duc"la  ad  afymptoton 
4  cor.i  4.  huj-  O  P  parallela  ;  fecabit  hxc  aipfam  D  E  in  K,  bipfamque  D  G  in  L. 
b  ior.64.httj?  unde  liquet  propofitum. 

Prop.  XV. 

Fig.  277.  Si  in  fe&ionibus  oppofitis  (A,  B)  inter  duas  fettiones  fumatur  ali- 
quod  puncium  (D),  &abipfoduas  linese  ducantur;  altera  quidem 
(DF)  contingens  unam  oppofitarum,  altera  vero  (  A  B)  utramque  fe- 
cans ;  &  quam  proportionem  habet  linea  (A  D)  inter  iectionem  (A) 
quam  non  contingit,  &  punclum  (D)  interjeCta  ad  lineam  (D  B), 
quae  eft  inter  punctum  &  alteram  fe&ionem  (8),  eandem  habaet  linea 
quxdam  (A  C)  major  ea  (A  B),  quae  inter  fe&iones  interjicitur,  ad 
exceiTum  ipfius  (C  B)  in  eadem  recta ,  &  ad  eundem  terminum  (B) 
cum  linea  ejufdem  rationis  •  quce  a  termino  (C)  majoris  linea*(A  C) 
ad  tactum  (F)  ducitur,  occurret  fettioni,  &  quae  ab  occurfu  ducitur 
ad  fumptum  punctum  (D),  fectionem  continget. 

a  49.  i  huj.  Ex  D  *ducatur  tangens  altera  D  E;  &  conne&atur  F  E.  Hxc  fe- 
b  36;  1  huj.  cat  A  C  in  C  j  (i  negas,  fecet  alibi  in  G.  ergo  erit  A  G.G  B  b::  (AD. 
e  hyfotb.  D  B  c ::)  A  C.  C  B.  &  dividendo  A  B  GB  ::  A  B.  C  B.  dunde  G  B 
d  7' y*  =:C  B.  ergo G,  &  C  funt  idem  punftum. 

Prop.  XVI. 

lis  278.  Iifdempofitisfitpun&um  D  inangulo  deinceps  ei,  qui  afymptotis 
continetur,  &  reliqua  eadem  Mant :  dico  lineam  a  punfto  F  ad  C  pro- 
duclam  occurrere  oppofita?  feclioni  j  &  qux  ab  occurfu  ducitur  ad  D, 
eandem  feftionem  contingere. 

Ducatur  ex  D  tangens  altera  DEj  &  conneclatur  E  F,fecans  A  B 
a  49-  *  huj.  jn  g.  ergo  A  G.  G  B  b::  (A  D.  D  B c::)  A  C  .  C  B  unde  dividen- 
b|9.3.  *«j.  doAB.GB::AB.CB.  ergoGBd=:CB.  ergo  punfta  C,Gco- 
d  ]P\  incidunt.  O^E  D. 

Prop.  XVII. 

Fjfr  *79»       ^em  pofitis  fit  pun&um  D  in  una  afymptoton :  dico  lineam,  quae 
ab  F  ad  C  ducitur,  afymptoto,  in  qua  eft  pun&um  (D)  aequidiftare 

Sk 
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Sit  F  G  afymptoto  parallela.  ergo  rurfus  A  G.  G  B a::  (  AD.  DB  a  ^  hu- 
b::)AC.CB.  &dividendo  A  B.  G  B::  A  B.C  B.  ergo  G  ,  &  C  b  b7p  h 
fiant idem  pun&um.  C£^E>  ?>•  9  ** ?'» fw. 

P>7>/>.  XVllh 

Si  in  fe$ionibus  oppofitis  furaatur  aliquod  pun&um  (D)  inter  duas  Fig.  2  3o. 
fe&iones,  &  ab  ipfo  ducantur  duae  lineae(A  B,CH),  utramque  fe- 
clionem  fecantes  •,  &  quam  proportionem  habent  interje&ae  (A  D, 
C  D)  inter  unam  fettionem,  &  pun&um  (D)  ad  eas,  fDB,D  H), 
quae  inter  idem  punclum  (D)  &  alterarn  fedionem  imerjiciuntur, 
eandem  habent  lineae  ( A  K,  C  G)  majores  iis  (A  B,  C  H)  ,  qua?  funt 
inter  fectiones  oppolitas,  ad  exceffus  ipfarum  (KB,GH)  •  cjuae  per 
terminos  (K,  G)  majorum  linearum  tranfeunt,  occurrent  fedionibus- 
&  quae  aboccurfibusad  fumptum  punttum  (D)  ducuntur,  fe&iones 
eontingent.     Ponatur  D  mter  afymptotos. 

Per  D  aducantur  contingentes  D  E,  D  F,  &  conne&atur  E  F  .  fe-  j|  4?- 2  hui\ 
cat  haec  b  ipfam  A  B  in  K ,  bipfamque  C  H  in  G.  ergo  liquet  propofi-  *  f ' 4>  hu^ 
tum. 

Frop.  XIx. 

Sumatur  punftum  D  in  angulo  deinceps  ei,  qui  afymptotis  contine-    Fig.  281 
tur  ,  ducanturque  re&ae  lineae  (A  B,  C  H)  fediones  fecantes ,  &  ut 
di&um  eft  dividantur  (in  K,  G) :  dico  eam,  quae  per  K  G  producitur,. 
occurrere  utrique  fe&ionum,  &  quae  ab  occurlibus  ducuntur  ad  D,  fe- 
cliones  contingere. 

Rurfus  enim  per  D  "ducantur  contingentes  D  E,  D  F  j  bfecabit  jun-  a  49-  2.  £«> 
fta  F  E  ipfam  A  B  in  K,  ipfamque  C  H  in  G.  unde  conftat  propofi-  b  l6'  *<hu'h 
tum. 

?rop.  XX. 

Sifumptum  punctum(D)  fitin una  afymptoton,  &  reliqua eadera    Fig.  282; 
fiant .  linea  (KG).quae  tranfit  per  terminos  (K,G)  excefluum,  afymp- 
toto,  in  qua  eft  pun£tum  (D)  aequidiftabit  •  &  quae  a  pun do  (D)  du- 
citur  ad  occurfura  fettionis,  &  lineae  (K  G)  per  terminos  tranfeuntis,, 
feclionem  continget. 

Nam  parker a  du&a  tangente  D  F,  du&a  per  ta&um  F  ad  afymp-  a  49.  i  hj&- 
toton  parallela  bfecabit  A  B  in  K,  &  C  H  in  G.  ergo  res  conftat.       b  *V  ht*3m 
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Prop.  XXI. 

Fig.i  83.  Sint  rurfus  oppofitae  fecliones  A,  B,  ficque  pun&um  D  in  una  afym- 
ptoton,  &  linea  quidem  D  B  Kin  uno  tantum  punfto  occurrat  fettio- 
ni  B,  alteri  afymptoto  aequidiftans,  linea  vero  C  D  H  G  utrique  fetfi-- 
tfioni  occurrat ;  &  ut  C  D  ad  D  H,  ita  C  G  ad  G  H ,  &  ipfi  D  B 
aequalis  fit  B  K.  Dico  lineam,  quae  per  pun&a  K,  G  tranfit,  occurrere 
fectioni,  afymptoto'que,  in  qua  &  punclum  D,  sequidiftare  j  &  quae  ab 
occurfu  ad  punttum  D  ducitur,  fedionem  contingere. 

a  6.  4.  hujus.     Ducla  enim  tangente  D  F,&  F  G  parallela  afymptoto  (m  qua  D)j 
b  i^.bujus.    fecabit  F  G  a  ipfam  D  B  in  K,  bipfamqueC  Hin  G.  unde  conitat. 

prop.  X  XII. 

Fig<.  1 84,  Sint  fimiliter  oppofitae  fe&iones,  afymptotique,  6V  punclum  D  fu- 
matur  in  angulo  deincepsei,  qui  afymptotis  continetur-  linea  vero 
C  D  H  fecet  utrafque  feftiones,  &  D  B  alteri  afymptoto  aequidiftat  • 
fitque  ut  C  D  ad  D  H,  ita  CG  ad  G  H,  &  ipfi  D  B  xqualis  ponatur 
D  K  :  dico  lineam  quae  per  punclaK,  G  tranfit,  occurrere  utrique  op- 
pofitarum  fe&ionum  j  &  quze  ab  occurfibus  ducuntur  ad  D  fecliones 
eafdem  contingere. 

Itidem  patet  ut  in  6ta,  &  1 6ta  hujus  libri. 

Prop.  XX III. 

Fig.  23>.  Sint  itidem oppofitx fecliones  A  B  ;  pundumque  D  fit  in  angulo 
deinceps  ei,  qui  afymptotis  continetur ;  &  linea  quidem  B  D  fetlionem 
B  in  uno  puncto  tantum  fecet,  alteri  afyraptoto  aequidiftans  h  linea  ve- 
ro  D  Afimiliter  fecet  fe&ionem  A,  fitque  D  B  ipfi  B  G  aequaiis,&  DA 
ipfi  A  K .  dico  lineam,  quae  tranfit  per  K G  occurrere  fe&ionibus  j  & 
quae  ab  occurfibus  ad  D  ducuntur,  fediones  contingere. 
Patet  ut  in  fexta. 

Prop.  xxiy. 

Fig.286.  ^cn'  ^io  (D  A  B  C)  coni  feclionivel  circuli  circumferentiae 
(E  A  B  C)  non  occurrit,  ita  ut  pars  quidem  eadera  fir,  pars  vero  non 
coramunis. 

Si 
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Si  affirmas,  in  partecomrauni  ABC  fumatur  punSum  H  utcunque, 
&  conneftatur  A  H  ;  &;  huic  paralleladucatur  D  C  ;  ipfamqueAH 
bifecet  diameter  B G F.   Itaque   (ob fedionem  E  B  C )  a  erit  EFrrM^G1 47.1. 
F  C.   &  (propter  fectionem  DBC)DFS  =  FC.  b  proinde  E  F—  b  *  **•  (**/. 
DF.  ^E.A. 

Vrop.  XXV. 

Coni  feclio  coni  fec"tionem,  vel  circuli  circuraferentiam  in  pluribus    Fig.zS/. 
punitis,  quam  quatuor  non  fecat. 

Si  fieri  poteft,  fecet  quinque  pnnftis  A,  B,  C,  D,  E  proximis :  con- 
jungantur  reclas  A  B,  D  C,  quae  primo  occurrant,  (ut  femper  a  fir  in  ,  ,    c$ 
parabola  &  hyperbola)  in  L.  *  fiatque  A  L.  L  B  ::  A  O.  O  B.  b  &     fymsl:  '  *° 
DL.  L  C  •:  D  P.  P  C.  jungaturque  O  P,  feftionibus  occurrens  pun-  b'  10. 6. 
clisR,H.  c  ergodu&aeL  R,LH  fectionescontingent  ■  ducatur  EL, c  9'  4  huj*& 
feftionibus  occurrens  in  M,  G.  eritque  E  N.  N  M  (  d  ::  £  L.  L  M)  d  V'*  h' 
ec-(EL.  LGd::)EN.  NG.  fundeNM-3NG.  ■  g^E.A       \  £* . 

Sin  parallelae  fint  A  B,  D  C  (ut  fieri  potefl  in  eiiipfi  &  circulo),  g  9.  ax\ 
bifecentur  ipfa?  in  O,  &  P  j  &conncxa  O  P  feeiionibus  occurrat  in    Fig  288,. 
R,  H.   hquareRH  eft  diameter,  ad  quam  ordinatim  applicantur  AB,  h  ag.i.foj. 
DC;  eifque  parallela  E  G  (pe"r  Eduerta).  fe  unde  erit  utraque  E  G,  k  i°-def.iM: 
E  M  bifeda  in  N.  ac  propterea  N  G  =  N  M.  ^  £.  4.  l  9' a* 

Prop.  XX  VI. 

Sidi&arum  linearum  aliquae  in  uno  punclo  (A)  fefe  contingant,  v\Pt  2g_ 
non  occurrant  fibi  ipfis-ad  alia  pun&a  Plura  quam  duo. 

Sifieri  poteit, occurrant  tribus  pun&is  B,  C,  D  proxime  fitis ;  adu- 
caturque  tangens  A  L,  occurrens  du&x  B  C  in  L  ;  b  fiat  autem  BL.f  ^*^  1mh- 
C  L ::  B  P.  P  C ;  &  connexa  A  P  feclionibus  occurrat  in  H,  &  R.  °  ™'h*" 
c  ergo  duclae  L  H,  L  R  contingent  fecliones :  itaque  dueta  D  L,  ab- 
furditatem  incurremus,  pariter  ac  in  praxedenti.  Sin  BC,AL  non 
conveniant,  (in  eiJipfi  nempe,  &circulo)fimiliterconfequeturabfuiv 
dum. 

Prop.  XXVII. 

Si  prjediftarura  linearum  aliquae  in  duobus  punclis  (Ay  B)  fefe  con-    vfejj  QO 
tingant,in  alio  puneto  fibi  ipiis  non  occurrent.  2    j 

Occurrant,  fifieripoteft,  in  C;  primo  extra  contattus.  2g,2a 

Du» 
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Ducantur  tangentes  A  L,  B  L,  quac  fi  occurrant  in  L,  ducta  C  h] 
a  17.»  hu]us.  incurritur  abfnrditas,  uc  in  2  jma.  Sin  tangentes  parallelae  finr,  a  erit 
b  \oMj.  i.h.  qUOque  a  B  utriufque fectionis  diaraeter,  ac  b idcirco  N  M  b=  (NC 

C9*X.  b==)NG#    cQ,EAt 

Sin  punttum  C  fit  intra  conta&us,  rurfus  ducantur  tangentes  A  L,1 
d  29. 2. 6«j.    B  L, &  connexaA  B  bifecetur  in F,  d  eritque  F  L diameter  •  unde  (i 
ducatur  C  G  M  ad  A  B  parallela,  b  erit  utraque  CG,CM  bifccla  in 
K;  undeKG  =  KM.  ijQ^E.A. 

Prop.   XXVIII, 

%'ig.ijf.        Parabole  (A  G  B)  parabolen  (A  M  B)  non  contingit,  praeterquam 
in  uno  punSo. 

Si  fieri  poteft,  contingant  fe  parabola?  pun&is  (A,  B),  a  quibus  du- 
cantur  tangentes  A  L,  B  L,  concurrentes  in  L.  jun&amque  A  B  bi- 
a  19.  i  huj,  |-ecet  rt;c^a  ^  p^  a  hxc  diamcter  erit  ntriufque  fectionis  j  b  unde  L  F 
b  3f  1  *«,.    b  cft .  c  ^  £  A 

Fi^  2    : '       Parabole  (A  G  B)  hyperbolen  ( A  M  B)  non  contingit  in  duobus 
°'    91*   pUndis,  extra  ipfam  cadens. 

^  ,  .  Tangat,  fi  fieri  potefr,  pun&is  A,  B,  a  quibus  ducantur  tangentes 

b  27^1!'  htli  A L,  B  L;  jun&amque  A  B bifecet  refta  L  F ;  a  haec  utriufque  (e€ti- 

c  19.5*      '  onis  eritdiameter.  Sit  D  centrum  hyperbolx;  entque  F  D.  D  M  b:: 

d  14. 5.  (D  M.  D  L  c::)  F  VI.  M  L.  cjuare  ,  ciim  F  D  c~  D  M,  d  erit  F  M 

e^5.i.  buj,  ^- ML    er2oFMc-GL.  atquiFGc=GL.  ergoFMcrFG. 

Trop.  XXX. 

p.         ^         Parabola  (A  M  B)  elJipfira  vel  circuli  circumferentiara  (A  G  B) 
's*  2^3»    non  contingit  in duobus  punctis  (A,  B)  intra  ipfam  cadens. 

a  37.1 hitj.         Si  affirmas,  ducamnr  tangente?  A  L, T        Sc  re&am  A  B  iterum 
c  xf '*■         bifecet  diameter  F  G, in  qul  fu  D  centr  pfis,  vel  circuli.  Eftque 

i\p.'*x.         LD.D€a:?(DG.DFb::)LG.GF.    .^  LGcrGF.  atquiFG 
==  G  L.  quae  d  repugnanc 

Prcp. 
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Prop.  XX  XI. 

Hyperbole  (A  G  B)  hyperbolen  (A  M  B),  idem  centrum (D)  ha-    Ffg.  293. 
bens,  induobus  punftis  (A,B)noncontinger. 

Si  dicas  contingere,  ducantur  contingentes  A  L,  B  L  .  &  jundta  DL  a  30.  %.  huj. 
producatur :  abifecabit  utique  haec  ta&us  conjungentem  A  B,  in  F }  b  37. 1,  h. ' 
eftque(propter  hyperbolen  A  G  B)  D  Gq  b=  F  D  x  D  L.  &  (ob  c  *■ ax- 
hy perbolen  A  M  B)  D  xMq  b=  F  D  *  D  L.  c  quare  D  Gq  =  DMq.  d  *  «*• 

Tro^XXXlU 

Si  cllipfis  (A  M  B)  ellipfin,  vel  circuli  circumferentiam,  (AG  B),    F,2*  2?4° 
habens  idem  centrum  (D),  in  duobus  punftis  ( A,  B)  contingat,  linea 
(A  B)  conjungens  ta&us,  per  centrum  (D)  tranfibit. 

Nam  duttis  contingentibus  A  L,  B  L,  fiquidem  A  B  per  centrum  a  tyf. 
anon  tranfit,  bhae  convenient,  puta  in  L.  eritque  jun&a  L  D c  diameter  b  z7«  *  **;• 
utriufque  feftionis ,  &  proinde  in  una,  D  Gq  dr=  D  L  *  L  F  .  in  al-  5  «Vi2* " 
tera,DMqArrDL*LF.  cundeDGq  =  D  Mq.  '  Q.E.A.       A 


Pr<7/>.  XXXIII. 


Conife&io,  vel  circulicircumferentia  (ABC)  coni  fe&ioni ,  vel    ^rg«29?« 
circuli  circumferentiae  (A  D  B  E  C),  quae  non  ad  eafdem  partes  con-  29^a 

nexa  habeat,  ad  plura  pun&a  quam  duo  non  occurret. 

Sifieri  potell,occurrant  tribus  pun&is  A,  B,  Cj  lique'tque  re&as 
rA  B,  C  B  continere  angulum,  ad  partes  in  quibus  funt  concava  lineae 
(ABC).  p3rite'rque  eardem  anguluracontinentad  partes,  in  quibus 
concava  lineae  A D  B  E C.  ergo  lineae  ABC,  ADBEC  concava 
habent  ad  eafdem  partes,  contra  hypothefin. 

Prop.  XXXIV. 

Si  coni  fe&io,  vel  circuli  circumf erentia  ( ABF)occurrat  uni  ( ACF)    Fig.  1 97« 
oppofitarum  fcdionum  in  duobus  punftis  (A,F)  ;  &  lineae  (A  B  F> 
A  C  F)  qux  inter  occurfum  interjiciuntur  ad  eafdem  partes  concava 
habeant  •,  produ&a  linea  ( A  B  F)  ad  occurfus,  alteri  (D)  oppofitarum 
feSionum  non  occurret.  O  Nam. 
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a"  33.  i  hnj.       Nam  re&a  A  F  fe&ioni  D a  non  occurret,  ergo  nec  fe&io  A  B  F. 

Prop.   XXXV. 

Fig.  298.  Si  coni  fe&io,  vel  circuli  circumferentia  (A  B  C)  occurraruni  (A) 
oppofitarum  fe&ionum  (A,  B)  ;  non  occurret  ipfarum  reliquai(B) 
ad  plura  pun6h,quam  duo  (B,  C). 

Nam  ut  occurrat  pluribus,  repugnat  3  3  x  hujus, 
Trop.    XXXI  I. 

Coni  fe&io,  vel  circuli  circumferentia  oppofitis  fetf  ionibus  ad  plura 
punfta,  quarn  quatuor  non  occurret. 

a  ,5. 4.  buj.        Etenim  fi  uni  occurrat,  reliqux  ad  plura  pun&a  anon  occurret,quam 
duo. 

Prop.  XXXVII. 

Fig.  290.  Si  con'  te&i°>  ve^  circuli  circumferentia  (C  A  D)  unam  oppofita- 
rum  fettionum  (A}  concavu  fui  parte  contingat,  alteri  oppofitarurn 
(B)  nonoccurret. 


a  49.  * 

b 

c 


b  c*r.  3*.  1.  b.      per  COnta£tum  A  Mucatur  refta  E  F  tangens,  butramque  fecl  ionem. 
c  33-  *.  ..      c  hgpc  fedioni  B  non  occurrer,  ergo  nec  linea  C  A  D. 


Prop.  XXXI  t II. 

Fig.  3  g o.  Si  coni  feclio,  vel  circuli  circumferentia  ( A  B  C)  utramque  oppofi- 
tarum  fectionum  (A,  B)  contingat  in  uno  pun&o  (A  &  B)  j  oppofitis 
feftionibus  in  alio  pun&o  non  occurret. 

a  ccr  ii  1  h       Ducantur  re&ae  A  D,  B  E  contingentes  fetTiones  A,  B  ;  a  hae  line- 
b  33.  %.'     '  am  AB  C  etiam  contingunt.  b  ergo  (inclufa  his)  linea  A  B  C  non  oc^ 
curret  feftionibus  A,  B. 

Prop.  XX XIX. 

£jg,  301 .       -Si  hyperbole  (A  B  C)  oppofitarum  feflionum  uni  (A  B  D)  in  du- 
-  obusjpunclis  occurrat,convexa  habens  e  regione  fita,  quse  ipfi(ABC) 
©gponitur  fe&io  (E),  oppofuarum  alteri  (F)  non  occurrer. 

Con^ 
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Conjungatur  AB;  a  ha?c  neutri  feclionum  E, F  occurret.  ergo 
nec  ipfae  E,  F  (quibus  illa  interjacet)  fibi  occurrent.  a  - '  £  UJl 

Prop.  XL. 

S\  hyperbole  (A  C  B)  utrique  oppofitarum  fe&ionum  (A,  B) oc-    Fig.  3 o J( 
currat  •  qux  ipli  opponitur  fettio,  nulli  oppoiitarum  in  duobus  pun- 
clis  occurret. 

Si fieri poteft, occurrat fedioni  A punclis D,  E.  a ergo  re&a  DEa  33-  2% 
neutrife&ionum  C,B  occurret.  Quare  nec  ipik  fecliones  C,  Bcon- 
venient,  contra  hypothelin. 

Siiniliter,fec"tio  E  non  continget  utramque  A,  B.  Nam  duila  tan» 
gens  H  E  a  neutri  G,  B  occurret  ;  ergo  nec  ipfae3  itidem  contra  hy- 
poth. 

Prop.  x  L  I. 

S\  hyperbola (CABD)  utramque  oppofitarum  fe&ionum  (A,B)    Rg«3o^. 
duobus  punc~cis(C,  A  ^  D,  B)fecet,  convexa  habens  e  regione  fita  • 
quse  ipfi  opponitur  fectio  (E  FJ  nulli  oppofitarum  (A,  B)  occurret. 

Sint  K  G  L,  M  N  G  afymptoti  fe&ionum  A  B,  E  F.  liqnet  reclam 
C  A  aoccurrere  afymptoto  L  G  ad  partes  K,  (non  ad  L) ;  cx;  reftam 
DBadpartesM,  (nonadpartes  N,)  a  occurrere  afymptoto  NG, a  8.*%*. 
adeoque  bangulum P  H  R  continere  angulum  NGL,  &  proprerea  b  z*'  ZM- 
fe&ionem  E  F.  Atqui  C  A  c  non  occurrit  fedioni  D  B  Q,nec  D  B  fe-  c  Sh  *    ;" 
ftioni  C  A  X.  ergo  reds  C  A  R,  D  B  p  feftionibus  CAX,&EF; 
fetHonibufque  D  B  O ,  &  E  F  interjacent  $  &  proinde  fetfto  E  F 
neutri  C  A  X,  D  B  O  occurret.  <g.  E.  D. 

prop.  X  Lll. 

Si  hyperbole  unarn  oppofitarum  feclionum  in  quatuor  pundis  (A,    Fig.  3  04^ 
B,  C,  D)  fecet,  quae  ipli  opponitur  feftio  (K),  non  occurret  alteri  op- 
pofitarum  (E). 

Occurrat,  fi  fieri  potefr,  in  K  ;    junftseque  A  B,  D  C  a  conveniant  **.*•'*  hul- 
produ&e  in  L  ;  &  bfiat  A  L.  L  B  ::  A  P.  P  B.  &  D  L.  L  C  ::  D  R.  £  »<*•£ 
R  C.  c  ergo  connexa  P  R  feitionibus  occurret,  e&  quae  ab  Lad  occur-  °j    '6  ^)m-u 
fus  ducuntur,  fedliones contingent ;  d  eritque  proinde  (ob  fectionem     0'iJ^.jt 
A  F  D)  F  L.  N  L : :  N  K.  K  L^. d  &  (propter  fediontm  A  M  D)  NF.  e  1 1. 5/ 
F L  ::  N  M.  M  L.  c  quare  N  K.  K  L ::  N  M.  M  L.    ^  E.  A. 

O  2  Pr&p. 
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Prop.XLIII. 

_.  Sihyperbole(ACB)oppofitarum  feSionum  (A  B,C)alteri(AB) 

&'  30*"*  in  duobus  punftis  (A,  B)  occurrar,  concava  habens  ad  ealdem  partes ; 
alteri  vero  (C)  occurrat  in  uno  punfto  (C)  •  quae  ipfi  (A  C  B)  op- 
ponitur  fettio  (D),  nulli  oppo(itarum(AB,  C)  occurret. 

a  zz  xhu)         Conjungantur  (AC,  BC;  a  hx  non  occurrent  fedioniD  .  & 
b  34*4 /)«j.     quoniam  fe&ioni  A  B  occurrunt,  b  non  fecabunt  alibi  fedionem  C; 
ergo  fe&ionem  D  continet  fe&io  C  5  unde  liquet  propofuum. 

Prop.  XLIV. 

Fig.  306.  Si  hyperbole  (AMBC)  uni  (A  B  C  )  oppofitarum  feclionum 
(A  B  C),  D  E  F)  occurrat  in  tribus  punftis  (A,  B,  C)  -y  quae  ipfi 
opponitur  (DEK)  alteri  oppofitarum  (D  E  F)  praeterquam  inuno 
pun^to  non  occurrer. 

Si  fieri  poteft,  occurat  punftis  D,E;  jungantiirque  AB,DE; 

3  16.  i  huj.    fintque  hae  primo  parallelae,&  bifecentur  recU  G  H  ;  a  eritque  GH 

b  48.  1  huj.     feftjonum  diameter ;  dutta  igitur  per  C  ipli  B  A  parallela  C  X,  pro- 

c  9'ax'  dudaqueHGadN,beritutraqueCX,CObifeaainN.c   gJB.A. 

Fig.  307.        Sin  A  B,  D  E  conveniant  in  P,  per  C  ducatur  O  C  R  ad  A  IJ  paral- 

lela,  &  protrahatur  D  P  R.  Bifecentur  autem  A  B,  D  E  pun&is  H, 

G  •  per  quae  ducantur  diametri  G  S,  H  S  •  &  reclse  1  T,L  T,  MY  k- 

1 *•  x  hui™:    aiones  contingant .  s  unde  I  T  ad  D  P,  &  >L  T  ad  A  P,  a  &  M  Y  ad 

bi9.s.h«j.    GR(vel  AP  )  eruntparallda.    quare   O  R*  RC.  E>R  *  RE  b:: 

i  9. ix  fLTq.  Tlqb::AP*PB.  DP»P£b  ::  M  Y  q.  Y  lq  b ::  )  XR* 

RC  DR>KE.  cundeOR  *  R  C  =  X  R  *  R  C.  d^£.  A. 

Prop.  XLV. 

Fig.  308.  &  hyperbole(\BD)  unam  (D)oppofitarumfeclionum(ABC,  D) 
contingat,  alteram  verb(AB  C)fecet  in  duobus  punclis(A,  B)j  qu# 
ipfi  opponitur  fectio  (C  E)  nulii  oppofitarum  (A  B  C,  D)  occurrer. 

Occurrant, fi  fieri  poteft,  in.C  ;  jungaturque  AB  F  ,  cui  occurrat 

a  in^.ihuj.  tangens  DF  ;  a  erit  occurfus  F  intra  afymrrotos  fetlionis  ABD.  ergo 

•  11  huj.       duciaCFcadit  intra  angu!um  BFD.    atqui  tangens  D  F  c  non  oc- 

currit  fe&ioni  A  B  C.  ergo  C  Fextr3  ang.  HVD  cudit,  quae  repug- 

nant. 

Frop. 
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Prop.  XLVL 

Si  hyperbole  (A  G  C)  unam  (  A  B  C  )  oppofirarum  feSionum    p/g.  300, 
(AB  C,  D)  inunopun<fto(A)contingat,  &c  kcnin  duobus  puh- 
clis  (B,  C),  qux  ipli  opponitur  fectio  (E)  alteri  oppofitarum  (D) 
non  occurrer. 

Si  fieri  poteft,  occurat  in  D  .  jungaturqueC  B,  cui  occurrat  tan-  £  **• 2* 
gens  A  F.   a  erit  F  intra  af^mptotos :  ducatur  D  F  fectiones  fecans  in  c  l°£  ■' 
G,  K.  '  GtqueC  F  F  B  ::  C  L.  L  B ;  &  conneftatur  A  L  M  N.  er-  d  36,  {'Zjw. 
goductae  F  M,  F  N  c  fectiones  contingent  .  eritque  d  proinde  X  U.     C?  16. 5,. 
G  F  ::  X  D.  DF  (  ob  feftionem  A  G  M) ;   &XK.KF  ::  X  D.  D  F.  e  ".  5- 
(proprerfeaionemAKN).ccjuareXG  GF::XK.KF.  Q.E.A. 
Prop.   XLVII. 

Si  hyperbole  (D  AC)  unam  (A  B  C)  oppofirarum  fettionum    Fig.  310. 
(A  B  C,E  F  G)  contingens,in  alio  puncto  (C)  fecet ;  qux  ipfi  DAC 
opponirui  fedio  (E  F  H)  alteri  oppofitarum  (EFG)  non  occurret 
prceterquam  in  uno  pundto. 

Occurrat  pun&is  E,  F  •  jungaturque  EF.   Sitque  primo  EF  tan-  V. 

genti  A  K  parallela  ;  ergo  quze  bifecat  ipfam  E  F,  *  diameter  per  Ab  J'.i/bi). 
ti  anfit  ,  Cn  hxc  A  L  •   perque  C  ducatur  C  B  ad  A  K  parallela  ;  b  bi-  c  9.  «*. 
fecla  eft  igitur  utraque  B  C,  D  C  in  L,   c  Q.  E,  A. 

Sin  E  F,  A  K  conveniant  (in  K)  ;  ideoque  E  F,  B  C  (in  N)  ;  bife-    Fig:  311« 
cet  diameter  A  M  ipfam  E  F,  fe&iones  fecans  punclis  X,  O  5  per  quae  d  hu- 

ducantur  contingentes  X  P  ,  O  R,  d  reelae  E  F,  ac  proinde  invicem  pa-  e  19 \  bJ' 
raLei.T  ;  eritque  D  N  *  N  C.  E  N  *  N  F  e  ::  (A  Pq.  P  Xq f::  \  Rq  f  4.&xi.  '&■ 
RCqc::)  B  N  *  N  C  .  E  N  *  N  F:  s  quare  DN  *NC  =  BN*«  ***• 
NC.  hJ2^E.A.  h  ?•**•      j 

prop.  XLVIII. 

Si  hyperbole  (A  C)  unam  (A  B)  oppofuarum  fe6tionum  (A  B,    $ia  ^1Zt 
D  E  G)  in  uno  punclo  (A)  contingat  $  qux  ipfi  (A  C)  opponitur fe-        '  ii?,l  • 
clio  (D  E  F)  oppofitarum  alteri  (D  E  G)  non  occurret  ad  plura  pun- 
d-j,.quarn  duo. 

Si  fieri  poteft,  occurrat  quoque  in  H  ;  ducaturque  A  K  utramque  fe- 
ctionem  A  B,  A  C  coningens,  &  conjungatur  D  E,  quaeprimo  pa-  a        %  } -   .  , 
raiiela  fit  ipli  A  K.    Biiecetur  D  E  in  L,  &  conne&atur  A  L  :  a  efr.  b  10  def  1  fo 
hxc  oppofitarum  diameter  :  dudlaqus  H  X  G  F  ad  D  E  parallela,erit  c  9.  ax. 
X  G  b=  (X  Hb=)  X  F.  g.E.A. 

Sin 
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Sin  D  E  non  fit  ad  A K  parallela,  occurrat  ei  in  K,  reliquifque  pera- 
,  ,  -     ais  ut  prius,  produfta  F  H  ipft  A  K  occurrat  in  R.  quare  G  R  x  RH. 

egl'  RAqd::(DK*  KE.  AKq::)FR*RH.  RAq.  c  ideoque  G  R  » 

RH  =  FR*RH.  c gJB.A. 

Prop.  XLIX. 

Fig.  514.  Si  hyperbole  (A  B)  utramque  oppofitarum  feclionum  (A,B)con- 
tingat,  quae  ipfi  opponitur  fettio  (E),  nuDi  oppofitarum  (A,  b)  oc- 
curret. 

Ducantur  enim  A  D,  B  G,  quae  contingant  feftiones ;  a  liquet  has 

a  15.  1.  /;«j.r  intra  afymptotos  fedionis  A  B  convenire.  b  ideoque  afymptotis  fefti- 

b  33. 1,  huj."  onis  E  non  occurrere,  (ed  eas  continere,  &multomagis  fedionem  E. 

Cum  igitur  tangens  A  Cbnon  occurrat  feclioni  B^G,  nec  tangens  »  C 

b  fe&ionj  A  D,  neutti  harum  occurret  fectio  E.  jCO.  E.  D. 

Prop.  L. 

Fig.  3 1 5.        Si  ntraque  oppofitarum  fetfionum  (A  ,D)  in  uno  punclo  (A  &  D) 

contingant,adea(dempartesconcava  habens,  in  alio  punelo  non  oc- 

current. 

a  47 . 4.  huj.       Si  fieri  poteft,  fecliones  D  occurrant  in  E  ;  ergo  fe&iones  A  *  non 

b  i9.z.hu'j.   occurrent  praeterquam  in  unopunctoA.   ducanturcontingentes  AH, 

c  vo.def.  i.b.D  Hj  junftaque  A  D  fit  parallela  E  B  C  -  &  per  H  ducatur  H  K  dia- 

meter  fecunda  fcclionum  oppofitarum  }  *  ttifecabitlixc  ipfam  A  D  in 

K, c  idedque  utramque  E  B,  E  C  in  L.  ^E.  A. 

Vrop.    L  7. 

T  Fig.  316.        si  hy-perbole(A  C  B)  oppofitarum  feftionum  unam  (A  D  B)  con- 
1  tingat  mduobus  pundis  (A,  B)  ;  quae  ipfi  opponitur  feclio  (F)  op- 

politarum  aitcri  (E)  non  occurret. 

Si  fieri  poteft,  occurrat  in  E,  ducantiirque  feclionum  contingentes 

A  G,  B  G ;  &  conneclantur  A  B,  E  G,  &  produfta  E  G  feclionibus 

a  ^6. 1.  *«;,£  ©ccurratin  C,  D,  reftaeque  A  B  in  H.  Erit  igitur  H  D.  D  G  a.:(HE. 

h}4-1-**    EGa::)HC.CG.  ergo  quum  HD-T3HC,  beritDG-DCG. 

c?  "*'         CQ^E.A.      - 

Frof. 
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Prop.   LII. 

S\  hyperbole  (A  D)^oppofitarum  fectioniim  unam  (A)  contingat    ^'S'31?* 
(in  A),  convexa  habens  e  regione  iita  .  quae  ipii  opponitur  feclio  (F) 
oppoiitarum  alteri  (BJ  non  occurrer. 

Dacatur  enim  A  C  tangens  feftiones ;  a  ha?c  neutri  fc&ionum  B,F  a  33.  *bii]us. 
occurret;  fcd  inter  ipfas  cadetj  ergo  nec  ipfe  fc&ionesoccurrenr. 

Prop.  LIII. 

Oppoficx  fediones  (A  B  C  D,  E  F)  oppofitas  (A  B,  C  D;  non  fe- 
cant  in  pluribus  punftis,  quam  quatuor. 

Nam  quum  fectiones  convexa  habent  fibi  obverfa,    fi  i°,  fe&io  ""i.Fig.^iS. 
A  B  C  D  *  fecet  utramque  AB,CD  in  quatuor  pnnctis(A,B,  C,D),  a  4 1. bujM. 
*  liquet  E  F  neutri  reliquamm  A  B,  C  D  occurrere. 

Sin  2clo,  feftio  A  B  C  fedionem  A  B*fecet  in  duobus  punftis(  A,B,)     2-F,g-3 *  9- 
ipfafque  C  D  jn  uno  E  ;  non  occurret  ergo  E F  bipli  CD;  nec  ipii  c  ?f'/^/J' 
A  B  prarterquam  uno  punclo  ;  (ii  enim  duobus ,  c  ergo  ei  oppoiita         *    J " 
ABC  non  omnino  occurret  alteri  C  D,  contra  hypoth.) 

Sin  3°,  Seaio  A  B  Cfe*aionem  A  B  E  fecet  pnndis  duobus  A,  B  .  3°  Fig<  32<>« 
dnon  occurret  fectio  E  r  fectioni  D,  nec  feclioni  A  BE,  prarterquam  d  35  *  imius°- 
duobus  punctis.  . 

Sin4Q,  Seftio  ABCD  utramque  AB,EFunico  punfto  fecer  4    - jM21*' 

ii---     r  •     r    t-  r   j        l  o."  e  400«  1«*-. 

c  nulli  iplarum  occurret  lpla  E  t  duobus  punctis.  ^      J 

Sin  Sediones  ad  eafdem  partes  concava  habeant  -,  &  5°,  alteraal-  5".  Fig.  3Z2.. 
teramin  quatuor  punCtis  fA,B,  C,  D)fecet,f  fe&io  EFneutri  A  B,  32 3. 

C  D  occurret.  Sin  6°,  Se&io  A  B  Calterioccurrat  tribus  punclis,  f- 36:  faj*sj 
5  ipfa  E  F  alteri  in  uno  tantum  pundo  cccurrer,  idemque  in  reliquis.  6.  Fig.  5  24, 
Nullo  igitur  modooppofita:  fecliones  oppcfitis  ad  plura  pun&a  con-  &  44>«j«*. 
venient,  quam  quatuor. 

Prop.  LIV. 

Si  oppofita?  fe&iones  (B  C,  E  F)  oppofiras  (A  B,  D)  in  nno  pun-    %•  3 '2  5°~ 
clro  (B)  contingant,  non  occurrent  iibi  ipfis  ad  alia  punfta  plura  quam 

du0* 
Habeant  Secliones  convexa  fibiinvicem  obverfa,  occurratque  primo  ?  ^9'  !'j"s'~ 

Seclio  BCipfiDduobuspun&is>C,D.aergoSectioEFneutri*  AB,      ' 

bC  Doccurret. 

Sin  20,  Seftio  B  C  ftcet  ipfam  D  femel  in  C, c  ergo  E  F  feelioni    Fig.  32©% 

D,  nu.fquam  occurret,  nec  ipfi  A  B  nifi  in  uno  purivfco  (fi  enim  duobus,  e  J*  A*j**»- 

df\on 
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'd  59  hujttss    a  non    occurret  B  C  ipfi  D  )  contra  hypothefin  ). 

£ ig«3^  7«        Sin  3  6,  Se&io  B  C  non  occurrat  feftioni  D, c  nec  E  F  ipfi  D  oc- 
e  f  z  hujus.     curret, f  ipfique  A  B  occurret  duobus  tantum  punftis. 
f  35.  £«;«*.         Sin  Se&iones  ad  eafdem  partes  concava  habeant,  fimilis  erit  difcur- 
fus }  conftabirque  omnino  propofitum. 

Prop.  LV. 

Fig.  328.       Si  Secliones  oppofitae  (A  B,  C  D)  oppofitas  (A  C,  E  F)  contin- 
gant  in  duobus  punclis,  in  alio  pun&o  fibi  ipfis  non  occurrenr. 

a  49.  hujus.        Contingant  primo  in  A  C.  »ergo  Se&io  E  F  nulli  ipfarum  occurret. 
b  51.  h»j«s.        Secund6,contingantin  A,  B  ;  bitaque  rurfus  CD  non  occurret 
*$-3*2-    ipfiEF. 
l^'b*'V        Tertio,  contingat  Seftio  A  C  ipfam  A  B  in  A,  &  Seclio  D  ipfam 
E  F  in  F.   e  ergo  nec  Seclio  EF  Seclioni  A  B,  nec  Se6^io  C  A  ipfi  D  F 
occurret. 
Fig.  331.       Quarto,  contingat  A  C  ipfam  A  B  in  A,  &  E  F  ipfam  D  in  E,  ha- 
d  tobujns.     bentes  concava  ad  eafdem  partes,  liquet  ipfas  neutiquam  iu  alio  pundo 
occurrere :  quare  omnino  conftat  propofitum. 
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